I
60 Axel Gadolin. :

Jallen, gleichwerthig — wird in folgender Weise bewiesen : ‘
Denken wir uns irgend eine Krystallfliche, welche die Axe
von 120° in einem vom Ursprunge der Coordinaten verschie-
denen Punkte schneidet. Diese Fliche gelangt durch Drehun-
gen von 120° um die Deckaxe in die Stellung zweier anderer
Flichen, welche durch denselben Punkt einer krystallographi-
schen Axe, nimlich der Axe von 120° gehen und auf den
Axen B und C den gleichen Parameter haben, wie die erste |
Fliche auf der Axe A. Daraus folgt aber die Gleichwerthig- ji
keit der Axen A, B und C. I
§ 30. Nach dem Vorhergehenden ist es klar, dass, wenn |ff
¢ nicht die dritte Potenz einer rationalen Zahl ist, d.h. wenn |
die Axen 4, B und C nicht gleichwerthig sind, alsdann die
Deckaxe von 120° keine mogliche krystallographische Axe ||
ist. Kbenso evident ist das Umgekehrte. In der Natur giebt |
es keine Krystallformen, welche derartige Axen von 120° !
zeigen, oder wenigstens sind sie noch nicht entdeckt. Im |
Gegentheil wiirde die Existenz solcher Axen von 120° mit |
einem bis jetzt ausnahmslos beobachteten krystallographischen 1
Gesetze unvertriiglich sein, nimlich mit dem Gesetze, dass die |
Tangenten der Winkel zwischen den Flichen einer Zone in |
rationalen Verhiltnissen stehen. In der That ist die Existenz |
dieses Gesetzes gebunden an die Rationalitit der Verhiltnisse |
zwischen den Producten aus zwei Parametern, jeder auf einer “
der Coordinatenaxen, aus den Sinus der Winkel, welchen [}
diese Axen mit der dritten bilden, und aus dem Cosinus des ||
Winkels, welchen die in der dritten Axe einander schneiden- |
den Coordinatenebenen einschliessen. Da die Winkel zwischen
den Axen 4, B und C gleich sind, [51] und die Winkel
zwischen den in einer jeden dieser Axen einander schneiden-
den Coordinatenebenen ebenfalls einander gleich sind, so folgt |
daraus, dass das Verhiiltniss zwischen zwei Producten der |
vorher angegebenen Art sich auf das Verhiltniss zwischen
zwel Parametern, deren jeder auf einer der Axen A, B und
C' genommen ist, reducirt. Die Rationalitit eines solchen
Verhdltnisses schliesst aber die Existenz von Deckaxen von
120° der fraglichen Art aus. |
§ 31. Es sollen nunmehr die im Kapitel IV aufeezihlten
krystallographischen Gruppen betrachtet werden, um zu sehen,
ob mnothwendig in einer jeden derselben mogliche krystallo-
graphische Axen von der Art, wie man sie allgemein in der
Krystallographie voraussetzt, vorhanden sind.
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Wir fiilhren Wissen.



