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. Habes inhoclibello,ftudiofe lector,Ma
thematicas demonflraciones.in eam calcu
landi artem,quam uulgus Algorithmum
uocar, quibus fons & origo, item caufloe &
certitudo eius,clariflime(urin Macthemarie
cis omnibus fizrifolet ) tibi ob oculos po-
nuntur. Et quamuis etiam citra hanc cogni
tioné,& difci & exerceri poflit, tamen.quan
tum intereft inter caecum, alienarrepide &
cund&tanter ueltigia fequentem, & inter ocu
latum, fecure & expedite incedentem, tantir
intere(t interharum demonfrationum ru=
dem & peritif calculatorem . Quare eme,

. lege, & iuuaberis.

M. D. XXXIIIIL
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I0ANNES SCHO

THEMATICARVM. PROFESSOR D, GE OR
GI0.' VOLCAMERO §. D. |

- ek =g

e oo Enfiflequofdam é fapientib,prifcis com-
0 4| perio, aptifl.effe difcrimé quo 3 reli quis
LI\ ) animantib,homodifcerneretur, numero,
RS2 rum intelletii & (cientid necp enim-alia
quae ingenijbona funt,non etiam inbeftijs uel inefle
uel relucere. Qua cum confidero non temere negsab
horrentiad uero difta exiftimo, Namutab exili an;
malculo ordiamur formica,quos illi fenfus quantum
cordis inefle cognitum eft,ut Cleanth cui ng place-
retratiGis participes eflebeftias,hocipfum admiran
tem fpectaror€ retinuerit, dum cernit precio oblato
unum qualiagmenillariy , mortuir fuumab aduerfo
redimere.Sed inapicula,quid {olertize, curze ftudij,
pietatis,mundicix requirere poffistquo ille gnauica
te cellulas extruunt,qua colunt difciplinee fanQimeos
nia,augent fedulitate: Quantareligione ducz obfere
uant,quibus modis tuentur {yos, arcent exagitantty
hoftesut mihi Virgilio horum ompiumadmiratio
expreflilfichzecuideacur, -~
Magnanimos(y, duces totiuscy ex ordine gentis
Mores & ftudia & populos & preelia,. . E:.
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Tranfeamus hincad max;beluam & denfill;teGam
cotio Elephantu, Quid ego quz tradita d¢ hislesun
tur memoré, facileconftituet deintelligentia,qui ére
diderit literas etiam illos difcere folere, quisauté nd
credat tot taméy; probatis autorib.lam Leonis fortia
pectora & parcentia proftratis, Excellosts equorum
animos,utomittamus,qud calliditatis, & fi fas eftita
appellare prudentiz, uulpecula,qua hidelitatis fagaci
tatiscp canes laudem relinquur integram homini.lile
amﬁﬁomérims uerfuras & fraudib. dolistp omnib,
inftructus erro norne cum'perdicib’. (Gmunem ha>
bet fama 3 quib.erid natil eft prouerbiir,uf qui admi
rabilib.artib, alicundefe explicuerint’, Sty fiioa di
cantur.ut Erinacei quocp peritia celebrarur ; nam vul
pemmulta huncunu fingularenoffeaiunt, qua ipfa
ad coeleftia quocy eri oityr,certifl, enim pra:*fenj:fuﬁf
uentoru flarus,qua é parre coeli nenturi fine, & caviér=
nulas fuas aduerfusillos obftruunt, qua obfertatide
quenda Cizycenti diu multum&g olim in admirariceé
hominirfuifle prodittr eft. Adimere aue poffic ne aliz
‘quisrationg,quib, amores conceflerit ¢ Sermdis etid
ufumt uendicant,nS pitraci modo,fed corui quog; &
picee.Numleros quod {cirec quodty intelligeret praa
ter homin€nihil eft inuentt animdtis. Quare 1js quze
plures pullos peperere,cu ablatis vniuerfis unum mo
do cSeefferis,nullosamififfe fentiiit, Quid' quod in=
ter hoies qni minimehacparteualent tardifl.{unt,ica
& barbarz aliquae gentes cirh'ad det€ peruenere pri
mum numeronieliniicté conlifttc & 'ulcerius nefciunt
sl YHIET R 1§ S progres




progredi animiiriertia quali inignota uia hafitate.
ENegp eft alia tam Graecis § Latinis uox intelligétize
animi,atcgnumerationis , na & Adyov illi & Aoyrsmoy 8¢
Aoy Jevar hiration€ & rationes tabulas, & rationes ye
ferredixere,Heec mihi facile perfuadere fum paflus,
recte ueteresuerecgquod initio aiebam {enfiffe, & mi
hiidem ftatuendiruidetur,Sed fi ita res fe habet,con
fequens fuerit,ell qui numeroril (cientid planifT, exa-
¢tiflimety teneat,nd minus praeftanté reliquis homis
nib, & hoies beftijs putandu, cithos eare uincat,qua
poti;l?.hi-ab illis{eparent, Igitur te uir humanifl, Ges
orgi Volcamere,& fum tuo merito femp admiratus
tecigg plurimi, & animaduerti deinftructo uera intel
ligentiaanimo tuo pulcerrimas uirtutes procedere,
INeqp tefacileulliconcedere pietatis, {anctitatisqpmo’
¥umac uitae, comitatis'ue aut benigniratis priores,
Quididicam quanta attentione diuina cognofcas &;
uenereris?Quantu confilij reGtitudine & acie mentis:
waleast Quid muleari linguarii cognition€ , uariarii’
rerum ufund, plurimarix gentittnon infpection@ urbi
ummodo, {ed morir etiam noticid.ltac in quib.uers
atus es,queely didicifti, infjs facile principé locii ob-
tines, reliquoru ftudio tuo curaly confequeris, quans
tum undp cSeupiuifti.Heecmihi cogitanti prouoca-
to etia officio tuo indignii eft uifum nd & privata &
publica referre gratid tibi,non tam operis & teltimo
nij noftri,quod iam d nobisalfjs quibufdi datum ef=
fer. Quaerentib.auté occafionem,nulla quidé offeren

telenoftrari rerum,quas,ut uerum fatear, te mino-
A il res iu
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res iudicabam;ineidi nuper inlibellum quendam ut
mihi tum eftuifus probandii,ut poftea cognoui exis

mium, de Numerorum ratione, exaratam Maxis

mi & do&till.uiri R egiomontani diuinamanu , qué
in Vienenfi quapid bibliotheca audio afferuari hoc
titulo, Algorithmus Demonftratus incerti autoris,
undefufpicorhoc exemplum fuifle defcriptum; Al-
gorithmosautem barbareuocit nuncRationum pu
tationes,id eft &% apituys corruptauoce 4 Saracenis,
?ui in gracas quondam artes derelictas & {olas inua

ere,itacgab illisad nosmanarunt magna ex parte lu
tulente.ldem autem quod Algorithmo etiam alijs

uibufd accidit, ut ® uiysvalmaieftum, & kb ypuder

\Ichemiam dicerent, Demonftranturauteminhoc
libello omniafecundum Euclidis émddfes unde & no
men inditum, Hunctibi deberi iudicaui , quare fubs
tuo nominein lucem emittere placuit,quo etiamalijs
probaremusuolunsetem erga te noftram, 8 tuo quas
fi 2ere, {tudiofifl. publicorum cGmodorum, & pluris
mis utilis doctrinz copiam faceremus. Vale huna

‘nifl,uir, Pr.Cl,Sextil,
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ALGORITHMVS

DEMONSTRATVS,

DESCRIPTIONES.

- T L . e 1

% Igitus eft omnis numerus minor decem.  Articulus eff
{48 | ominis numerus qui digitum decuplar,aut digiti decu-

Py Et) W plum,autdecupli decuplum, & ficin infinitum.
Y P2 Ml rantur autem digici & articuli inlimites. (Limes eftcol
aaly /8| letio nouem numerorii,qud auc digiti funt,aut digito-
R ad] rum seque multplices,quilibec{ui relaciui ;Lime: 1tacy
primus digitorit.Secundus primorum articulorit. Tertius eft fecundo-
rum articulorit. Ee ficininfinitum. - Numerus compolitus et qui con
ftatcex numeris diuerfor: [imitl. [tem numerus compofitus eft quiplu
ribus figuris [ignificatiuis reprafencatur. ) Additio numeri ad nume
rum eiteorum in unam (ummai conjiun@io.  Operatioadditionis eft
figurar{iunius datorum numerorit in figurgs toram fumma reprafen
tantes artificiofa mutatio. \Subtradtio numeri d numero eff unius fe
cundum alterum diminutio.  Operatio eius eft refidui fecundum ar-
tem repraefencatio. \Duplare numerum eftipfum bis fumere. 1 Dimi
diarecft totius dimidiitrelinquere.  Operari in his eft figuras hinc du
pli,hinc dimidrj,fignificatiyas,prout pracipit ars, inuenire. \Numes
rus per numer multiplicat,quando alterutr@ eori tories fumif, qua
ties in reliquo eft unitas.  Perfe®a erithuius rei operatio,cum pro o
ui multiplicatur pumerus,qui ex muldplicatione prouenire dicitur
ccundum artis praeceptum fueric fisuractus. ,Numerus pcr_numcrii
diuiditur,quando unusab altero quoties fieri poteft diminuif. Ope
ratio huius fpeciei maximeconlifticin artificiofa numeri notantis quo-
ties alter in altero fitinuentioneHic autem numerus exiens uocacur.
Numerus quadratus eft quem producitnumerus quilibetin feipfum
femel multiplicarus. {Numeruys uero perfefemel multiplicatus radix
quadrari dicicur.  Numerus quilibetin {e uel in alium bis multiplica-
- ridigicur,quando inepm multiplicatus multiplicatuy eriam in produye
&um. Cubicus numeruseft,qui fit,numero in e bis multiplicato.

Radix cubicieft numerus gui bisin fe multiplicarur. Extradio radic

cum eff fecundum arrificialem operandi modit earum inuentio. |Ca

quatuor limitum numeri minimiita fe habent, cp primus-4{fecundo <.

ginetur rotiens , QUOLISs rertius a quareo,dicitur priminumerilimes tan
eum diftare & limite fecundi,quantum limes tertij 4 limite quarti,

CONCEPTIONES.
Ompnie limitis numeri decuplantur & numeris proximi fuperioris If
oniris,quilibet 3 fup relatiuo. Omnjs numerus Jinitis totiens cnnt_in:g
prim

TP o
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primum {ui limitis quotus ipfe eft in limite.
| ' PETITIONES. |

! @Omnemfiguram fignificatiuam fignificare totum numerum limitjs
+. quotaipfaeltinordinefigurarum. Qmnem fiouram fienificativam
3. Quotoloco Eﬂnftur,md numerum limits 1gnil?caref (f'i'fra_l_n nihil {3

gnificare,fed ideo praeponi figura fignificanti,uc ipfa toroloco ponat,
4- quoroponidebet. Kiguram preponi quacung dexterioreft. Sunt
igitur inuentae nouem figura ad fignificandos nouem numeros limi-
tum.Etfunthe, 987654321, Quarum primaeft qua dextima
n| et sfunn et Adlocaautem limitioccupanda,inuenta eft talis ficura o ,quaé cir
2l e fra,fiuc circulus,fiue figura nihili .. ' U

I.

O ~parrrliatfe, Gohe s

pe’rfori 5o

¢ ptione b nonies continet aigitur a & b decies continenta,& per confes
" b a Qquenscdeciesconrinet a igiturex prima conceptionec eft primus pros

9. 4. Ximilimitis fuperioris.

Omnis numeruslimitis cuiuslibet fui relativi nus
meriin quocundp alio limite fumpti, aut multiplex;
aut {fubmultiplex,

- \Numeros diuerforum limitum relatiuos uoco,quando unus eft tos
2000 d tus infuo limite,quotus eft alter in fuo.Sit aminoris limitis,d majoris
e
Ve T deciescAut fi non | fintduo intermaedi) limites, quorum numeri duo b
e minor,cmaior,duorit a & drelatiui,ergo ex prima conceptione b cona
- 2. 2 tineradecies;&binc dfaes,&cl cllt;aes in A igitur ain'd millies.

Si exadditione digiti ad digitum digitus excreue

3 . tis dl'gfwrﬁ,qui tertivum componuntrelatiui fuaa g;.-{
e gregatione componant numeru {ui limitisillius digi
~ | \f .y tirelatiui,qui ex duorum coniunctione componiz=

e S e agaii s
o T.-_- d f tur digitorum,

X4

g
b

"a b ponancthnumerum.Dicohrelatiug effe c digiti, & de linﬂ::_articuén éfi

Exmaximo & minimo cuiuslibet limitis numero
conftat primus numerus limitis proximo loco fus "

fo. ' Sitaminimus,bmaximus,componentesc.Tuncex fecunda conces

woo ¢ ciusrelativus.Autd eft de proxime fuperiori limite,tunc d continebit '

rit,necefle eft,ut quilibet duo articuli eiufdem limiz:

o L A & b digiti componant ¢ digitum,d & f articuli relatiuia &bcome

¢



d & f.Namex defcriptionelimitis a totiens eft in d quotiens bin f,igi=
tur ex quinta feptimi Euclidis totiens a in d quotiens ¢ inh.Refum peali
mitis defcriptione patet propofitum.

| IIIL o b

~Siduo df%iti aggregati. componuntarticulr, nes
cefle eft cuiulp limitis duos articulos illorum relagiz
uos minimum proximi {uperioris limitis numerum
{iia compofitione componere, | i '.',
- Componanta &b digiti decem:{Non enim poffunt duo diciti ali

articulum componere.Sintcg in quocgalio limite duo articuli d relati=w k
uusa,f relatiuus b,& coniundifacianth. IDico h efle numeri proximi: —-

limitis fuperioris.Sitk minimus in limite articuloria d & f ,tunc fecun=. b
dum progre{flum gra:cedenns probationis,h totiens continet decé.quo-: 2 foo

g
4

tiensd continet a.Sed & k totiens continet unitaté,exquid limitis, ergo-

kquotiens uqitatE,tDtjens h continet dece::n,q? ex nona I:gpti mi Eucli |
dis permutatimquoriens h continet k,totiens decem continent unum, a 0
tuncex praedicta conceptione [?ter. propofitium. 70 | ~ =
- Siduoarticuli ex eodem limiterelatiui duorirdi-
gitorum numerum compofitli componentiil aggre= k2
gati fiunt,excrefcet numerus com politus, cuius uha ﬁ_,—'L Aol
pars eritnumerus limitis eiufde digiti relatiuus GUb % e _3;
nominatur in nominatione numeri cgpofiti conftan Far ey
tis ex duobus datis digitis , & dlia pars erit minimus Sy

proximi fuperioris limitis numerus,

s
_ A
Digitia & b componant numerii com pofitum,hicneceflarioexdecg -
& digito conftabit, digitus fit c.articuli autem d relatiuusa, & frelati= k h
us Bcomponantnummerum kh,Dico kh compofirit conftare.exduo-, ~g
bus numeris,quorum unuseft de limite articulogd &f & elt relatiuus

&

c'digiﬁ:rﬂigum‘t&pﬂ'musmﬁmjw roxime fuperiori {upra limitem Qo =

articulorid &f.Nam kh continet decem & ¢ digitum totiens quotics

d continet a,ergo aliqua pars numerik h totiens continecdecem,firilla a b
I’E :&?ﬂ]quEEEI‘S toriens continet c [ici [la h-Qui igimr prn:mjfﬁ p_rgbag

tionem confiderauit, fcier probare,cp k eft minimus limitis proxime {u

pra limite arciculoritd & f . Fe ex limitis defcriptioneh patet efle de limi
teartculoramdf,&efle relatiuvume. . , .
 Qualiter in additione numeriad numerum opes ADDJI “T~ IO

-

“ - LY
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rari contingatoltendere, -

* Scribo ira? ueruncg dacorum numerorit per fuas differentias,ita,ue
i

primaunius it fub prima aleerius, fecunda fub {ecunda, & fic deinceps,
donecalter numerus deficiar. Ab alterutra igitur parte incipiens digitit
hgurzinferioris addodigito fisura fuperioris. Digitum autem figurze
uoco quem ipfa fignificac cii primo loco ponitur.E’x illaadditioe,l1 exs
crefcit digitus,fcn%o eius figuriin loco fuperioris figura, ea prius dele
£a.8i articulus uel numerus compofitus, cfcl:n nihilominus fuperioré
figuram,& inloco efusferibo cifram quantiad articulum , aut digi
{1 excreuit numerus compofitus, & uniratem feciido loco eius cui fit ad-
ditio 1. fieftarticulus,cifram i numerus compofitus, digitum fcribo
inloco figurae cui firadditio,& utrolibet facto, unitaté pro articulo ad=
dofequentis figurze digito,et fcribo,ut nuncdixi,quod excrefcit ex ad=«
ditione.Siautem fa&aadditione ad digitum ultimas figurae,excrefcitar
ticulus uel numerus compolfitus,cum in loco eiufdem ultimae fcripfero
cifram quantum ad articul® aut digitum quanc ad numerum compo
fitum, poft figuram ultimo fcripram ponam figur unitatis pro articu
lo.Cumautemad hunc modii operatus fuero in quibusliber alijs figus
ris,quarum unaeft {upra alteram,completa erit operatio,& tunc appa
rebuntin ordine fuperiori figurze numera reprafentantes,qui ex duos
bus daris componitur. '];atin operatiois.Sintdati duo fibi ageregan
di,inquorum utriufeg defcriptione cifras praefcribi oportear, & deinde
figuras fignificatiuas Sint {uperioris figurarum lignificatiuarif nomi
naab cd,inferiorisf ghk, fit primafub prima,&ficdeinceps. Quiaer-
o cifra figura addita,nulla murario ueniat ad figuras fignificasiuas,ad
am digitumk figurze ad digitum afigura,& cum a &k figurax ibindg
lignificent digitos,fed numeros quarti limitis,hoc eft tertios articulos,
proucniacitacg ex additione digitorum digitus utputa fexcus,igitur ex
tertiahuius numeri,quos a & Equarm loco fignificantaggregati,com
nuntlextum quarti limitis numerit.Radam ereo a,& loco eius pona
guram {extam,quaeeft 6.eroo ex prima& fecunda petitioneipfa figni
ficat fextum numeri quarti limitis, ipfe autem (cribendus erat.Item iun
gam digitum had digitum b, & ponatur ¢p excrefcat articulus,eron ex
crefcunt y o,auferamergo b,& pro eo pono cifram,unitaté uero addam
digito cproarticulo.Ponaturautem p etiam inde excrefcat articulus,
delebo igitur c,& ponam cifram,pro articulo dabo unitatem digito d,
roueniatinde digitus uerbi gratia quintus,ponam igitur pro d deleta
Egur:u'n quinta.Quiaergodigiri h &b componunt articulum,fequitur
ex quarta,ut numeri quinti limitis,quos nuncfignificanth & b,compo.
nant minim{ numerum fexti linuitis. Huius autem numeri digitus,qui
eftunitas,addebarur digito c figurz fignificantis hic numerum fexa li-
mitis, & excreuit articulus,ergoex eadem quarta minimus numerus fe
scri limitis iunctus eft numero eiuf{dem limitis ijﬁniﬁc:tﬂ per ¢, facit mi-

nimumfepdmirlimiﬁs,fﬂﬁgus:d)‘!‘g&u‘s,qm unitas,junétuscum di
Y, 7o 00 T LT e N us Himbum .
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gitonumeri quéd nunc fignificat,facit quintl digitii , jaitur _n
extertiaidenmt minimus numerus feptimi limitiscum numes
roqué d nunciignificat,facit quintl numeri¥{eprimi limiris,
ergofiguraquintain feptimo loco polita eum fignificar,urau
tem ipla ficfeptima,deleris b & c cifras pofui,neloca uacarés,
uidesigitur ¢ benefecerimus.Veniam pofthac ad figuram g
fupraqud inuenio cifram,procifra ergoponam g tiguram,
quae tantum {ignificabit fuprapofita ,quantum fuppolfita.De
inde digitum f componam digito fisura,quae tunc erit fupra _
iplam.fcilicet quintz.Sitautem ¢p proueniat numerus coms | 4
pofitus,utpote 14-conftabitautemneceflario ex digito & dem | n
nario.{cribam ergo pro figurafuperiori quarta,& quianulla

fequitur in ordine fuperiori,ponam figura unitatis,hoceft pri

mam iuxta quartam poftiplam.Quia ergo digiti figurarum /

feptimi loci compofucriit numerum compoliti conftantem |
ex4.& 10.Sequitur ex quinta,ucnumeri quos exdem figurae

in feptimo loco fignificant,componant numerii compofitum

conftantem ex quartonumero feptimi limitis & primo odta=

ui -Exﬂp fgma ergo &fecunda pctiriaﬁ:c appar:{l_: g rep re{cntan-

dus eft hic numerus per quartam Hguraminleptimo 10cOpo 5 ¢ + ¢ -

fitam, & primam oétauoloce feriptam, Bencergo fit operas PRECEDENTIA

¢io cum fic fits AD SV RT RACTH

| VII. P . t Vv,
1 Sinumerus numero fuperlcribitur, illemi 100000 primi, Q ¢, <,
C

-. nor eft,cuius figurae prius deficiunt .[Si uero 29999 TP L,
tot figuras habet unufquifqs quot reliquus, 200000 fecundd, im0y id

eunc {1 alterius ultima maiore digitum ﬁgﬁi' 199999
. Bittpl mitok e MO ool €k S oo s

T TS R e

aliqua anteultimam maiorem digitum figni= ¥°73 2

ficat & {uarelatiua,tuncfinulla fequentizma
iorem digitum fignificar G {ua relativa,, ipfe
nihilominus maior exiftir, |
Primam partem habes ex prima huius,totiés repetita QUOE 1 ¢yg(Fatvo pri/
fintfigura in inferiori. Significatenimultima {uperioris tos (gl
tum numerum toti limits, rotum numerum quortaipfaeft in
ordine digitorum,& tori limitis quota eftin ordine ﬂpguraru_*,
ex petitionibus, quo ablaro minimo limitis proxime mino
. | ris,manebitmaximus ciufdem limitis proxime minoris etc.
Cec WHJ&Similitfr patet etiam [ecunda pars,tertia uero pars patetex e —oyhic
cunda huius. B n Sidu

m, *pwrfvs'
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.+~ Siduorumarticulori eiufdem limitis mj.
nor i maiore{emel fubtrahitur, remanet arti.
culus eiufdem limitis relatiuus digiti, qui {u-
pereft,fi minoris datorum articulorum dioi-

tus 4 digito maioris articuli femel detrahat,

__f6s f  Exdigitob digitusa excipiatur,& relinquaturc. Articul
TN T oE ‘eiuldern limitis,d relatiuus a,&f relatiuus b,auferatur d ab £,
N~ | remaneat h. Dico h effe delimite articulorumd & £ , X relat

g s b uum cNam ex additione cad a fitb,igitur ex tertiaf firexad
Ao ditione d ad articulum eiufdem limitis relatiuum digitic,fed

X ' 53 2 o € addendodadh,ficf,igitur heft numerus quem quaeris.

| I | '
SVBTRAC/ Modum fubtrahendi demonfirare (it pro
?‘1‘5 ]- o f . ; . . pﬁﬁt“ln H |
'. "dro b aw -2 Sintduo numeri,quorum maior fuperfcribetidus fignifi
O A k- hy, g _fi0 o ceturfiguris poftaliquor cifras politis,quorumnomina abo
e e A s et figura fimiliter poft aliquotcifras pofita. finc
3 f ghk,& fcribam minorem fub maiore. Sic autem digitus f
| ~ minor digito afigurse, & fadta {ubtradtione,maneat digitus fi
Lo haty 4 o guret.aElt ergoarticulus 2 maior articulo f , & fa&ta fub=

TSR T R " tractione unius ab altero , manet articulus eiufdem limi=
PRep: of.- tisrelatiuus digiti £, habes hoc ex proxima.Cum ergo pos

a . {fuero ﬁgurat!:l‘t pro. ﬁgu ra :.f,bcnefeccrn qu n‘_cl dél::ui.h ititem

S 7 digitus g maior digito b,minuo ergo ex digitod unitatem, &

. ;Eﬁ. ’3 J Ok _ remaneat djgftus l%ura: C,quam pono pro d 'frarn autemin

4-yaee.  terpofitam,mutoinfiguram noumarfi,d:inﬁc ddecem & dis
"_?21;‘;;“_7;; o. 2itobfubtraho digitum g .remanear uero figurae }Ta?gims,

I g ancpono pro bdSeneautem facio,fisura enim cin locod po

{ita, 1gﬁi@ﬁ5§gffulumeiufdcm limitis minorem G fic d ari
Probakio & culus,minimo ¢iufdem limitis numero,ex prima hicergo mi
prima.  nimusconftatexmaximo numero,& minimo penultimi li=
| mitis . Pono autem maximum ,cum {cribo fistiram nonam

' procifratenentelocumillius limitis:Referuo ergo adhuc mi=

nimum numerum penultimi limitis,fit ille p.Jcem 4 decem &

s digito b aufero g, & remanet digitus fiourae y squéfcribo pro
Demio[fat p prop. biergodigito figurze gadditoaddigitum figuraz y. excrefciit
qintam hoc nipgpdecem & Hgurae d:l%:tus,igitur.ex quintaex additione articu

5 li,quem nuncg fignificat,ad articulum quem lignificat y;eum
-fl-p. b 2 ! eifup
_ Xy < 9
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¢i fupponitur, fit numerus compofitus,conftans ex articulo, '
.quem nunc b fignificat,& articulo p,quiminimus eft fequen
tis limitis gergo fubtracto g articulo ab articulis p &b, fuper-
eft articulusygﬁrac,qutm profigurab fcripfi, hincigitur pa

tet huius operationis ratio. ..
_ X. Ay

* Quomodo 'duplatio ‘nameti facienda fit DV P14,
docere, - ATHIOROTIR INOLIRS] T10+

~ Quiaduplatio el quzdameiufdem adfe additio,rationem '
eorum quz hicfuerit,ex his,ﬂ;m in oftenflione additionis funt

dicta,patere putans,ad dimidiationis Operationem procedo.

' X1 '
 Datumnumerum, (i fieri poteft, dimidias mMEpia,
refitintentio. " 2 R i (o

Ratiooperis. Siinaliqua l:i%graim' ris digiti non primo
loco polita,fubtraho unitatem d@u% 'ur-.rjufatr oreue- (Mlofq.
ra minimum numerum limitis, cui cum tenet ficoura, &

dando tuncquinarium digito praecedentis figura,dimidium
eiuldem minimi numeri addo articulo praecedenti;quia ficut
r»- confideranti patet cuiuslibet limitis quintus numerts,qui ui
7% deliceteftquinarius , dut eius relatiuus eft medietas minirni
| numeriiniequend limite:Hoceft,uide g femper ex additione
quinarfad digitum pra:é:ﬂ'c‘hﬁ'sjﬁgﬂ reexcrelcitinhacopera
o fa¢dBiONe digitus,quia femiper figura proecedens eft fignificatiua R .
\ 5. o mnedietaris digiti,aut eft cifra,maximi autem digiti medietas
(it fenva ¢ft 4-additolgeis quin ario,fiunt nouem ,plus autem excrefce- £ L
‘]r.::u/erm . yenon pol_:gﬂ.%{qgi_g etiam addita medietate minimi numeri Ixempivan
unius limitis ad quécungg numerum praecedentis limitis, qui ¢ 3
fitmedietas alicuius articuliin eodem limite,oportet excrefce T i
re numerum eiufdem limitis.Er fic tota operatio exhis quac in
additione & fubtrac&ione pracellerunt, patere poreft.
}-* XII- 2 ST 0 2
' Additio & fubtractio feinuicem probant; 55 . Ao
‘duplatio queqs & dimidiatio {e uiciflim de-
monftrant, ¢
Sienim ex additionea adb excrefcat c,cconflabitexa &b, Prola Addi. o

igituraltero eorumex ¢ detrato,remanebit reliquum’. Simi- (b va? twonss
Liter i ex numero ¢ excipis a;& remanet b,oportet c exa&b o
conftitutum effe. fI_rcmE du

ato, reuertetur a.Er [t bdimidiato,uenit a;a duplaro, nifi rede

acb,malefa&i erit. Prola ol oy B i Sidi

\

0 :pffral/?wmﬁ.

lato a,excrefcit b,tunch dimidi , ¢ e
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1 Sidigitus aliquis 3 fuo decuplo detrahiays
tur totiens ,quot %um unitates in differentiaal
terius digitiad decem, relinquitur numerus

qui ex illorum digitorum alteriusin alcerum
multiplicatione producitur., |

g g0. .. Multiplicentur enima &b digiti unus in alterum, & proue

o

4 h.. matf.Sicautemnumerus g decuplusa ,c excellus denarn {us=
"7 per b.Subtrahatur ex g d.totiens continens a quoriens ¢ unis
¢ tatem,tuncenim fubtraxero a totiens & {uo decuplo,quotfunt

unitates in differentia b ad decem, remaneat autem h.Dico ¢p

hriurmerus e qualis f numero.Nam g decies contineta,igi=

tur gtotiens continet a,quotiens b ¢ unum,.d autem totiens ¢

tinet a,quotiens ¢ unitatem,igitur h totiens continet a , quotie

¢ns bunitatem, fed & frotiens contineta jigitur heft equalefy
| O XIITL |

181 ex multiplicatione duorum digitorum

£00. alteriusin alterum digitus producitur, necef=
“d o {eeft ex multiplicatione. alterius digitorum

producentium in quemlibet reliqui digitiars
ticulitm; procedere articulum eiu{de limitis;
eftegidem produétusarticulus relatiuus digi
ti ,qui ex digiti in digitum multiplicatione
proceflit, |

\A digitus in b digitum ductus,faciat digitum c.Irem a digf

tusind articulum &giu’ b producatf.Dico fF&d {unt articuld
eiufdem limiris, & frelatiuus cdigiti. Nam ¢ toriens b conti=
net quoriens au nitatem:Similiter f totfens dquotiensa conti-
net unitatem,igitur ex nona feprimi Euclidis f totiens contie
net ¢ ,qunans continet b.Exdefcriptioneigitur limitis cols
lioe propolitum. .

n p lm KV‘ C o 5

Si exmultiplicationedigiti in digitum pro
ceditdigitus,quibuslibet duorum producen

tium digitorum articulis uno inalterum muls
i | | tiplis
J



tiplicatis , procedit articulus relatinus digiti

] ’ ’ “ - k
produéti,Efcgidem articulus de limite tan- g—lm gy
tum diftante ab unius duorum articulorum | ~ \ oo
producentium limite,quantum reliquiarticy®. __ ¢ _n
li limes 3 digitorum limite recedit. s A

2a d

| Adigitus in b digitum producat cdigitum. Item g articu™ =
{us relatiuus a in harticulum relatiuum b digito multiplica 2 10 ° 20
tus producar k numerum.Dicok eflearticulum relatiuit ¢ di-
gito,& efle de limite tantum recedente & limite arciculi g ,quan
cum limes articuli h diftat 3 limite digitorum. (Sit cnimg mi-
nimusinlimite in quoelt g, e minimusin limirein quoefth,
& [ ficminimus limitis dil%antis cantit 4 limite numeri e,quarn
cum limes numeri d diftac4limite digitorii,cuius minor nus
merus eftunicas. Multiplicetur autem a in h,& procedar z Jer«
ex proxima,z eft de limire numerorit h & e,& relatiuus ¢

igiti.Sicigitur ainhfacicz, & g inh facic k,igitur ex decima® , - ... 2.5 l .
feptima uel decimaoctauafeptimi Buclidiskad zeft urg ad a, L A a6
fed g ad aficutd ad unjratem.Sed quotiens unitas ind , totics
ein f ex ultimadefcriptione,igitur quotiens einf totiens zjn
k fed e numeratz.igiturexnona feptimi Budidis quotiens ¢ , . ;v 25k,
in z totiens f in k.(ed e in z totiens,quotiens unitas in ¢, totics Rt
fgicur f ink ,quotiens unitas in ¢ feitur permutatim quotiens
uniras inf toriens ¢ ink.Ex hoc patet propofitum, .

| X VI

- Sidigitus digitum multiplicans procreat

articulum, quilibet eorundum digitorum in —Z.
: ' ’ . . Q0. fal's I

quemlibet alterius articulum multiplicatus, i i

producit articulli tocum inlimite proximo {u i “ ::FE'

imi iculi muleiplicati, quotus eft TASY
pralimitem articuli mulep »q “ % g

i

articulus ex digitorym multiplicatione pro=

ueniens in fuo limite. |
Digitus a in dizitum b multiplicasus,producat ¢ articulit, ,4 200

&ain :ifticuluiﬁ digiti b prucﬁicat f.Dico f efle articulit de

limite proximo fupra limifemarticuli d,& torum ineo quo-

tus elt ¢ articulus in fuo limite hoceft,infecundo limite Nam <

(., impoflibile eltex digito in digjrum plus fieri articulo fecundi

Limyicis.Ponam auté ¢ pro minimo numero limitis,in quo eft

d,&

e Ty

.




d,& ponam 2 pro minimo numero proxime fuperioris limi-
2 _¢;cotis,cutus quidem limitis e {irrotus, quotus eft carticulus in fe-

¢ .00 frocundo limijreQumitagzain bfaciate,& ind faciat f.ex decie
B+ t d.. maleptimauel decimao@auafeptimiFEuclidisf eritad c ut 4
— — adb,fed exfecundadad b eft multiplex-Quotiensigitur f con
| tinet ¢ rotiens d continet b fed quotiens d continet b , totiens
: |, o teontinet unum,quotiens igitur t continet unum,totiens f. c3
-9 200 tinetc,fed quotiens t continet unum.totiens z continer decem,
) §O & rotiens etiam f continerc.Sed gugnﬂns z continetdecem,to
4 . tiens continet & tex limitum ordine,igitur quotiens e conti=
netc,totiens eriam £ continet eundem tigitureeftf, quod pro

baridebuit,

iy

X VIL

Siin digitum digito multiplicato proce=
ditarticulus, quilibet duo eorundem digito=
rumarticulialterinalterum multiplicati , pro
ducuntarticulum totum in fuo limite,quotus

. : eftinfuoarticulus ex digitorix multiplicatio=
+o 4odo0e, neproductus,Limesautem articuli exarticu=
< cose  lorumductuproducti proximuseft fupra li-
s mitem_ tantum diftantemab alterius articulo

-\._"I:'_\

rum producentiu limite,quantum reliqui lis
mes ab limite digitorum.

A digitusinb digitum faciat c articulum. Item k articulus
ainmarticulumb producat n.Dico g neft articulus limitis
proximi fupra limitem tantum diftantem # limite articuli m,
quantum limes articulik 2 limite digitorum, & eft totus in eo
quotus eftcin {uo limite. Probatur ex preemiffa& decimafes

ptimauel detimaoctaua feptimi Euclidis.
X VIIL |

Siduorumdigitorum qui alterin alterum
multiplicati producunt numerum compofi-
tum,alter inalterius articulum multiplicatur,
procedit numerus compofitus | cuius minor
pars eftdelimitearticuli,& eftnumerus rela=
| | W ek S TASE - tiyus
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tiuus digiti,qui cum aliquo primorum articu

Jorum componit numerum compofiti ex dix v
gitorum ductu productum, Maior uero pars 3

delimite proximo {upralimitem articulimul = f
tiplicati,& eft numerus relatinus articuli,, qui (9 & ;
unus ex primis cum digitoiam dicto nume="5>"—
rum compofitum componit ,quem digitort

in {e multiplicatio producit. d i:

¢
\Digitus a multiplicatus inbdigitum producit cd numeriz b 3

S
a

culorums,ita enim oportet. dtem ainf articulum digiti b faci ——
atk.Dico gpeltnumerus cnmdpﬂﬁtus conftans ex duobus nu-

- meris,quorum alter eft de eodem limite cum £ articulo & re= +* 410
laciuus digiti ¢ jreliquus delimite proximo fuper limité arti= 7 7° L
culi f & relatiuus dEx decimaleptima feptimi Euclidis patet § 4+ 17. 7 Gwe
propofitum. o

XIX.

Siuero eorum digitorum quilibet duoar-
ticuli alter in alterum multiplicacur, procedit
numerus compofitus,cuias minor parseft de
limite tantumdiftante ab alterius articuloru i
producentium limite, quantum reliquilimes © ¢ °©
a limitedigitorum.Maiorueroparseftdeli= * 4

s

mite proximo {upradtemog minor parseft nu

merus relatiuus digiti,qui eft innamero com
pofito,exdigitorum ductu procreato,Maior 36 3500
autem numerus eft relatiuus articuli,qui eun- 45

dem compofitu cum eodem digito coftituit,
1 Secundum modum decimifeprimi probatur intentio.

s & &
Operationem multiplicandi demSftrare. Opg p a1
Sitnumerus abcmultiplicandus per numerum gh kmul- ‘ O
giplicantem, {cribo primamiinferioris {ub ulﬁga [ﬁptfvifgs: V/%n Cﬁ'}; leatomms -
1g



Multiplico itadgy digicum Houre ¢ indigitum fisura k, & pros
b a ueniatdigituscuiusfigura fite,cam Eﬂnq fuper figuram E Si

£ .0 Prolai B
| " g gnificabit autera fuper k pofita non digitum, fed articulum Ii- -E_—M&

r . . —— ’ . . . n: XY
mitis tantum diRantis & limite articulic,quancum diftat limes
articulikilimite digitog: in quoelt g, & eft totus in eo,quUOLUS £
¢ & a  digitusfiguraeefiinfuoHabes um’iEx decimaquinta. Bes

neigitur {cribitur per figuram efuperfiguramk.Sed quia dep -
§ 8 fingulis mutationibus non eft facile breuiter excmﬁl'aj Tubnce -
re,cautus multiplicator ad ea quze praeceflerunt confideratio-

nem referens,per {ingula (ibi exemplum inueniat.
XX

DINIS10NIS §1 trium digitorum primus f{ecundo to-
Rasalsiic tiens {ubtractus quotiens eft unitas in tertio,
g1 eundem {ecundirtotum confumit | idem pri-

musa glibetarticulo fecundi fubtractus,quo=

% - 90 tiens eft unitas inarticulo tertij, totum confi=

> A miteum, fifuneilli duo articuli unius & einf>

C? f';a. ¥ o # . # »’ .

(oko 3 — a3 — demlimitis,yiuero non totum confumicdigi

fovme _ tum,nectotum confumitarticulum  remanet
-————-—-—.__._- = : -- ! : : h; - Y i

iy enim hincdigitus,illincarticulus efu{dem di=

ecundi {cilicet & tertfj conftitutus,
A digitus de bdigito fubtrahatur rotiens, quotiens eft unis

Sl S—

0. tas inc digito, & nihil remaneat.Item {icd articulus digiti b, cu

a . e 1T, . . ’ ’ TR
prase i‘ e o b fao ?mm eodem [imite cum articulis digitoram
fviao 2

a &’

J

. # L v i 0§ # ¥ ’o§ " ¥ i & = # -

'%S* %uﬂﬂjﬁ'-,_ fufluis limitisf articulus digiti cin eodem lllﬂltf-[%ﬁ:_fﬁb _:.1_(:[’1%_]

[ Porrann c4 f 40 tus fitoriens fubtrahitur dearticulo d.quotiens eft unitasin
fvoho 3/ 2~ etiam nihil{upererit. Nama in ¢ facit b.igitura in f facitd , ex

R ey quartadecima.Ergo quotiens eftunitasin a,totiens f ind , &

> ) toticns etiam cin b.Infer ex hoc quod quaerisiPraterea fubtra:
sl e8¢  e.60 &o a de blecundum numerum c.fuperficds gitus z. Dico
5 by T dve fubtra&odedfecundum numerum Ff,remanens erit de limite
| articulorumd &£, & relatiuus digitiz-Quod fitexa in ¢ {ite,
L'I_ £ao ?und erit minus b,cuius articulus delimite arriculorum d &
_ lice,per quartamdecimam,igitur ain f facite, quod eft mi-
L e nus gd.& liceorum djfferentia n,ereo addendo tad =z fit b, |
& eadnfitd. Qum jeacy e & d articuli eiufdem limitis fintrela |
tiuit &b digitorum,oportet ex tertia,qpn fitarticulus delimi
te articulogee d & £,& relatiuus zdigiti,quod fuit probandi.
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Sidigitus aliquis ab aliquo atticulorum ¢
primis diftractus, fecundum alium digicum
nihil ex eorelinquit,idem digitus 4 quolibet
maiorearticulo prioris articuli relatiuo fecun
dum alterius digitiarticulum detractus, nihil

deipforelinquit, fi ficillearticulus, fecundum-

quem fitfecirda detractio,de limite proximo

{ublimitearticulia quo fitdetradtio . Si uero *
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in prima detractione relinquitur digitus, in ———— -

fecundarelinquitur eiusarticulusde limjtear 85
. &

Q45 {: (Praon

1 1 - \ 2 e nmico. . [ahe
ticulifecundum quem fit decra&tio., e Lo N

Namaincproducitb.igiturex decimafextaain fprodue 257\ mse | e a1
cit d.ex hoc patet pro nfft]}rlma pars. \lem digitus a fubr q.c 2
eractus exarticulo biecun um_c,rclin_gulft digitum 2,cuius fas”” g
yelatiuusarticulus in limite articulif {icn. }}rb articuloautem = —
d fubtraéo afecundumf relinquaturm.Igitur a in ¢ fit mijs ———————
nus ?ﬁrb,&ﬁt illud g,&a in f multiplicato, fit minus G fit
d, & fitillud q,igiturf ad ¢ ficut g ad g._fed & caeft proportio 8 8o
d ad b,igitur acﬁl.iu'anu proxima.eaeft mad 2. fademeftau- 5° £00
remnad 2 ex politione,igitur m eft n,& patet fecundum pro- 7 79
politum | « &

XXI1t.
atis duobus niumeris compofitis, quori

unus ex digito & aliquo primorum articulo  (Vevwen hatu

componatur,alter ex quorumliber duorit ina
diftantium limicum duodus articulis, quori
minorad minorem, maior neroad maiorem
prioris compolfiti numeri partem referatur,
quicuncp digitus & minori compolfito nume
yo totiens detractus, quotiens in quodamalio

digito eltynitas,cum totym confumit, Idem
0 C digitus
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ot digitus 3 maiori datorlr compofitorum exce
= ptus,quotiens eft unitasin articulo digiti {cs
8T |nsocundum qué fit prior detra&io , totum etiam
oovd 48 h& ipfum confumit, fiarticulus fecundum quem
e, 87 = fithecfecudadetractio , fit delimite minoris
4. .

400 articuli,qui eftin compofitionemaioris coms

* ¢ *eaco Pofitiex daris.$iuero poft priorem detractis
P 4 onemfupereritdigitus,in {ecunda fuperfluet
ei articulus,eritcy iplede limitearticuli {ecuns

2 dum quem fitfecundadetradtio,

| Prima patet,quia a ind facitcb, igitur per decimamodia-

uam ainhfader gt igitur patet propofitum. Jtem poft abla-

tionem afgcundu_fﬂ_&_: ex cg maneat digitus 2 cuius articulus

delimitearticuorum h &F fitn.Dico palecundum hex g £
detracto,remanetn.\lam a in d muldplicariy,facit minus nue

mero cb, fitillud e. }E%n ainhdu&i,facicminus G g f, fithoc

o P q-Kunctota pofitionehuius fecundafcita,& ex undecima fes

romdte: (dpha ptimi,cademeftmad 2,quenad 2 ,ergomeftn.
XXIIII.

%1’ trium digitorum primusa fecundo des

i b g a9go. tractusfecundu tertium,nihil ex eo relinquit,
Po a3 33 quilibetarticulus primi digitid toto articulo
e be €30 £30. fecundifecundum eundem tertium detractus
L T T S0 digitum,nihilreliquit. Quod fiin priori des

:’?“ ETJL« L4 * tractionedigitus relinquitur,in fecundarelin
N quitur & eius articulus delimite priorum dus
5, W % 28 ORI digitorum,
vl pre » Erﬂbatur ex uiceli mjapﬁm aconuerfis terminis. Tantundé
polphvo 3 a8 3 enimualetclubtraherede bfecundum a,&afubtrahefe de b
A0, fecundum cltemf fubtrahereded fecunduma,&a fubtrahes
rededfecundumf,
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Cumab aliquo primorumarticulorum di

gitus




gitus quidi fecundiralium digitirfubtrattus,

. : g et eis L T G R4, 18 2 & = b;-?' djﬂﬂ'

- sotum confumitarticuli,quilibet articulusdi =", =4 »
gitifubtra&i fecundumeundemdigitum fub ¢ & €% sl o

eractusab articulo prius fumpti articuli, nihil o e e
exipforelinquit,i articulus 3 quo fit fecunda 04 100 g temmde
detractio,eft delimite proximo fupra limite gy Zj:f
articuli quifubtrahitur.§iveroin prima des =5 555~ hx g
tractionerelinquitur digitus,in fecundarelin so  soco batinr
quitur eiusarticulus delimitearticuli quifub ¢ (i

trahitur in fecunda {ubtractione, e .
Fadleeft in conuerfis terminis pmhjre per2z. [dpwa 2 ?mem ¢ a. MJ a ™ C.
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Cum dati fuerint duo Al compoﬁ?i’ ,ﬁwﬁ é dufhy @ - {Lg fé /
quorumunus ex digito & aliquo primorum o = W L
articulo componatur,reliquus ex quorumlis T§. 9"
bet duorumindiftantiumlimitum duobusar “\’4' a4
giculis,quorum minorad minorem,maior ue ~ 4¢° h¢o
road maiorem prioris compofitinumeri par .. .00
temreferatur,Sidigitus aliquisdminoricom 7 ey |
pofito numero detractus,fecudumaliu quens : o
damdigitum totum confumit eum, eius artis ~—
culusfecundumeundemalium digitumdma % 20
iori numero compofito detractus, totum etid 45 7
confumic, fi itille articulus delimite minoris s §°°
articuli,qui eft in maiori compofito numero, 3
$iuero poft priorem fubtra@ioné fupererit Alece pus b
digitus,infecuda fuperfluet eius articulus de ¥
limite illius articuli qui fecidum digitum in
fecundadetractionefubtrahitur, |
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 ;; Datisribusdigitis,quorum unusab alie
{ecundum tertium fubrractus, totum cSfumate

eurn, articulus digiti {ubtradti {ubtractus ab
articulo digiti,cui fic detractio fecundnm artt

so00, culum tertrj digiti,nihil exiplorelinquit, fili=
see mesarticuli cui fit fubtraétio,tantum diftaca

bwws a3 _dgoco. limitearticulif{ubtradti,quantumlimesarticu
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li fecundum quem fit detractio,receditd limi

e

- &*° remanetdigitus,necefleeft in fecunda remae
D nereeius articulum delimitearticuli 4 quo fit

o !;cund adetractio,

~klooodl\ama in cfacitb, icitur ex quintadecimad in g facit £ hine

zomo tedigitorum, $iuero in prima {ubtractione

_.f“’f:!a"ﬁ oehabes primam partem.{tem a de biubtracto fecundum c, {ue

fith dieitus,cuius relatiuus in limitef fick . Dico pd {ube
m]un%‘;&ﬂ ex lgl!ecundum g fuperfitk - §i enimnonk, remanearm.
€l Multiplicoigitura inc ficillius bfithoc 2. Multiplico etiam
G40 °din g fieillius £ {ithocx,igitur ex quintadecima x eft reiatie
uus 2 digiti,& eft delimite articulif f igicurad bficurkadh,
20000 ficetiamxadz.fedx &mfunif &2 &hfuntb,igiturx &m
8oooo adz,.&hficurxad2 %ﬁ{mrcx undecima feprimificetiam ad
20 hfed &eademeftkadh,igiturkeft m.
3000 - XXVIIL

Datis duobus digitis,quorum unus ab alj
quo primorum articulorumf{ecundum alium
{ubtracus, totum confumat eum,articulus di=
giti {ubtracti detratusabarticuloarticuli {es
cundum reliqui digitiarticulum , nihil ex eo
relinquit, (i limes arciculia quo fitfecunda de
tractio proximus {it {upra limitem, qui tancix
diftatalimice areiculi fubtracti, quantum lis
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mes articuli fecundum quem fit fecunda, di-

’ P g =0 . .- . : b (W f 2,000Q0-
ftata limite dlgltcrum.& uero in priori {fub- e

o R

ey 2 T TRl T L, yJeoaor
tractiGerelinquitur digitus,oportetinfecuns ~ c¢s ~ oso. 2 U
daremanere eius articulum de limite proxi= 24, d4goc0. 07
mo {ublimite articuli,cui fic{ecuda detractio, e,
Rfi_m%%‘itmatﬂmjﬁ_uy_ ante decimafeprima, y {it nomen li- ™ 4-0*:.;01:!
mitis toti {upra limitem d articuli,quotuseft limesarticulig 5 5{; =

fupralimijtem digitorumgn limite autem proximo fupra li- .
snitem y it f articulus articuli b.ﬂgm alecidum ¢ confumat ———————— —————

2 de b, & relinquath digitum,cuius articulus relatiuus in If- 4 4000
mitey fick-Dicok fuperelle poft {ubtraciioné dab h fecundi ¢° 60000
o.Confumatur enim x,& {fuperf{icm {i non k.sﬁiﬁ ercofecun 7 70
ﬁum pracedentem probationem probare melle k R $op

X‘X I x 8 l : : ] -
$i duorum digitorum alter {ecundumalte e

rum {ubtractus 2 numero compofito, conftan
teexdigito &aliquo primorum articulorum
totum confumat eum articulus digiti {ubtras
‘& fubtractus fecundum reliqui digiti articye
~Jum,confumit etiam totum quendam numes
rum compofitum,cujus minor ad minorem,
& maior pars ad maiorem prioris compofiti
numeri partem refertur.Qportetauté, utma= 4 3. 4 gooo.
jorhuius {ecundi compofiti {itin quodam li= el .
‘mite, & minor eius pars in [imite proximo in= - o g
feriori & tantum diftet dlimite unius duor =™ = T
_articulorum, quorum unus {fecund alterum = "
fubtrahitur,quantumreliquilimes d limite di

(Yoo (e ok w dn

3 Wumamn mewa,

—gitorum : O, ; ;,:‘ *’:’;“
‘ ﬁ@é‘fiug__ls‘ﬂﬂp_ll‘_fgﬁszniculis,d articulusadigiti,g arti- + voo
culus cdigiti_ karticulus b digiti, & diftetf articuli limes tran- ;

-gum 3 limite articuli d,quantum limes articulig a limite digi-
torum. [itarticulus relatiuusq de limite proximofupralimj
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tem articulif .E;}ico',ﬁ a fecundum cex qb detra&ustotis cone
fumitd fecandum g,ex tf detrausetiam totum cSfumer,q
facile eft probare per j9.confideranti pofitionem. {Itemadeq
bfubtra&usfecundit c,relinquet h digicum, & can]ﬁn—nat 2.Re
Jatiuus digiti hin limite articuli f fick-Dico o fubtradto d ex
fiLImero t% fecundum g relinquitur k. Confumatur enimx &
fuperfit m,fi nonk.Scietigitur probare propofitum,qui pro-
bationem{ecunda: partis in ea quze premifla praemittitur, di
ligentius conliderauit. .
XXX.

MODVS Opevom i Qualiter diuidentem operari oporteat a=
v (U (one - ' . ddegb L
perire,
!Sitnumerus diuidendusf o hkperdigitum a, pono a fub
Ll

b £, eo quotiens poflim eumfubtrahere ex digitof, ita, @
— nihil aut minus ¢ a remaneat, fiacautem hoctotiens ,quotics
& P - _!'_‘, _b_ eft unitas in bdigito.Ronamigiturb fupra f,& faciam {ubtra
a &ionem;, & fcribamquod remanet.Gumeghotfecerofubg h
& k.& pofuero anteb numeros notantes quotiens fiat fubtras
‘&io.erit brota ficura infuo ordine quotaeft £ infua.funt igi
turf &barticulide eodé limire,& eft f articulus digiti , 3 quo
iufli a digitum fubtrahi,eteft barticulus digiti fecund quem
iufli feri Elbtra&innﬁn-RefEiccf itur 29.22.823 .ut exalie
qua earuim proba benefieri. Itemi fi cot funt figurae in diuifore
quotin diuidendo,tunc fiet {ubtractio fecundum aliqué digj-
tum jgitur ex 24.2 ¢ uel 26.proba benefieri. §iautem & diuis
dtm'lus_ & diuifor habeat aliquot figuras, & diuidendus plu-
" Yes.tuncex 27.uel 29.probabitur operatio. Exemplaideo no
. pofui,ut nec feribentem ponendorum copia laflarer, nec le-
gentem pofitorum turba fatigaret.,
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ho Marl 2 Mutuo {e probat multiplicandi& diuiden
C . % | ‘1
fiphea . o === dioperationes. | ‘s
i » € b a - ) - » -~
howvns, =~ — T, Si enima inb facit ¢ neceffe eff,utc contineat alterum cori
2, i _— ‘totiens quotiens reliquus unitatem,igitur ¢ divifus per altes
< £ b2 umexi it»reﬁquus%%mcigjtur cire potes, an bene multje
e plicaueris.§imiliter i c diuifo per b,exita totiens erat b inc,
Etifs unitasin a,ergo multiplicato a in b,reditc,nilierramus.
G T R & @, G 8 0 it
R EGV L K, Si numerus copofitusin {fe multiplicatur,
2 ool Loms producitur quadratus,conftans ex quadratis
adscse ?H; vofee . g 2 Sl £ - nUmeros
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numerorum componentium radicem, & nue 7 :: L Sreand MP*&MJ
0 & # il ¢ # & N —"'-..-"I.l'qtrf - -1___#._-! __._-ﬂ'
meris qlll ﬁut €X muluphcanone omniu PI’EE# F 4 _-1-.1&:: Q‘--?-L-m rp.,t |E

cedentiuminomnium fequentiumduplos i _ o _ N e s
uc econtrario omnium fequentium in omniu e

pra?cedentlum duplos. E “’f“‘?""tf o7
Sit cb anumerusinfe multiplicandus,eritcg primo afube ¢ b a d; mf :
& multiplicatur cperc & b & a. &exit quadratume, &duo ¢ b 3 e R0Y
alijnumeri,deindeantericrando,uenieta fub b & ibi mulei- — C iyt i % '|i
plicatur b numerus per ¢ & per b & per a. Roft iterum anterio I ATy b '
randouenietafuba,& ibi muldplicatura per ¢ & perb & per L -

a.Mulei Flicaﬁi iu-: itur primo cpercX perb & pera ,fecunda ) v
bperc&perb & pera,tertoa perc & perb & pera AT antum + hoe meff,u 2
autem ualet mulrighcarecin duplum b, uel bin duplum ¢, pakel pyope 'me ;

quantumcin b& b in ¢ Similiter cinduplum a,uel a in du-
plumcquantucina &ain clgdamb induplita, vel a in du- < Hé---ﬂ. G L S
plumb,quantumbina &ainb.xguoapparer quadrarum e, oy o 9 Dwstews’ 2o
¢ b aradicis fieri ex quadratisnumeroric &b & a, & nume-’ ¢ b b Detwa w (e
rus quorumunus ke ex ductu cin duplum b, uel econuerfo < § Y lﬁ-‘r!-‘ ij, -
exdudiu binduplum c.alterex du&u cinduplumawclecon . ~— =
ueriuierti:i:s ex dudiu b in dupluma,ucl econuerfo.Quaod fu- gy Rodgr .
it probandum : b o 1 ~ ',
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Impoflibile eft numerum figurarum quae\ 7~ ¢{ 47 a5 £ weleana
' i » ’ . b . . ( .
{cribunturin deﬁgnatmnc quadrati,excedere \5—{ {:n.i: .t;':ff a
numerum.cuius medietas eft numerus ngra ) & 0 I b
o ] 2’ #‘ fﬁgﬂ “r "~ 1“ G
rumradicis, ) 8F el € o Ephion o ol

dwonbe, .

‘ierbi gratia. Sit data radix numerus cba, cuius fiaure-J wa: o
- a ":?"l-_- el v
tres.Dico,qp eius quadratus non pluribus fisuris eft {fcribenz T —
dus i fex. Ronaturenim inunoordinecb a, & fuperponat, &b e e
! ' i & . ? ® # ’ r ’ 1]

fibi alius,ficut Herifolet in multiplicatione,tunc multiplican’ 7 2 1 )_Towmue gwe.
do cin fe,fiat,{i placet,numerus g f ,ponam f fuper c,g poftf, = ol
tunc reueraerunt{ex figuraein ordinefuperiori. Sed uide cpﬁ

multiplicatio cin cfacit numerum compolitii,utputa 8 1. quo

maior producinon poreft ,impoflibilect numerum/fextolor 81 9 9&1?92 —,

codefignandi effe maximum in fexto limite,quia omnis di= 9199 o i " B
Flru__sm: fe multiplicarus minus facit 82. it igitur g 0o&auus — k)
ui limitis,eritegf minimus fui limitis.Cumigitur multiplie  (Hwonivoks 24
cabob inc,non poteritaliquid prouenire,cuius additioad f = ™ h‘"f 8-1
faciat plusarticulo quintilimitis,unde ciscagnullafiermura ™75 81
J tioy 8-}
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w0-Vel etiam fi dareturhoc impoflibile,quod fieret plus arti
culo quinti limitis,non tamen contingeret plus addinumerp
o (g minimit numerum fexti limitis,quo adiecto,non excre=
fceret aliquid pertinens ad feprimum limitem.Impoflibileeft
Autem poftea exadditionealiquaad f plus fieri g numerum
quintilimitis-Ex 1js uides propofitum.
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Lx pwops (owd Cum ﬁ:cundun? Pfﬁ?dl&'un? ﬁ‘l?dum Oope=
bac pomh aral randi fa¢tum fueric in multiplicatione numes
qroe [&b wnn  ri compofiti in {eipfum,necefle eft , ut defcri-

5 o 70 W
F_"‘”“{pi N emd  Ptonumeroquadrato,fubqualibet eius impa
T

oo s ¢ 1 fioura facta fueritalicuius numeri ex numes-
ij; s 4w Y loe, Tis diverforumlimitum radicem componens=
o enecrd tibusinfeipfum multiplicatio,
il 48 b NMTM . %&M&Eﬂ.&%ﬁﬁ;ﬂm in duobus ordinibus.ug in.
: 9“"_‘1?}5 EM?M. multiplicationefieri{olet,necefle eft,ut ultimainferioris fieret

fub aliqua tenentelocum imparem in ordine fuperiori. lﬁam
{1 par eftnumerus figurarum radicis,ut4 . tunc ultima fieret

i b g 4.,  feptimaordinisfuperioris,{iimpar,uttres,tunc ultima ficret
e fub quinta fuperioris ordinis. ﬁ}_ig;;.duuinumcms cba,
. 3 i mulciplicabo cin ¢, & proceda 1placergf, ponam f fuperc,
eriteg unus locusuacuusinter f & cinordine fuperiori,in quo
ponewyr quod firex b inc,& tuncericf quinea tjj?;;ura {ub qua
multiplicarus eft cin fe.In primaigitur translatione figurari
inferioris,b figura,qua nuncfuicfubquarta,ponetur {ib ter=
u’a,?é fic polt multiplicationéb in c;mulriplicabiturbjn b, igi
eur fubtertio loco ordinis fuperioris multiplicabitur aliquis
aumerusin fe.JPeinde inalia translatione 2 quae nuncfuit fub
~ bfiet{ub prima,& ibimultiplicabjtur in fe-Bxhocuides proe
politum,nili quis mentiri uellet,qp cba infe multiplicato pro
cedere poflet numerusfeptem figurarum,& itafub feprima
quaimpar eflet, nulla fierer alicuius jn fe multiplicatiu,feci
hocnegat proxima pracedens.
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inuenerim digitum figure bfubg, & dupli —

{ubtradtionem nihil remanferit.Rico,qpcb afitradix nume= 4""5 2 g + e
rikh _QIS_B.II!L.‘E 3 1-gu_adratus nu n'{eri cbaconftatex qua T T e

dratisc &b & a numerorly, X nrmerysguorum unusfit ex
dudtubinduplumc,& aliusexdu@u ainduplum c,& tertie
usexductuainduplum b, ged primo cumc,qui eft reuera
teren) limitis articulus,quali digitum fub quint limitis Joco

politum in fe muliplico,& productum {ubtraho 4 fuprapofi
10, re&e Eaciu‘% enim ex areiculo tertn limitis in fe muld
_plicato procedit,ad quintum limitem pertinet, ficur patet ex
1 ¢.uel y7.uel 19-I9einde cumduplo ¢, & excrefcens pono{ub
h.& rfgunﬂ b,quaelignat articulum fecundilimitis,nonne
hoc {d eft bin duplit c multiplicat, re&e fubtrabif 2 numero
incipifte 2 numero quarti limitis-Reuera na & hoc ex ppofiti-
onibtisqu asdﬁnniaui coftare poteft-IDeinde b in fe multiplica
to,recte quod prouenit fubrraho ex numero terth) limitis , fis
. cut pereafdem propofitiones patct.?%ﬁ hocduplob, &pono
excrefcens fubf & preponoafubd,&pono duplumcfubo
& multiplico ain duplum ¢, & excipio produ&iiex o, & exeo
. quodfequitur,{i opuseft,& multiplicoain duplumtf), & exci
pio procedcs exf facio autem recte,quod patetex 1 4.. uel ys.
uel 1 8. Poit multiplico ainfe,& quad excrefcit fubtraho ex d,
& eo quod fequitursfi opus eft. Hxcepi qg%mnumern khg £
. d numeros fulficienter componentes quadratum numerum
¢b a,& nihil remanetigitur numeruskh gf d eft quadrarus
- numericba.§imeroalic nanesicisnihilominus proba.
re propolicumirquidicis . <
XXXVI

Sidato numero non quadrato per preece-

- dens artificium extracta fuerit radix aliqua

quadrati?neceﬁ'c eftipfam efle radicem qua=

drati maximi,qui in dato numero poteft in-
ueniri. |

| ﬁitd:tmfﬁwus non quadratuskhg f d, fiteg reperta ra. k

dixx cb a.& remanfit z, & columptus elf numerus 2. Dico o — —

2 eft maximus quadratus in daco numero.Si enim effec maior _€
fitillep,igitur radix p numeri eftad minus u%tar.q_mainr ra=

b
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dice cba.Sitigitury digitus unitate maior Gra,igitur ch yeft
radix numert pquadratiin nuumerokh g f d,igitury digirus

RGNV RS, - muloplicatus induplum b &duplum c X infe.aufertaliquid
PN 4 dato numero poft pracedentes exceptiones,& nontoriicon

¥-96.

ra ¢'1'41

FJ{{* dwa llf*rb..lr . . . .
fL \6).(_," ) ) el o maiorem inuenire pocuceric.
wg 17

fumiteum, igitur non erata maximus digitus,qui ad hoc fa=
ciendum poteratinueniri- Aurergo nunc mentitur,qui negat
grnpaﬁrum,au: non bene fecit.qui radicem debuit extrahere.

umplitenimadigitum cum debuit.m aiorem fumere,e0 Gp

c’;"ﬂg’

| XXXVIIL. &

g . - Biduorum numerorum alter in aleerts mul
" e tiplicatur, & in productum,quod ex feeunda
& f  muliplicatione producitur,2zquum eft ei ex
Tl reliquo in alterius quadratum multiplicato. -

35 I:E:a'inbﬁatc X exaincfiatd Jtemainfefaciacf. binf far
ciatg,dicoc el aequales INam d ad ceftlicuraad unum,
4-"'%- g  fedaadunumiicutfa a}igirulr_&ad clicutf ada,& permuta
s timd ad f ficutcada.fedcada ficurg ad figiturd ad f licur g

adf,:glt@d d?:n:quale %(XX_VIIL

81 trium numerorum duo quilibet alterin
h ¢ alterum muldiplicantur | & tertius in produ-
K — ¢tum, & idem tertius in alterum priorum dus

..g_ orum & eorundem reliquus in productum,fi
C ’ ’ 5 .
-— +—  — untultime productiones (ibi inuicem a2qua=
— g les.pggregareautem faciunt numerum, qui
fitex aliquo datorum trium numerorum in
60 so duplum alterius,& tertio in produ&u multi-
s 12 l .
A n” L | \Sinttresabeainb faciacd.& cind faciatf ? tem ain ¢ faciz
~ % 40 atg.inqué bfaciach,dicohefle f. Nam f ad dficuccad unir,

cadunum ficur gada.igit f ad d icutg ad a,& permutatim £

ad ﬁ ficurdad a,fed d adaficut bad unum,igitur f adg ficut -
badunum,fed bad unum ficuthad g igiturf ad g ficue h ad

2,& per conlequensf efth. Bﬁim etiam,qp a multiplicatoindu
plumb,&cin produ@um,ficcquiddamxqualef &hcongre

gatig
= : *2,.1...:1.
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gatis fiatenim lexainduplumb,igiturl duplus eftad dlrem

excin ] procedatq,igitur qeft duplus ad £ Lo hon frvo paiaind

1_ '8 bt R kO
Omnis numerus cubicus, cuius radix eft  wi g lkows @ by
numerus compofitus,conftatex numeris cu= e Wd*rha’f_hg‘u
Afi=e ’ ’ N ) r oYW Yoo "lﬂtﬁ oA ?f__
bicis radicem componentium, & numeris pro, . oop, . f0,.5 14 loci

cedentibus ex quolibet praecedente in omniu S bt .
{equentium triples,& deinde ciripfis fequens |
tibus in productum multiplicacis. kg

9
17
Sitdataradix c b a-Dico ¢p eius cubus confiat excubisc& £ b
b &2 numerori,& numerus qui fith & ¢ multiplicatusin id
Euad fitex b du&toin triglﬁ c,%z tota radice dudta inid quod
it exa ductoin triplum b & cnumerorii. Hitenim idem cus=
bus ex ¢ bainfuum quadrariy,quadrarus autem eius conftat
ex quadratis numerorum c &b & a,& numerus quifueritex
multiplicationibusbin dupliic,& a induplumb & c , habes
enim hocex 32.Cybicum ergo radicis componunt numeriic
& b &a,quolibet in fuum quadrati multiplicatis, & numeri
qui fiunt;multiplicato b in quadratii e, & cin quaciratﬁ b,&b
in quadratiia,& a inquadratii b,& ain quadratiic,& cinqua
dratuma. I?m':g numeriqui fiunt ,multiplicatis c&b & ain
id §d ficex duubin duplum ¢,&id §d ficex du&ua in dus
plumb & c.INumeri autem quifiunt ex c b &a,quolibetin fus
um quadracum funt cubi numerori ¢b &a. Probabo auté
¢pultiplicaro b in triplum ¢,& deinde c& bin produ&um,
probabo indk ¢p numerus fecundo produdtus ficzequalis, nu- 7
merus quOB: unus fit ex bin quadratii c,aliusexcin quadra= _d
tum b, tertiusexc& binidquod fitex bindupliic. Sitenim  §
deriplus adc,& exbind procedatf ,deinde c& binf , faciant
2.Multiplicando ergo bin d, multiplicaui bin duplitc; & in
¢.Cumergoduxic & binf duxic £ bin id quod fitex ductu
bindupliic,&inid quod fitexbinc Sedducédo b inid Gd
fitex b in cex 37.per quiualens duco cinquadratiib , & du-
cédocinidquod firex b in ¢, per zequipollens duco binquas=
dratum ¢ Fitigitur numerus z ex numeris,quori unus ficexc
&bin id quod fitex bin duplii c,& alius ex bin quadratiic,
&tertiusex cinquadratum b numeri. Adhucreftant numeri,
quorit unus fitexainid quod fit ex bin duplum c,alius fitex ¢
multiplicationecb ainid quod fitexain duplumb &c.Re= E
ftantquocg numeri,qui fiunt ain quadratis numerorit ¢ & b.
D iy Item'e
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Teem'ep c &b in quadratum a muldiplicaris. Toti hujc fummas
probabozquarifummamqua fira in triplum ¢ & b, & deine
decb ain productis multiplicatis. Sitenim qeriplusad ¢, & |k
triplus ad b,multiplicabo igitur gk per a,deindecbain proe
ductum.Multiplicando ergo a per triplum ¢,& deinde ¢ &a
in produdtum muldiplicato per ¢ & a,hoc quod fitex a in dus
plumc, & quod fit ex a in ¢, femel igitur per zquipollens
multiplico tunctinid quod fitex ain duplum ¢,&ainidqd’
fit exainduplum c,&ain quadrarum ¢,& cin quadratum a-
Cum uero multiplico per B id quod fit ex a,hocreferua, fcili=
cet,quod fit multiplicarido per bid quod fit exainein trip}d
¢,multiplico per bidquod fit ex ain duplum ¢, & in c.Jtem ci¥
per b &amultiplicoidquod fit ex a intriplum b, multiplico
perb&aidquod fitexainduplib,&quedex ainb femel,
& per cofequés quadratum b pera, & quadratumaperb. Cix
uero per cultiplicoquod fitex a in triplit b, muldplico per
cid quod fit ex a induplitb,& prtereaid quod fitex a in b.
" Multiplicaui ergo modoquod fitex ain b per ¢, prius autem
per b quod fitex ainc,ergo ex proxima multiplicaui per ze=
quipollens peraid quod fitex du&u b induplum ¢, habes ex
‘f)spropolitums, -
X L.

Impoflibileeft numerum figurarum quae
Acribunturad fignificandum cubicum habun-
“darefuper triplumnumeri figurarum radicis

einfdem cubici.

§itdataradixc b afcripta tribus figuris.Dico qp nonpotefd
eius cubicus plus nouem figuris habere. Cum enim ipfam in
{e multiplicauero,ex 3 3.pater,p in quadrarofuo nd poflunt

0] ¢ plurcs%fexclﬁ figurze,cuncmultiplicado tres figurasin fex,

L ”Tﬂ eritcfu

figura octaui limitis. Nultiplicido igitur ¢ in id cui
fubfcribitura,ficonfurget numerus duarum figurarum,po=

;. fterior eritin nono loco,nullatamen additione poterit excres

{cerealiquis numerus decimilimitis. Quod manifeftum eft fci
enti triceltmamtertiam .
XL,

Cum {ecundum pradi¢tum modum opes
randi factum fuerit in multiplicatione nume=
ri compofiti in fuum quadratum | neceffe eft,

ut cuivislibet numeri ex numeris.componenti
| | | bus



bus radicem multiplicatio in fuum quadraty

perfecta fuerit {ub aliqua figurarum cubici,
qua aut eft prima,aucaliqua quartarum fecii
dum computationem quaed prima figurars
incipiens,terminatur in quarta, ibity reinces

pta,finitur iterum in quarta,&itadeinceps,ut

ultra quatuor non procedat computatio, ibicy

{equens incipiat ubi terminatur praecedens,

irdataradix c ba,cuius quadratus neceffario figurabifuy
‘quincgaut fex higuris, lic p fex, & fitkh g f ed. Yumerus er=
ﬁnchabct quadratii fuumin k hex 34.Sed multiplicando ras
icem in quadratiy,ponam a fub k,& fietcTub odauo loco,
& multplicabo cperk,fed nondum multiplicauero torif qua
-dratum ¢ per c,fed cunccum c ftabit fub figura feptima, ar fes
ptimaquarta eftquarta. Ifem patetex 3 4.qpquadratus nume
vi bauceftf,autibi incipiet. {nde multiplicando bin f, perfe
¢ta eritmultiplicatio b in fuum quadrar.fed cuncerit b fub
.glocata,qua quarta eft.Similiterquia quadratus numeriain
cipitin ci,uel eltin d,ideo cum amultiplicabitur in d, perficie
gur mula El;’(catin ainfuumquadratii, fed diceric afufa,d, quz
prima cft.Ex hoc patet ppofitii.Nifi cficaralfcy:is ex multipli
catione ¢ b ain fuum quadrari procedere numerum jo. figus
rarum,fed hoc proxima non patitur,

XLII
Dato quolibet numero radicem cubicam

-extrahere.

INon doceberis hic cuiuslibet numeri radicem cubicam ex
- grahere,fed dato numero oftendetur quomodo quzrenda fit
radix,quz aureft dati numeri radix,fi ipfe eft cubus, aut maxi
mi cubiin eo contenti.Modus eft communis, ficug alibi dici=
eur,nifi cc;la'iﬁc in fecundi diigiri inuentione & aliorum poft,dj=
citur,cp debeteflle talis,ut ductus primo fe foloin triplum {ibj
pracf::ripmm,rﬂc deinde una cum fubtriplo in produéiii confu
mat de fuperiori ipfius tripli, & deinde in fe cubice ductus,cos
- fumat defuperiori,ita,utper alium non plus auferetur, =

" Ratio ﬂpcraﬁﬂllis:§ub.qualibcr quarfaril figurarit fupers
- pofitarum inuenio numerum in fe cubice multiplicandii, qua
- veautem hoc patere parerex 4§ . Necte moueat , quod {l;[l:IbFE

igitiy

Ly bhox prope 'S_MM?-'E

Lt ¥ o vor q a4
I;-.:.é foear M&*W{1
oA WA i%% |
YO A GWJ;?W'F 1"-"-?'*;‘-:
J&rém VAW WV by g
o R o b 08 JMT‘};L‘:
fo toam iql-o-mrwiwm
fwprayotihmwn oot
oy v VWA EAS Jzﬂrh‘n-

12

{@

lipd

f\-{}’! ; O nev
e f?;‘m, LW

f"‘“' 1!‘-{. wdi -



digirum inueniri,nam talis in quartoloco uel feptimo articu-
fus eft,utex dicis in multiplicatione & diuifione apparuit.
Quare autem numerum fub quarta figurarit inuentum muls
tiplicem in triplum praeinuenti,& deinde cum{ubtriploin p
du&um,patetex 39.-&eis quain eius probatione dicta funt.
Qdautem figurastripli fu% figuratertia fcribo,anteillam cui
{u:bfcribitu r?i:btrfplus,iden eft,ur continuetur hic numerus
in{cribendoilli numero,quiinuenienduseft fub quarta abils
1a,{ub qua inuentus elt numerus iam triplatus.
| XLIIL

um dato numero non cubico per preece=

e

dénsartificit extracta fueritradix cubi,opore

tet cam efferadicem maximi cubi,quiindato

numero poteftinueniri.

Idhic probarinon oportet,cum fitluce clarius confideranti

probationem 36.inquadicitur deradice duadrata , quod hic
de radicecubi.

§|A CTENVSergodiGum fit, qualiter in intea
| oris operandum f{it.Deinceps ad minutias pro

-

1 bl cedat negocium.Eterit.  Ciminor quantitas
7 e fecundit aliquem rumerum multiplicata mas -
@) | iorem perficit,dicitur quantitas minor maios

=

= ris pars mutiplicatiu 1ajﬁ'uf: pars aliquora, fiue

pars fimpliciter nominereftrio. Numerusautem fecundi¥

uem miner quantitas multiplicata maiorem componit , eft
ﬂ:nnmin:ﬁn partisad rotum.  Eft ergo numerus denomi=
nans.in quo rotiens eft unitas, quotiens pars denominata in
fuototo. . Denominatio totius et unitas. Minutia fiuefra
&io eft quantitas numerata & denominata. Eftautemtix pars
ut una quinta,tum partes,ut tres quartae, Eft etiam quandocg
tori zqualis,utduz medictates. Numerus numerans eft,in
quo totienseft unitas,quotiens eft parsin minutia. Minuti-
am per minutid mulcplicare,eft inuenire per opatione nume
rum & denominationem quantitatis itafe habendsad altera
producentium, ficutreliqua fehabetad integrum. Diuides
re minutiam per minutiam,eft inuenire per opationcnumesn:
& denominationé quantitatis,cuius proporrio ad integrum
fit Gcur dinilx fracionis ad diuidentemn .  Quadrara minus
fia eft qua & numerar & denominar quadratg. Vel ficelt qua
aliqua m{gputia in fe multiplicata producit , Cum autem h%i



fic, producens eft radix producie. Cubica eft minutia quar
4 cubicis numeris numeratur & denominatur, five quam ali=
qua minutia bis in fe ducta producie.quod cum fir,produ&a
producensradixdicetur:  Cum diuifum faeritquodlibettos
tumin sominuta,quodliber minutli ingo.fecunda, & fic des
inceps fecundajmterna. ita,quirumliber minurze fis fumprze,,
dicuntur philofophicze,talibus enim maxime utuntur philos
fophi.. Alix uerouulgares dicuntur.  Differuntautem uul
gares 3 philicis immodo fcribendi- Scribunturenim uulgares:
it ucnumerus-numerans ponatus fupra, & denominans fub:
eus.In minurgs autem phificis nundg feribitur numerus deno-
minans,eo ¢p certum (it zas denominari d 0. Vinde opus eft
diftin&ione Iocorum inearum figuratione . Primus enim lo-
cus eft integrorum, fecundus: minutorum,, tertius. fecundoris
& ita deinceps «
1 Y.
Quaeft proportio numeri numerantis ad
denominantem,eadem minutizad integrt,
Vieminutia' § ,quaeelt proportiotrittmyad quaruor _ ea eft
3rumad integrum. Nam unius quartae ad unam' quartam
eft ficurunicaris ad'unitarem, & qurae ternardy ad unitaté ,ea }.
ad unamrquartam; & qua unitais ad quarernarium, ea unis
us quarte ad Guattior quartas hoceftintegrum;per defcriptir
onem numeiidenominantis;igitur ex’ quinto Eudidis; quae:
ternary ad quaternarium,ea:§ ad integruny
I'T

Sifuerint duze minutiz eiufdem denomi=
nationis,proportiominutizcad minutiam f(i=
cut numerinumerantisad numerantent,.

Sinrac& beminutiz;habentes c cOmunem denominatios:
nem:Tuncquaeeft aad ceaeltac ad integrum ex pramifia,
fedqueft cad'b.earatione conuerfionis praemiflx eft intes
griad minutiam b gigiturquaeftaad b,eaeft minutizacad
minutambc..

: Ir. | _ |

Sinumerusnumeransunius minutiz du=
canturin denominanten fecundae’, & numes
rans {ecundaein denominantem prioris, erit

proportio prioris minutiz ad feclg:d’am':, fim
5 CUrAL
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cut numeri producti primi ad numerum pro=
dudtifecundi.

. Viab&cd minutiz,aind faciatf cinb faciacg.Itembin
d fath.Cumigituraind fatf ,& b in d fiath.eritex  s.quin=
ti Euclidis aad b {icut f ad h,ergo ex primahujus , minutize a
bad integrumeeft ficutf ad hltemquiadinb facith, &c in b
facit o,eadem uia,eritcad d ficutg ad h,& conuerfimhad s fi
cutd adc.Vnde quaeeflth ad g,ea eft integriad minutiam cd,
igitur quz eft f ad g.ea eft minutiaz abad minutiam cd.

' IT1I

Vniusintegriad duas fractiones propor-
tio,eft ficut numeri producti ex denominatio.
nibus fractionum altera in alteram multiplica

tis ad duos numeros, quorum alter producis
tur In numerante numero unius minutixe in

denominant€ alterius ducto,reliquus ex mul-
tiplicationereliqui denominantis in reliquix
numerantem .,

Maneat prior polfitio &difpofitio. Dico ¢p proportiointe
griad minutiasa b& cdeftficuch ad f & 9 Ex proximaenim
quzeltf adg.eaeftabad cd,igitur coniunétim f g ad g ficut

e

ab&cdadcd.fed 3u:r gad h,eaeftcd adintegrum,igiture=
corrarioqua efthadf & g eaeltintegriad minutiasa b & ¢ d.
V.

Cum duas fractiGes numerat unus & idem
numerus,proportio priorisad {ecudam eft (i
cut proportio numeri denominantis {ecunda
ad eum qui prioris eft denominatio

Vtab&acminutiz,ain cfaciatf,& ainb faciatg ex 15,
quinti,cadb ﬂqutf ad g fed f ad g ex tertia huiuseft ficut mi=
nutize 2ab ad minutiam a ¢, igitur.

ATt s

Datis duabus minutijs, i qua eft propors
ti0 numerantis priorem ad numerantem alte
' Fdm




ram,ea fitdenominantis prior§adeum 4 quo
denominatur {ecunda, minutize funt 2quales,

& conuertitur,

Nam fiaad clitficutbad d tuncpermutatimerita ad b fi
cutcad d.Ex prima igitur huius & j 0.quinti Euclidis conclus
de propolitum. |
VIL

~ Duas diffimilium denominationum fras
&iones ad totidem minutias fimilium deno-

minationumreducere,
Viab& cd.Aindfaciat f,& cinbfadatg.atgbind faci-

ath.Dico,q minutia f heft equalis minutfe ab,& minutiag

h sequalis minutize cd-Oportet enim,utaad b {itficut f abh,

& permutatim a ad f licutbad h. Ex proxima igjtur conclu=

de,qp minutiad b & minutia f h{int zequales.Siniliter de alijs,
VIIL

Integra quotcuncg indatae denominatidis
‘minutias reducere,

Si datur unum,facnumerum datum pro denominatione
facienda.Fac.dico eum numerantem & denominanté, & pro-
‘ba ex primahuius Siplura.Sicdatus denominans d , numes=
rus integrorum a,duc aind,& fiatcruncdico, g minutiacd
eft equalis datis integris.Nam ¢ add ficutaad unitatem, fed
aad unitatem eftlicut numerus datorum integrorit ad unit
igitur cad dficut numerusintegrorum ad unum,fedcad d b
cutminutia cd ad integrum ex ‘{:rima huius,foitur exdecima
quinti Euclidis datis intcglr;s‘& eft xqualis minutia cd.

Qualiterin additioneuulgarium minutia

yum operandum fit oftendere,

Siunauni eft addenda.{i diuerfz {int denominationis , re=
“duceas ad minutiaseiuidem per proximam,& iunge numes
yatores feruatadenominatore comuni-Ratio patet ex fecunda
huius.Si plures uni fintaddendae, primo iunge duas ex eis,ut
jam dicum eft ,deinde llis coniundis, iunge tertiam tertijs.
Siuero minutiaintegris,aut :ntegra & minutias minutijs ues
-Jis addere,reducintegra ad minutias eiufdem denominatiois,

<& poft facile erit: :
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Opus additionis in philicis minutijs des
monftrare,

Facileeft cumeas quz funt eiufdem generisaddideris,utin
tegraintegris,minutaminutis,fecunda fecundis & tertns.
>, G

Datis minutijs fiue uulgaribus fiue phifis
cis,qualiter quedamab alfjs fubtrahédz fine

exponere,

In uulearibus patet ratio ex fecunda,cum fint ad minutias
eiufdé denominationis reducae.In phificis exfe manifefii eft.
X1

Duplationem & deduplationemin minus

tijs tam uulgaribus &g phificis edocere.

Vulgarem duplafti duplato eius numeratore per fecunda
huius. Vel deduplato eius denominante, i pareft, ut patet ex
quintahuius. Minutiam autem uulgarem deduplafti, dus
plato eius denominante,ut paret exquinta huius,autdedupla
to numerante.fi par eft.patet ex fecunda.In philicis apertii cft
fartis,& ratio nul idubia.x :

I11.

Qualiter in uulgaribus minutijs multipli-
candum fitexpedire, Eritg patens , ¢p mis=
nutia numerata 3 numero producto ex nume

~ ranteunius minutie in numerantem alterius,

& denominataab eo,qui produciturex deno
minante ducoin denominantem,fic {ehabet

ad altera minutiart ficut reliquaad integrir.

Viminutizac&df.aind faciatb.cinf faciath. Dicoex a
cin df minutiam bh produci.lNam bin f producat g, & din
h procedatk.Ex tertia patebit,qp minutiabh ad minutiamd £
fe habet ficutg adk.Item,quiaaindfacitb,& hin dfacitk jigi
eura adhficutbad k,& permutatim a ad bficuth ad k.Item
inf facicg, & cinf facith,igitur bad clicut gad h . Sit igitur a

rimum,b fecundi.c tergium Item in alio ordine g primum,
ﬁfccu ndum,k tertium.Videsigitur.quiaaad b primi ad fe=

cundi in primo ordine,eft ficuch ad kfecundi ad rertiltin aéia
Ordie



ordine,& b ad cfecundi ad tertium in uno,ficut gadh primi

d fecundum inalio ordine , igitur ex antepenultima quinti

uclidis a ad cficut g ad k igitur minutiabhad minutiamd §
ficuc a ad c,fedaad clicurminutiaa cad integrum ex prima
huius,igitur kabes propoficum.Notatamen, ¢ minutia per
minutiam non eft uulgariter multiplicanda,nili urragg {uma-
cur portioeiufdé integri.i.nifi utraggnumeret & denomine-
gur portio eiufdé integri. Qd' fi dantur minutiz diuerfogin
tegronzfacde uno integro minutii relig tiic habes minutia
integri iam fadam,& minutiam huius minutize. Qualiter au-
¢em minutianumeret & denominet portio primiintegri,do
cet propolitio quae fequitur.

X111,

Pars partiseft pars totius numerata a nu=
mero q firex dudtu numeritisad innumeran
tem,& denominata i numero qui producitur

ex denominate in denominante multiplicato,

Sitintegrum 2 cuius quandam quantitatem numereta , &
denominet b.Huiusautem quantitatisintegri ficalia portio,

uam numeretc &denoietd, portioab minutiz. A in cfaciat
? sexainc pcedat {,& ex bin d fiat,ueniet g.Dico qp quantita-
gem c¢d numeratf ,& denoiat g portio 2integri-Sienimnone
d.fumatur quantitas maior uel minor,qua fic numeretur &
denominet portio 2 integri, & firipfa quacitasq. A ind faciae
h,ex pofitioneigitur & primahuius,proportio minutix ab
ad 2 integrum fuum eft ficut aad b.Similiter ¢d minutioe ad
a b minutiam quae eftintesrum fuum,eft ficuecad d fed < ad
d ficucf ad h,quia multiplices & sequemultiplices,igitur quae
eft cd minutize ad ab minutiam,ea eft f ad h.Quareltautema
adb,eaefthadg igitur quzeft abminutizad 2 integrum ea
elfthad g ergoquxeftfad g,eadem eitcd quantitatisad 2 ins
gegrum [ed pofitum eft,qp q quantitaté numerent & denomis
ncef & g portio g integriergo ex priahuiusquaelt f ad g ea
dem eft qquantitatis ad 2 integrum,fed eadem eft cd quanti=
eatis ad 2 integrum, igitur g quantitas xzqualis eft cd quantiz
eati.Nonigiturminor uel maijor QO portet igitur,utcd minus.
tiam minutizea b,numeret f & denoiet g portio 2 integri,qd
fuitdemonftrandum

<1111,
Sinumerus numeris phificee minutize mul

tiplicetur in fe,& de producto Hat numerans
' E iy minutiz
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minutize: phifice tantum diftantis 4 priore,
quantum eadem priorabintegro , necelle eft
minutiam integro propiorem inter ulterioré
& integriumedio loco efle proportionalem.

" Werbi gratia:Sumartur dara minutiain tertijs, & fit eius nu
merans a.quo in femultiplicato_fiat c,qui numerer aliam mi=
nutiam phificam infexts.Locus enim fextorum rantum rece-

v . ditdrertjs,quantum locus tertiorum ab integris. Dico ¢p pro
¢ portio cfextoriiad a tertia ficura terciorum ad integrum . In-
~d ueniamenim per proxima denominationem a tertiorg quam
~— habent portio primog: integrorit ,de rjs enimiermo eft,ficau
té haec denominatio b. Sed ficut denominant tertia portio in
tearorum,ita etiam fexta portio tertiog: proprer equalem di
ftantiam, igitur per proximam multiplicato b in fe, procedet
denominatio fextcorum ad mntegra. Sitillad  ergo fexta funt
minutia cd-Patetautem ex operatione multiplicaridis in uul
garibusicp ex minutia ab in fe multplicata produa’s min

tia cdsigitur minutia cd ad miputiam a b, ficutipla minutiaa

b adintegrum, ex hoc patet propofitum. Vel fic:celt quas
dratuma radicis,& d quadratus b vadicis,igitur ex 1 1.o&aui
proportio caddeftduplicaraad proportionéa ad b, fed quae
cad d.ea eft minutiee cdadintegrum,& quaeeltaad b, ea eft
minutiza bad integrir,ex prima huius. igitur proportio miis
nutiz cdad integrum,eft proportio ab minutiz ad idem dus
licata,igitur quaeft cd ad ab,eadem eltabadintegrum; ex
Eﬂc;limrinferre propofitum. | ~

s 1 . ](:tfn -

g ®

o
a
b

Datis duabus minutijs phificis,{i numeras
alterius in numerantem reliquu ducatur, pro=
cedit numerus numeras minutiee phifice tan-=
rumdiftantis ab una datarum, quantum reli-
‘quaab integris, & habentis {c in proportione
-ad alteramdlatarum ficutreliqua ad integruz,
a Siue finteiufdertt loci fiue diuerfprmn'm"!u'l differt i:]uhnt:'i
£ E ad demonftrationem Sint _dar:c minutiz b tertia & aquarra,
- == gxajnb fiarcDico @ proportio cfeptimorumacda quarta elt

ficut tertiorumad integrum.Sitenimd denominatio teftiog:

ad inzegrum,f denomunatioquariorum ad integrum . Paree
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autem,cpitadenominantur feptima portio quartog: ut tertia
portio integrorit propter eandem diftantia. {tigitur ddeno
minatio feptimorit portio quartory, igitur ex mulaplicatioe
find procedit denominario feptimorum ad integrum per p-
ximam proxima.fitillanumerus g igitur feptimafuntc g mi
nutia,fedex dudu b dinaf procedit minutia cg.patet ex ope
rarione multiplicationis uulgarium,igitur qua eft proportic
¢ g minutize ad af minutiam,eaeftetiam bd minutize ad intes
grum-Infer exhocquod proponitur.
XVI

~ Qualiterin multiplicatione phificarit mi-
nutiarum faciendum fit, notificare eft propo

{itum.

Ratio operis. Velim pera quarta & b minuta multiplica=
ref quarta & g tertia,& hminura & kinteara.Ponam autélo=
cum integrorum odinisa & bfubf ,&fcrﬁmm {cribenda hinc
inde nullo loco omiflo,qui anteauel antef efle debear. Dein-
de multiplico ainf & procedat ¢,pond enim {uper a,licenim
cantum diftabiccab f,quantum aab integris. Apparetergo
per proximam uel ei proximam, g minutia phifica quam in
taliloco numerat c.procedit ex du&u minutize phificee,quam
infuoloco numerata,in minutiam phificam-quam infuolo
conumeracf .Qd’ [i locauacuaintermififfem, & poluiflem a
fuxta b.& g iuxca h,& f contineo,cStigiffer ¢ o&aua feribi in
locofexrorum - Cum autem ex multiplicatide numerantis in
numerantem producitur,plufcg 6o-non {cribo totum nume:
rantem in locii {fuz minutiz.fed pro quilibet so.unitatem fcrir
bo in proximo loco uerfusintegra.ltem duco ordine inferio
vi in ultimam {uperioré,anterjorandus erit ordo inferior {ub
proximo loco uerfus integra etc. omnia de fe patent. Comor
dius tamen fiet,[i tam fumma mulciplicans G {umma multi=
plicanda,congregetur unaquaecg per fe in unum locum,tunc
patebit ratio per pracedentem.

XVII.

- Quomodo minutiauulgaris per aliam di=
uidenda (it,manifeftum facere, Ericautem pa
tens,cp quantitas numerata a nuMero exeunte
in divifione numerantium , & denominata 3
numero quiexitin dinifione denominantit,

£3 Tiiigea

{824

4

3

quarta

7 3

™
-

L 3
L3

L
-

2

min

]* 25

|G

integ:} -

[ ]
L]

({STminu

I Aintegrs



itafe habet ad integrum, ficut diuifa minutia
e a _f addiuvidentem,

d b. g Verbigratia.Sitcdminutiadividenda per minutiam a b,
EAR & pofiintdiuidi fufficienter cpera & d per b.C peradivifum,.
exeatf,&d per b,exear g Dicominutiamf g fic fe habere ad

integrum, ficut minutiacd ad minutiamab. Sienim cdiuifo

perf a exit £ ,oportet utex ductu £ in a ficc Simuiliter d diuilo:

per b.exit g oportetutg inb faciar d-Igitur ex du&u'minutize

f ¢ in minutiam-ab,precedat minutia cd,igitur ex correlario:

¢2- proporeio minutize c dad minutiama beft ficut propors

tio minutize f g ad integrum, igitur minutia f g exitexdiuilio

ne minutizcd per minutiamab. Ex delcripuone diuifionis

habes ergo propofitum. Nota tamen,illomodo omnis mi

nuria perquamliber aliam fufficientereft diuifibilis,montamé

femp innumeris ppotitis.Sxpe em numerusper numerit di-

uidi no poteft fufticienter,quia aliquidhabundac , aurquia di

uidendus et minor,ticigitur reducendze funt minutia ad ra»
Ies numeros.in quibus ﬁgeri poteft diuifio. Vtautem hocface~

ve {cias,fequentem. confidera..
XKVIIIL.

Datasminutias ficnumerare X denominas
ye ut numeri dividendz minutiz per nume-
yosalterius inefuperfluitate dividantur. Ap=
parcbitautem minutiam,qua exitin diuilios
neunius minutize peralteramnumerari Anus
mero,quem producit numerans diuidendae
ductusindenominante reliquae, & denomis
nari 2 numero qui fit denominante divifx in
numerantemalterius multiplicato..

® C 2 Lk Sintdateminutizab&.cd,cdquidem diuidendaperab,
o ¢ T Tiattpoiim diuidere ¢ pera;nec d per b-Ducam ergo numeros:
O g minutisediuidentisin fe.hoceftainb,& ﬁatf,&d‘ixramfinc,
a4 DM gprocedarg;& etiamfind,&ueniath. Dicoqpy minutia gh
eft minutia ¢ p;& p gfufficienterdiuiditur pera,& hiufficiens

ter per b.Erdiuidendo:g per.asexitnumerus qui fit excin b,

& diuidendo hper b;.exirnumcrusgui'-ﬁt‘cx a'ind;exeat aute.

kex multiplicationecin b,& m exd in a multiplicato- Quia.

enimexainb fic f oportetucadit pars fdenominata ihugmsrn ..
) o



b.Similiter f eft pars e denominata d numero c.igituresc13. 2
eft pars g denominatad numero k,igitur ex dutuaink ficg,
igitur ﬁliﬁcjentc!' diuiditur pera, & exitk-Simili modo pro
ﬁ,q; diuiditur fufficienter per b,& exit m,ergo ex diuilice
minutize cd iue gh per minutiam a b,exit minutiakm, hinc
patet propolitum.Quotienfcuncgergo diuidenda eft una mi
nutia per altetam,duc numeranté diuidendo in denominanté
alterius, & productum fac numeratorem.Ducetiam denomi
nantem diuidendo in nunierantem alterius, & Jd exit, fac de
nominantem. | :

' XIxX.

Datis duabus minutijs, fiuna per alteram
fufficienter diuiditur in numeris propofitis
itafe habet divifaad dinidentem. ficut exiens
pumerantium ad exeuntem denominationis
Quod (i inzquales (unt darze minutiz, fupere
fluitas earum et minutia totius denominata
3 denominatice diuifa & numeratad numero

Eui fit numerante divifore multiplicato per
ifferentiam duorum exeuntium, B R
| . = T l é

Prima pars apertaclt ex primahuius. Sint practeréeaminu- 12 4 3
tiza b & c d inzequales, a diuifus per cfaciar f,& d diuifus |
per b faciar g Cumitacgg minutiae datae luntinaequales, fequis e
turf & gnuimeroselle inequales,& fimaior eltf, maior eft — = — h
minutia cd,fiille minor & minutia cd.Ponamusegohdiffe= d b U W
rentiam eflef & g.igitur minutia hg eft differentia minurioef

& integri,igiturh g minutia fumcrm portio minutiza b,eft

ferentia minutiarit cd & a b.Sed ex pofitione & 1 3 - hujus
patet, (p h g minucia minutiz 2 bnumerat refep&u integri
E numerii qui fit exdu&u hina, & denGiat 4 nliero qui fitex
du&u gin b fed ex gin bfird,quia diuifo d per b,exirg. Ha=
bes erco propofiti differétid minutiageab & cd efle minurid
totius denominara 3 numero d,& numerati & numeroqui fit
ex ductuhina,&hoc habes,habes ergo quod habere debes

X X. .

Biuero cotus confumitur denominans , &

Ll

non totus nUMEras,tic (i excuntes {untequac
F les,mi



les,minutia diuifafuperatalteram,parte inte-
gridenominatad denominatione divifa & nu
meratad {uperfluo divifionis numerantium,
Quod fi minor eft exiens numerantium , mi=
nutia dividens excedit dinifam parte totius,
denominatad denominatione diuifa & nume
ratad numero qui eft differentia numeri in di
uilionerelicti,& numeri quem producit exe-
untium differentia in numerantem minutize
dipidentismultiplicata. Si uero maior eft
exiens numerantium,exceflus diuifee fuper al
teram eft minutia totius quam denominat dis
uifa denominatio ;& numerat numerus cone
greﬁams exadditione numeriin dinifione {u
perfluiad eum,qui fic differentia exeuntium

in numerantem minutiz diuvidentis mulcis

plicata,

~ Confumatb diuidendo totum d,& exeat g.diuifo autem ¢
per a,exeat f zqualis numero g, relinquarur in diuifione nu-
merus h.Dico¢p ¢ d eft maior a bin minutiah d.Sienim a di-
uidendo non confumplittotum c_,cnnf'umpﬁt partem nume:
ric,quaefit 2, igicur minueia 2 d diuiditur fufficienter perab,
& exitf g.igit minutia 2 d & minutiaa bfunt sequales ex pri-
ma parte prafentis. Sed minutia cd excedit minutiam 2.d in
minytia hd igitur etiam minutia c d uincitminutiama b i
nuria h d,quod prima parsf{ecundze partis propofuit. Item {it
f minorgnumero,difierentiaeorum fitk,quo in amulgiplica
to fiat q,differentia q & hfitt.Dico cp ab minuria excedic miz
nutiam cd in minutiatd. Nam numero cdiuifo per a,cofum-
prus eft 2,& remanlich,& exiuitf minor numero g,igitur mis
nuga 2 d minor eft G minutia a b,& exceditura bea fractione
qd exfecunda parte prima partis prafentis propofitionis ;121
turzd &qd minutiz ualent minutiamab. ftem h numerus
elt minora numero,quia poft diuifionem remafirergo & nu-
merus quem per muldplatonem producit a ink,maiorefi i
; numero



numerd,igitar minutia h d minor eft fractione q d,igitur ma
ior eft minutia ab g minutia cd.quiacduajet 2 d. & h d mi-
nores minutis 2 d & qd,quasualet minutiaa b. Sed minuria
q d excedit minutiam hd minutia t d,igicur addita cGmuniter
2 d tuncminutiz 2 d & gdualentes minutiam a b,addunced
minutiam fuper minutiam 2 d & h d,qua nalent minutiam ¢
d Exhochabetur fectida pars hujusfeciidze pardis. Ité fic f ma-
ior numero g,dico (p minutia cd addit fuper minutiam a b
minutiam quan denominatd.& numerat numerus agoreea
tusexh & q.Nam maioreftf g, igitur fra&io 2 d maioreft
minutiaa b,& addit fupeream minutiam qd,ex fecunda par
te Primee partis praefentis propolitionis, igiturminutizea b &
qd ualent minutiam 3 d,{fed minutiz 2 d & hd ualent minu=
tiam c d,igicur minutiam ¢ d ualent tres minutiz_{cilicetab &
qd &hd.Bxhoc patet,qd’proponit tertia fecunda parris hu-
fus 20. Siautem uis fcirec de minutijs,quarii denominans uni-
us denominantem alterius non totum confumit, {iue numes=
rans numerantem {utficienter, diuidar fiuenon.8iinqua de tas
libus minutijs {cire uis quid una fuper alteram addat, como=
diflime hoc{cies,quantumad prafens artificium , reducendo
minutiasad eandem denominationem, tuncenim fitte nume

rans {ufficienter numeret fiue nd numerantem, inuenies quod

quzeris peraliquam parm;:;;;;rla:fmtis propofitionis.
]ntegra 1ntegris minu tialiter diuidere,

Sit numerus integrorum dinidendori b,diuifor a . Si’lune
aequales,non eft operationis opus.Siinaquales fit primo b
minor,faciam igitur minutiam quam numeret b,& denomi-
net 2. Dicoergo,pinhac operatione exit minutia ba unius
integri.Hicenim {olumagitur de integris unius manerieiua
loris & quantitatis,hacc enim itafehabet ad inteerum ficut b
ad a,ex prima hujus. Sivero b fitmaior,tunc i eft multiplex,

atet ex regula integrorum. S_: uero quid remanferit,cumillo
Ec'ias ut docet prima pars huius praelentis probationis. Ex 1js
-4am fcis quotciiqs datos panes quotliber pauperibus ex acquo
diuidere. |
| XXII, '

-+ Subtiliores minutias in grofliores redus

ccre.,

. Quanto denominatio maior,tanto minutiafubtilior & mi
nor. Sit data minutia ab.Sinumeria & b funtcrrafe primi,
data minutianonnumeratur & denominacur & minoribus.
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Nam [iid fieri poffet,denominet eam d minor b, & numeree
eam cminor a.igitura b & minutia cd, & mediante prima a
2 £ adbficutcad d igitura &bnon funtinfua proportione mie
b d nimi,fed ipfi funt ad numer{i primi ex politione,igiturex 22,
feptimi Euclidis funtin fua proportione minimi,contrariir agg

2 d  tem priusinculi.Si uerofunt communicantes ficri poreft gd®
o' e debet.Sciesautem per primam feptimi an f[int communicans
i res uel primi. Inueniesigitur per prima {eprimi maximir ams
b f bosnumerantemquifitc.Diuifoa per cexeatd,&b per cexer
| = atf.-Dico g minutia d f eft minutia ab,pacet ex fexta huius.
XXIII.

Datam minutiam d dato numero denomie

narecum fieri poterit,

Sitdata minutiaa b,numerusdatusd.ducaind,fi produ-

&um {ufticienter di uiditur per b exeat c,quem ponopro nu-

a merante minutiam c¢d.Dico ¢p minutia cdeftminutiaa b.pa

Prerman tetex 19.Jeptimi Eudlidis & fexta hiuius. Si uero produéiit ex
h d : : r Hi ’ . .d. ’ Hﬂb -

o e, aindnonfufficienterdiuiditur perb,impollibile eft a b mi-

nutiam reduci ad denominationem d numeri.Fiatenim fipo

= L ceft,&fitkd :rzl.llalis a bminutiz darz,igicuraadb ficur kad

e e 1 d.igiturquod fit exain d eft muluplexad b, &lic fufficienter

LA diuidi poteft per b cuius contrarium erat politum. Habesigi
S tur propofitum fihabere poteft .

X X 1111, |
Sinumero numerate datam minutiam du-

&o in datam denominationem numerus pro
cedens maior quidem eft Gz denominatio da=
» 14 teminutize, fed non eft fufficienter per eam
diui(ibilis, data minutia aqualis eft duabus
habentibus datam denominationg, {i una ea-
rum denominetur portio primi integri, & nu=
meretur a numero exeunte in diuifione, reli=
quanumeretur d numero in divifione {upers
fluo,& denominetur portio partis primae in=
tegri denominatee i numero,qui datam minu
tiam denominat, | | |
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Sit dara minutia a b.data denominatiod,du@oaind facie

ath maior b,quo diuillza per b,exeatc,& remaneatz. Dico,p I
sninutia a b ualent minutiam cd portio integri, & minutiam =

2 d portio unius bfumpea Ex a enim in b fiark;igitur kb mis
nutia &hd minutiafunt zquales. Sed fi binregrisdiuiderem
h d minutiam fecundum modum operandi,qui oftenditur in
20.praefentis,cuilibet unitati b cederct ¢d & 2 d uniusb,coqp
hdiuifo per b, exitc,& remanet » Siuero kb minutiam fecun
dum eundem modum diuiderem b integris , cuilibet unitac
b cedereta b,quia k diuifo per b,exica igitur [ic lehabent ¢ d
& 2dunjusbadhd, ficutabadkb,igiturcumhd &kb funt
zquales, (equitur uta bualeatcd,& 2 d uniusb minutias.
XXV.

Si autem numerus ex multiplicatione pros
ductus minoreft denominatione datoe fracti
onis,dataminutia @qualis eft minutiz nume
ratze d numero per multiplicationem produs
¢to, & a numero denominante datam minuti-
am denominata portio unius partis ,qua dae

ta denominatio portio unius integri denoiat.

Data minutiafica b,denominatio dacafitd,ex aind fiat 2
minor b.Dico,qp minutia ab uniusintegri ualecminutiam 2
b unius d.Ducatur enimdin b & fiatq igitur ex 13- huius2 b
unius deft 2 q uniusintegrifed d inafacit2, & din b facic q,

igitur ex fextaa b cft equalis 2 buniusd,
XXVI.

Modum philofophice dinidendi pertrae

Ctare,
Reduc primo tam fummam dividendam & diuifuramad

ultimas generis fui minutias.Et [i diuidenda propinquior lee? e
fet integro ¢ diuifor,facutad minus rantum difter abintegro

ficur diuidens,uel ¢p diuidens propinquior fitintegro ¢ diuis
denda, runc diuide numerantem diuidendae per numeranté
d_iuifﬂris.E_ DLl O.ChIOtum cLUM Corn mat.exien o0 €
HElheladmin® I'II I, Ium ¥ NLUIT il' ' -l-l - ,
qmumdiui%icﬁ__]ﬁdﬁms:' uero fuperfluit aliquid ,dedu
catur ante diuilionem ad minutiam {ubriliorem, ut uidelicet
numerans diuidendze tam multus fat,ut per numerantemdi
wiloris fufficienter diuidi poffic.Ee fitunc aliqlgid remanet non
i) cure
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Integium
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e oun

curetur propter mintitize exilitatem infenfibiléenim facic ers
rorem omillio paucorum decimorum. Ratio eft in euidenti 3
conrtrario multiplicationis,ut per aminuta diuidendo cquar-
ta,exeat b.Dico,p in diuifioneexeunt b tertia, locus enim tere
tiorum diftat abintegris per duoloca interpofita, ficut locus
quartorum 3 minutis.Sienim multiplicarem a minuta per b
tertia,procedet cquarta,ficur patet ex operatione multiplicaa
tionis,igitur quz eft proportio c quartorum ad a minuta , ea
eft brernorum ad integrum,igitur ex divifione cquartos: per
a minuta,exeuntbtertia,q uod uolui probare, .
' XXVIiI.

Sifuerint minutizeab in tegro continue p-
portionales,tertiaab integro quadrata erit, &
deinceps quelibet fequens una intermifia.
ltemep quarta ab integro cubica erit, & quelis

bet fequens duabus intermif{is.

Situtque eft proportio integri ad a minutiam, éa fita mie
nutize ad b minutiam, & hujus ad ¢, item cuius c add, Dico o
tam b tertiaab inregro (g d quinta ab ¥pfo quadrataeft.-Duca
tur enim a in fe, & fatf ,quae quadrata crjt,gz oportet integri
ada proportiofitucaad f.igitur f eft b, & per cofequésbqua.
drata.Itemquaintegriadaeabadc,&quzaadb,ca c add,
igitur integri ad b,eab ad d.Exhocfequitur,utmodo d quase
drarum effe, & fichabes primam propolfiti partem. Item dico
minutiam ccubicam effe.Er fiadiunxero adhucduasg & hmi
nutias in continua proportione .dico h eifle eubicam.Nam ¢
ad b ficut aad integrit,igitur quodfitex integro in c.eft zquas
leeiquod fitexain b,radicis in fuam quadratum ,utrobicg
autem fitc igitur ccubica eft . Irem quaintegriad b,eadadh,
igiturexductu bind fich,fed b eft radix minutiz d. Exhocha
bes utrancg propofiti partem.

XXVIIIL

Datam minutiam quadrare, & quom fieri
hocnon poflit oftendere. Itemty datam minu
tiam ad cubicos numeros reducere, uel quom

poflibile non fit,hoc fieri demonftrare,
Quadrare minutiam,eft aflignare ei numeros quadratos,
uibus numeretur & denominetur. Sitautem dara minutia ¢
;uidefi inter numerantem & denominatem cadat numerus

suedio




medio loco proportionalis, {cilicet multiplicido cind & rro
dudiextrahendo radicem.Sititacg produ@m numerus qua-
dratus, eius radix f faciam igitur minutiam quam numerctf,
8¢ denominet d,igitexfecunda cad f ficutminutia cd ad mi
nutiam £ d,&item{ ad d_ ficut minutiaf d ad integrum ex pri
ga huius,igitcurminunia f d eft radix minutize ¢ fDucam igi
eur £ infe & flath, & din [e & fiaex,igitur minutia h xfe habet
ad minutiam f{d, {icutipfa minuta F dfehabet ad integrum,
igiturcdefth x,& fichabes propfitum. Vel fic comodius in-
ueni per3 3.feptimi.tres numeros minimos in proportione c
& d,& [inch 2 & q.ergo ex correlario fecundo §.per quameft
hocinueniendum,h q {funtquadrariigitur minutiacd quadra
cur in numeris h q,eft enim eorum eadem proportio. g i uero
inter numerantem & denominantem datee minutizenuliusca
dit numerus medio loco proportionalis,dico datam minuti
qguadrarinon pofle.Sitenim ut inter c & d nullus it numerus
medio loco proportionalis, & dicatur ab aduerfario ¢ d mi-
nutiamquadrari pofle, fit igitur h numerus quadratus nume
yans,z uero quadratus denominans.Patet autem ex correla-
rio 2.noni Buclidis,p h in 2 multiplicatus quadratum produ
cit,eritigitur inter h & 2 numerus medio loco proportiona=
lis,fed minutia h 2 eft minutia cd,igitur iuxta conuerfam fex-
tehuius cad dficuth ad 2,& quiginter h & 2 cadit medio lo=
‘co proportionalis,necefle erit per 8.0&aui etia inter ¢ &d nus=
merum medio loco proportionalem intercidere. At iamerat
propolitum contrarium.  Item fi uis ad formam cubicam re
duceredatam minutiam.Siinter numeranté & denominanté
datz minutiz fintduonumeri in pportionalitate continua,
minutia cubicatur in primo & quarto numerorum illius pro
portionatis minimogz.Sinon duo,minutia ndeft cubica, nec
porteft cubicari. An autem duo fint, fic {cies. Sitdata minutia a
“d,per 3 3 .feptimi,minimicinfdem proportionis numeri [int f
& a.Siigitur f & g nonfunt ambo cubicze, non cadent inter
¢0s duo numeri continue proportionales,ut dicic correlariis
2.0&auiBudlidis. Siuero fintambo cubici necefle eft inter eos
duos medio loco proportionales reperjri, & fic ex 8.0&aui eti
am inter a & d rotidem cadenc.Eosautemqui cadentinter f&
o ficinuenies-Radix f {it t,cuius quadratus [it 2.Radix o fits,
cuius quadratusficq,sin 2 faciach,tingfaciatx,dico fh x g
efle continuo proporrionales.Nam tin 2 facitf & sin 2 facit
h,giturfadhlicutcads.Jtemringfaciex, & sinq,g igitur x
ad o licuttad s,igiturfad hficurxad o.lItemtin2 Facit?ut ing
faeic x,igitur 2 ad qlicucfad x,fed 2 ad qeft ficut Proporto t
ad s duplicaa,igitur f ad xeft ficuccad sdu plicata,&'_Fer con
- equens
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fequens ficut f ad h duplicata jeiturf adhficuthad x. Bosau
temqui caduntinter a & dinuenies,ut dicam, propter20. fes
primi Buclidis,quia f & g minimifuntin fua proportione, &
in eadem funta & d,oportet urf numereta& g,d, fecundum
eundem numerum.quifitk. kitagginhfaciacb, & in xfaciat e
eritepf adhficutaadb,&hadxutbadcxadgutcadd,qa
quemultiplicantium & fubmultiplicantium eadem eft pro-
portio.Habes ergo hoc,fed eo fortafle non multum indiges
utigitur ad propofitum ueniam-Si uis minutiam datam aci
cubicos numeros reducere,uide fecundumartificium, ¢ prie
ma feptimi ponit,utrum a & d fint contra fe primi, fi fic,tunc
ex 24 Jeptimi,eruntin fua proportione minimi,tuncfi urercp
eft cubus habes propofitum,fialter non, laboras in uanum.
Siuero non fint minimi in{ua proportione eifdem inuentis. {3
utercg eft cubicus,facunum numerantem ,alterum denomie
nantem, & habes propolitum ex fexta huius.Siaurc alter non
eft cubicus,nihil proficis,non eft enim cubica,nec poreft ad cu
bicam reduci.Aut li Eureﬁ,reducatur &numereteam h,& de
nominetq,ambo cubici,fed interh & q funt duo mcontinua
proportionate,igicur etaminter a& d, igitur inuentis mini=
mis huius propofiti,erunt excremi cubici , cuitis contrarium
jam pofitumeft. .
XXIXJS

Siminutia phifica imparisloci numeratur
a quadrato numero,ipfa eft quadrata, Quod

fi minutia quarti loci,uel cuiuslibet {equentis

duobus deinceps locis femper omiflis numes
rantem habet cubicum_ cubica eft. Procreatis
enim per multiplicationem uulgaribus denos
minariGibus ex phifica,necefle eft in locis ims
paribus quadratasin quartis denominariGes

cubicasinueniri.

Sit minutia phifica imparis loci quam nirmeret a numerus
quadratus,dico eam effe quadrata . Radix enim numeria fis
b,& ponarur,g b numeret minutiam intermediaminter los -
cuma&integrumiergo cumex ductu binfefiata, oportet P

ter 1 4-huius.ut minuria phificaquam numersatb, fit medio
oco propoitionalis inter minuriam phificam qua numerat 3
& integriiergo ex ductu minutiz phulicequam numerat by

infe



§ri feipfam_fic minutia phifica quam numerat a, ergo minutix
phifica quam numerata,quadrata eft.Item ficut f numeret mi

utiam phificamin quartoloco ab integris,@ numeret minu=
tiam phificam in quarto loco 4 quarto,hoc eft feptimo ab inte
oris,& h numeret minutiam phificam in decimo loco ab inte-
gris,qui erit quartus % locofeptimo, & fintf g h numeri cubi=
d-Dicoipfas minutias phyficas efle cubicas.[Nam ex 3. patet
cp denominatio quarti loci refpectuitegrog: eft numerus bis
in fe multiplicatus, & ficerit cubicus, & cii numerator etii [it
cubicus habetur propofitum.qp minutia phifica quam nume
rat f cubus & denominat quartus locus ab integro,eft cubica.
Item propter sequalem diftantiam minutia phylica qua nume
rat g, & denominat locus fextus denominabitur refpeciuin-
teari numero cubico. N3 unix fexrum ad unit rertiti {icuruniy
terrium ad integrum.Et ficdenominario unius rertn refpectu
fategri in fe ducta facit denomination@ unius fexti refpectu in
tegri.Cubusautéin fefacit cubit.Item denominadio unius no
ni refpedtu integri prouenit ex denominatione unius tercij re
fpe&u inteori in denomination? unfus fexti refpediu integri.
§ nifi #1i {int cubidi numeri Jfequit p etida ipfa erit cubica. Et
fic probatur totum propofitum.

KXX.
- Datamminutiam fiuead quadrati fiue ad

cubicam malueris denominatione reducere,

Data minutia (it a b,cui uelm primo inuenire quadratam
denominationé Ducabinfe & ﬁr;t d,ducam quocgainb, &
fiat cd.patet propofitii ex fexra huius. Cubicamautéfic,b in
fe facitd,deindeb in d faciat 2,& a in d faciac t,& fichabes ite
rit propofitum ex fexta huius.

a2 * ' XXXI.

~ Radicem minutiz uulgaris extrahere.

- Primode quadrata. Vide primivfi minutia data quadrae
bilis fic, fi {ic, reduc ergo ad quadracii fecundiiartificiti 2¢. &

inuenias radicé tam numeratoris (g denominaroris, & fa&ir

eft-Siuero ng eft quadrabilis, ergo no eft quadrara, n6 pores
igitur habere radicé ueram. Sed facies ut fit in numeris inueni
endo radicem cuiu{da minoris minurtiae quadrata.Sicreduce
do datda minutidad denominationéquadrara , & eius deno=
minationis radic¢ fac denominationéradicis, & radicem qua-
dradi fub numeratore maximi, fac numeraroré radicis.Facigi
tur femper,cp denominatio {i nG eft quadrara, reducetur ad
quadraram;aliasii uellesin numeris ambobusnd quadratis
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quaerere,peccares contra id fcilicet,cp radix in fe dudto oif fu=
perfluo jundand conflitueret futt quadratum five numerum
primodatum,utfi de 8 duodecimis quareres radice, & inues
nires duas tertias,& fuperfuent aut 4. | 2mze,aut 4. tertise,quae
iunda cit duabus tertns,in fe multiplicatis nd conftituunt 8.
1 2mas,{ed plus.De cubica {imiliter eft agendii. Sienim cubi-
cos numeros poteft reduci fiat,& facileeft . Sino,no eft cubie
ca.Detur tamen ei denominatio cubica, & poft inuenietur ra-
dix cubica,minutizz minoris in prﬂpoaﬁta contenta, cui {1 ad-
decur illud refiduum ,probabis operationem bene uel male

facdam efle.
XXXII. |
Philofophicarum minutiarum radicemin

ueftigare.

In quadratareduceas primum adlocum imparem, & t%
radicem numerantis uel uicinioris fubeo pone in locit medi-
um inter minutiam & integrum. Ve finta quarta radicem nu
meriareperio,& fith.& fit primototus a confumptus . Dico
b fecunda effe radicem a quartorum. Denominet enim 2 nue
merus b fecunda refpe&u integrogr:,ergo idem denominabit
a quarta relpe&tu 208z, igitur 2 in feduc&us producit, igitur z
numerus eftradix denominationis quadrate quamhabent a
quartarefpectu integrore,fed beftradix a numerantis, igjtur
b 2 minutia eft radixa 4toR:. Sit modo ut a nd rotus confum

tus fit,fic bno erit uera radix a,cofummatitagg qgde a, & re-
inquats.Dico ¢ bfecunda eft radix g quartor:. hoc de fepa-
erfuntsqu arra,iu,x addira g quartis, protenient a
quarta.In cubica uero radice reperienda. poficg easreduxeris
ad aliquem 4toR:locor:,ur ad 3,uel 5 uel nona &c.quare radi
cem cubicam numerantis,ubi autem poftea [itradix cogno-
{ces exante preemifia. Inter qi;aelibet enim quarros: locor: &
integra,duo [uncloca fic fehabétia in pofitione, pab integro
rum loco adalterum illorum & ab'eoad reliquum, & ab
illo item ad datum locum una & eadem eftdiftantia Ineo er
goillog: duog: qui integris propior eft ponas radicem. Ratjo
patenseft ex pramiflis. '
XXXIIL

~ Omnjum duorum quadratoril proximos
rum maior fupra minorem addit numerum

g examboril radicibus agoregatis cSponit.

- Sinta& bduo proximi,z radixa,x radix b, oportetutx
h: maior



maior{it2 unitate.Ex % ioitur infe tantum eftficut ex 2 in fe
& unirate infe &unitatein 2 bis.Sed ex 2 infe prouenit a, b
jgitur eft maius a in €0 quod prouenitex unitate in fe & unitd
tein 2 bis,& hoc eftzequaliter 2 & x.igitb excedita in2 & x.

X XIIII.
" Omnis cubusaddit {uper proximum mi-

" norem cubum numeru congregatum ex quas
dratis amboru & numero fa&to exducturadis
cisuniusinradicem alterius.

Sint cubi maior x,eius radix b,& quadratus cminor 2 eio
radix a,quadratusd,ainb producats,dico x effe qualem 2 d
s c.Nam x prouenitex a & unitate in c.unitas autem in c facit

c,fedaincfacitz d &s.Quiaaincex3v.praceptis tantumfa -

citficut bina,&in produGum fed binafacits,ieit a in ctana
eum facitficutbins,bautemin’sficut a & unitas ins, unitas
auteminsfacits.Sedainstantum ficutainb &in produ&is

hocefttantum ficura ina & unitatem, & in productum : fed
ducendo ainunitatem &in produdum, puenitd.& ducens
doaina&in productum,exit2-Collige omnia , & habebig

ropofitum.
i XXX V.

~ Biquadratusin non quadratum ducatur,
&addatnon quadratus {uper maximum fuiy

quadratum non minusradice ipfius, produci
tur ex multiplicatione numerus non quadras
tus,habens quadratum maiorem co quadras
to,qui fit ex primo quadrato in maximii prio
risnon quadrati quadratum multiplicato, Si
uero non quadratus addit {uper maximum {u
um quadratum minus radice ipfius,tic i qui-
dam quadratus in non quadratum ducatur, &
deinde{n productum,itemtyin produdtum,
&huiufmodi multiplicationes totiens fant,

quoticns exceflus non quadrati {uper fuum
_ G - maximi
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maximum quadratum continetradicem eius;

& adhucfemel necefleeft,utad minusin uleis

ma multiplicatione producatur non quadras

tus, cuius maximus quadratus maior fit €0,

qui fitex ductu primi quadrati in maximum

quadratum non quadrati ex penultima multi

q  plicatione produdti.

h Kk Pars priorinftantiam habet tantum in quaternario.In omv

« s b mibusenim maioribusquadratis ad huiufmodi multiplicati=
— = ' = onem aflumptis,neceflariumeft quod dicitur. Verbi graia. -
' - Sictadatus guadratus,b numerus non quadratus,in quO ma:

SLLLS —2_ ximusquadratus fitc habens radicem 2,b autem excedat cin
£ non minori g 2.Exductu ain b flatq,exain tpars q, qua {ic

h,ex a in ¢ necefle erit reliquam parté q produciquae fic , qui

quadratus erjt. Dico igitur,cpin q numero maijor eft quadra=
tus &G numerus k. {i falrem a non eft quaternarius. Sitenimm

il AN radix ipfius a,radixipfiusk fics,quam necefle eft produci ex
QA m in 2 ,& efle medio loco proportionalem inter a & c.Fit igi=

A turexmin 2 snumerus,fed exaint fich,cum ergotné fit mi=:

v —— nus numero 2,&a fitad minstriplusad m,oporretut hficad
—_— minus eriplus ad sigitur g addicfuper k plus numero quicol
W ar ligitur ex radlice s,éc radice proximo maiori, habet itacggq nug

y merus maioremquadratumnumerok ex 3o.Habesitacs pro’

v — politum,fianoneft quarternarius,unde{ia eflet quaternari=
AL ip us,& taqualis 2,tuncex aint fitduplumad s,undeqnon ad-
o detfupra knumer: dupli s,fed quadratus proximo maiork,

O addicfupraeum duplums & unitatem.Siergoaeft quaterna.

P riug,& taqualis 2 .tunc multiplicato ain g, procedet numerus

W non quadratus,habentk maiorem quadratum.Siautem tfie
una unitate maius 2, proueniet propofitum,fivea fitquadra=

—=_ tusquaternarius,fiue major,ut pater accendenti. Hzeceftergo

Pt rior pars propofitionis huius. Situero utt numerus minor
Et numero z.fitautem ad t numerum 2 {fextuplus . Ducatur a,

d inte,&fachk,inhuncductus a.producatf g, inhunc etiam
~—— ducatur,& fiat § e.Jtemin hunc & procedat & o, in quéetid;
dudtus a,faciat lw o ,& in hiicmultiplicatus procreet Q A.
h k Situero g quadratusprodu&usexaink eexain g,o exain’
$ e ,ar examor, A autem fit quadratusexa ingr,oporter igi=

b turutexaintproducaturh,exainhfiacf,exainf fiac 6,¢x

t ¢ ainffar L ,&Kexain &£ faclw ;&exainlw flac Q. Dico ers
2 : ' - 80,
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go,cpad minusin numero Q A eft quadratus maior quadra
€0 A . imo ante occurret quod quaero.Quidenimexainc H:kE
necelleeftexmin z fieris,flatautél exainz jeritad a m ficurl
ad s,fed aad mdupluseft ad minus,jigitur I ad sad minus du

lus erit.Itemain 2 facit], & aintfacich,eritz ad tlicutlad h

ed 2 ad reft fexcuplus,igitur] ad h erit fextuplus. Eftitacg 1 ad
hfextuplus,& ad minus duplus ad s,igitur sad heft ad maius
eriplus.Item exa ink fit g igitur exdu&u m radicis a,in s radi
cemk.{urgit radix g, quoe itd Ex ainsflacnundeainsfacicn
& mins facitd ergo nadd ficutaadm, ergo eritnadd dus=
plus ad mine. e quiaainsfacicn,&ainhfactf ergosadhfi
curnadf,ideonadf eritad maiustriplus,&iple eft ad d ad
minus duplus,ergo dadf eritad maius felqualter . Ad hunc
modum uideri peteft p.,quod fitexaind,duplum{irad xra=
dicem quadratie, & @ iéem numerus p e[i ad maius feflquals
ter ad 8 numerum ,quarefequitur ,p 6 numerus numero x
fitmaior, quia 0 ad xeft {efquitertius.Tuxta prior¢ igitur hu=
ius partem numerus § e maiorem habet quadratum quadra.
to ¢. Habesigitur in tertia multiplicatione,quodid rardiusin
fexta futurum promifleram.V nde uidere potes,cp quamuis ¢
contineatur 4 numero né omnino fexies,fed quinquies,&ali=
quantuld plus,proueniet tamen ad tardius in quinta mulcipli
catione,ut numerus producushabeatquadratum maiorem
quadrato,qui fitex a in maximum quadratumnumeri ex 4.
multiplicatione procreati.Siuero,quod tamen non credo , in
quinta multiplicationehoc non occurreret,ulcra fextam pro=
politum morarinon poflet,transfer ergoad numeros quod’
inliteris dicitur,& uidebis un}% d\:;? reGtumefle.

Si duo proximi quadrati & numerus fa«
Ctus exductu radicis in radicem congregen-
tur in unum numerum, numerus totalis una
unitate habudabit {uper triplum numeri pro=

ducti exradicein radicem multiplicata,

Sinta &b duz proximae radices,b maior in unitate G a, ¢
quadratus numeri a,d quadratus numeri b,a in b faciach.di=
cocd & hinunitaggregariefletriplo h maius inunitate. INa
ex3o.dconftarexca &i,ergﬂ conftatex c &a bis & unirare,
adieCtoereourrings c,d cconftabuntex cbis & a bis & unita-
te.fed c bisprouenitex duplo ain a,& abis prouenit ex dus
plo ajinunitatem,ergocbis & a bis prouenitex duplo ainb,
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fed 2 inbfacith, joitar chis &2 bis eft duplum adh,erao c bis
& abiseth efteriplumadh,fed d & c ualér ¢ bis &abis & uni-

taré,igitur d & ¢ &hhabundant fuper triplo ad h in unirate,
XXXVIL -

Siduorum numerorum alter in alterumul
tiplicetur,& quidam tertius in productum, fi=
et numerus equalis ei qui producitur , altero

% duorum multiplicato in totum multiplicant€

reliqui quot {unt unitates in tertio, |
- Sinttres numeriabetcetexainbfiatd,cin dfaciath.Siteg

-3 4 12 2 multiplexada,ita g anumeret 2 fecundum cnumerum. Di

C

9.
h

cocp etiam bin 2 producach.Nam had d ficutc ad unitatem
et cad uniratemitaz ada,unde2 ad a ficuth ad d,a autema
unitatem ficutd ad b,igitur ficur 2 ad unitatem itahad b, igi=
cur quod fitex b in 2 eft zquale eiquod fitex unitate inh, ers

oo bin 2 producith. 3
. XXXVIIL

Oportetutunaradicein alteram multiplis
cata ,procedatradix cubi,qui producitur cu=
bisillarum radicumaltero in alterum multis

plicatis.

Esx a cubo in 2 cubum proceédat q,qui cubus eritex 3 -et 4.
noni Euclidis.Ex cradicea cubiin t radicem 2 cubi proueniat
x,dico ¢p x eft radix cubi q.Siem no deteiv radixecfit h,bue
ro fit quadrat® ¢ radicis cubi a.Eftigit g ad 2 ficur aad unitaté
&b :13 ¢ ficutcad unii,& aad b ficutcad unii.Ideo pporrio q
ad 2 eft ficut cad unitat€ triplicata,fed cad unit ficurx ad c,igi
tur proportio g ad 2 eft proportio x adttriplicata,fed eadem

eft pportio had ceriplicata,ex ¢ 1-o&aui Euclidis,igit heftx.
i PR XXX

Si trium cuborum primus non eft o&tonari=
us,& ductus in fecundum producit tertium,
tunc fi quadratus primi cubi non eft minorra
dicetertfj,idem primus ductus in numerum
conftantem ex cubo fecundo & quodam nus

mero habundante{uper radicem tertij ad nﬁ;’:
: nus bi
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nus binario,producit numerur in‘quoelt mae
ior cubus eo,qui ex primo in fecindum pro-

ducitur.

- Situtccubus cuius quadratus b,radix a ducatur in qcubit _
cuius radix x,& exearg cubus,cuius radixk ficigitur kexain — _2 9 B
x.Sitetia ut2 numerus excedatk ad minus binario,& bqua- ¢ . g g
dratus priminon fit minorknumerotuncexcinz qfiat fg- 5~ h
Dico in numero f g maiorem numerit cubicum effe G fit cur — K
bicus g.Ponam enimuth fit triplus k, & proxima radix poft - —
k ficm. Cumitacg c cubus fit maior o&tonario, erit 2 non mis
nus rernario,fed b non eft minusk,igitur cnon eft minus h.Si
autem ei quod fitk multiplicoinm , & ternario in produ&iz
addatur unitas, fiet fumma qua g cubi exceditur 4 proximo
maioricubo,ficut patetex 3 1.& 3 3.-huius,ergo per 34. huius,
fiei quod fitexhin m addatur unitas fiecfumma qua idém'g
cubus fuperatur 4 proximo fuperiori cubo . Sed 2 ad minus
una unitate exced{r m,& cnd elt minus h,igit plufilla fums
mafitexcin z,igitur f eft plufGgilla furima jigitur in numes
rof g eftmaior cubus & fit cubus g hoc atit fuic oftendendife

I z
~ Siuero quomodolibetaliter res {e habues

rint,neceflc eft,ut nihilominus cubo incubu

& aliquid multiplicato , & deinde in produs 5 5
Gum, & item in illud productum & ficaliquo -
tiens,necefle eft inqud ,utin numero ex ultis

ma multiplicatione produ¢to ad minus fit cu

bus maior eo,qui fitex primo cubo in cubum

maximum illius numeri | qui ex penultima

multiplicatione procreatur, - |

- 'Sitprimo,ut maneanromnia pradi&a ho¢ folo dempto,
quad di&un! eff [cilicerc nnn-ém? octonariit.Sitautem ¢ o&o
narjus.Contingere ergo potef,opf g non contineat maioré
cubum & g,ut li bfitequalis k,& numerus 2 tantum unitate
excedat numerum mtunc nancgc duplum ericad b _ficetiam
duplum ad k.h autem triplum ad k,cigitur minus eft h tertia
fui parte.fed fola unitate 2 uincitm, ergo cin 2 facit minus ¢g
hinm,ex quo fequiturinf g g effe maximum cubum, f“}i tiie
. ZeeRoh e
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fiexcinffiarp, &ex cingfiats,necelleeftin numero p s effe
maiorem cubum cubos.Sitenimcradix cubiss, triplus eficl,
proxima maior radix fit d fitigiturtex amk, joitur ¢ eft dus
plumadk,eo @ aeft binarius,ergoetiamad b,igif t eft 22qua
lisc,ergol efitriplusad c.fedexcin 2 fitf, ereof eft o&tuplus
ad 2,coqpceft 8, igitur f eft plules oftoplusad k , igitur plus
(g quadruplusad tergo plufcg cimdruplus ad c,fe cinf pro

ucit peltergo p o&Guplus ad f,&f eft plufG quadruplus ad

- c,ergo pconunet ¢ pluld tricefies bis,fed {ola unitare excedit ¢

numerus & numero d,igitur d continetur 2 p plulGs uigeliesos

cties.Irem left iplumade, t autem octuplum ad unitatem
unde | uigeliesquater continet unitatem , fed exduciulin d §
aty,igitur y.continet 24.d numerum,igitur maior eft p nume
rus numero y,& addicfuper iplum plusunirate, ergo in nua
mero p s eftmaior cubus numero s,& hocuolui oftendere,
Sitautem utk radix ficquadrupla ad numerum b,& fitproli
bitofedecuplaad numerum 2,&fiatexcin f numerusd, ex ¢
in ﬁg numeruss,cuius radix r. Itemex cind procedat x, ex cin
s flat p,cuiysradix B ficergo ad b duplus eft ad minusc, Sit
ueroduplus,hoceft,lit coctonarius,igitur a eft binarius ,fed
exainkficteo ?ex cingfits,ercot 'duFIus ad k,ergoeft
quadruplusad f,qd fic infertur,quia k eftfedecuplus ad 2,&
2 excin 2 faGuseltoGuplus ad 2 igitur keft duplus adfergo
tquieft duplusad k.eftquadruplusadf fed excinf fird , ers
iggl et o&uplusadf igiturdeft duplusade. Sed B fit ex 2
1ty igitur Beft duplus ad tergod & B funt aquales. Fiat ade
hucex cin e numerus r,& ex cin p numerus uv ;cuius radix
fit m.Efticitur @ ad d o&uplus,igitur etiam ad 2.fed m eft du
plusad p.igitur e eft quadruplus ad m,igiturr, quieft o&us
plusad ¢, ericerigintaplusduplus ad m . Multiplicetur iteri
cinr,& fiard, & in uww,& fat x, cuius radixfitn . Eft ercon du
plus ad m,igitur r continet n fedecies , fed &eft oGuplum’ad
r,igitur & continet n centies uigelies o&ties,quiaex s in s fi
unt y 28.Teneergo hocltem keft duplumadc, quia quadrus=
plum ad b,ergo tquater continetcigitur  oéties,m fedecieg
& per.confequiens n continet cericelies bis. Procedam iterum
excindfiaty ;& excinxfiat o, cuius radix {it y , igitur y.co
tinet & octies,led ex 8 iny2 8. proueniunt 1024, igitur y conti
net n millies uigelies quater.y aurem duplus eft ad n , igitur,
continctur iny quingenties duodecies,contizer autem pumes
yus yfexagefies quater ipfum c.Item exciny fiac 5 . & excin
= fiat ¢ , cudus radix.i. Continet ergonumerus 5 numerum
yodties,fed octies 51 2 faciunt 4096 , Jgiturin » eft y numes,
rusfecutidum 4og9s.igitur fecundum eius dimidjum , {clicer
2048,



104.8.continet ¥ numerus numerum. j.Numerus uero.y.con
tinet ¢ cubum fecunduim 128. jtemexciny fiatw , &ex cin @
fiat X ,cuius radix ficev. Continet igitur. s numerus numeri
ev milies uigefies quater,quia ov eft duplus ad. ;. Cubus uero
¢ contineturin numero o fecundum 2¢s- Sitautem A triplus
ad ov,igitur & numerus continet A plufcg trecenties quadrage-
fies,quia diuidendo y 024 per 3.exeunt34.8& ] - Item fitu p-
xima radix polt o ,excedens eam unitate, nota itacg continet
pnumerum cducenties quinquagefiesfepties, quia excedit o
folum unitate,& <» continet ¢ ducenties quinquagefiesfexies.
Pluries ergo continet» numerus numerum A G numerus g
numerum c.fMaior eft ergo proportiosad A G fit w ad ¢, igi=
tur necelleeft exs incplusfieri g ex Ain - Similiter neceffe
eft plus fieriex sinccgex Ain o, qui minor eft unitatec u.
Ex hocinferigitur,cp in numero o X eft cubus, maior X cu=
bo,& ta habes quod uoluifti. Vides igitur ¢p pofito o&onaz
rio,qui minimus eft cuborum, puenit tandem propofitum,
multo citius proueniet pofito maiori cubo.Adhuncitaggmo
dum negocianti necefleeft,& finon ftatim alium tanti¥ quod
quaeritoccurrere . |
Y ’ XLIL

In minutijs radicem non habentibus , non

poteft radixnon ueratam pmpf:}ﬁue inuenis
ri,ut propinquius haberi non poflit, fiue quas
drat {iue cubicz fractionis radicem quare-

reficpropofitum,

Hazecelt propter quam praemiflee funt 30.& eam hucufcg fe
uentes. Vtergo primo agam de phificis minutijs , & primi
ge radice quagrara- itdata minutia 28 qua non pof tqQuas
drarifedfitb eiusdenominansqua b t?rafus ,hoc enim in
omni minutia haberi poteft,numerusuero a g , qui eft nomis
nans,né [irquadrarus.Sititem denominatio p%iﬁca 2 ,eXquo
quidem numero 2 multiplicato infe & in produ&i , & item
inillud, & ficdeinceps quotiens opus eft,productus lit b nu=
merus in aliquo imparium locorum,licut oportet. occurrés:
Occurratautem in quinto,ubi eft locus quartorum.Sunt igie
tur 22 unius intcgcri, 28 uniustertr). Huius minutize {cilices 2

qra P wr radirﬁ in * uentaradice huius numerantis a
quanto uerius fieri poteft. fitipfa numeruss,quiin fe duétus,

confumatgdea g.lrem radix b numeri quadrati fic t numes
rus.elt igiturs S _ueraradix minutiee £ uere quadrata: Dico
. s b H omi
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g,: mimutice 2% potelt inteniri propinquior radix . hoc eft ras
xpropia ® .quius eam confumens,fiin feiplam multiplica-
tur.Verbigratia. Transferatur minuria3g ad ulteriorem lor
cum, urpore ad feptimit,ubi eft locus fe B ¥rorum,nonneau
tem hoc faciam fic Muldplicabo per denominationem philie
cam {cilicer 2 juidelicer numerum a g, & item 2 in produdtum
fianrautenvtuncf ¢eruntag? 8 unjusintegrif cfexra.Siaurem
uelim habere denominario® ® nem{extorum quam habent re.
{pectu integrorum:. Nouneducam 2 in b,& dein 2 in produ-
&uny flat aurem tuncd.hoc patet attendentinaturam phifica-
rum minatiarl, & oftauam & 1 3:huius,elt ergo minutia 22
xqualis.imoe eadem minurize f¢ .Sed uidep multiplicauiz
in a g ecinprodudtum& pro ¥ ceflitf c,igitur per 117. prioris
ex duciu | qui fitquadratus numeri 2,ina g.fitf ¢, [imiliter ex
lin bficd,unde palam eft, ¢p minutia 22 eft 2qualis f<minus
tig:PoOnam autem,utex lina fiar £,& b Jquadratum? in g
?u adratum,faciatc quadratum. Verumieitur in numero f ¢
1t maior quadranus ¢ quadrato,fciri poteft infpedtis numeris,
fciri inqua poteft ex 32-huius.Qd finoneft, dico g de minue
tia fEnon extrahitur maior radix (g eft radix 5 Sitenim pra
dix? cnumeri,d uero numeri radix fit g nu t merus.Con-
{tatautem,cp exminutia £ ¢habente hos numeros,non exrra-
hitur maior radix g »_, 9 habebo ergo propofitum, proba-
to ¢p minutia £ e(tm9 inutia # _.ad hoc Hc*Eﬁ: ling fit ,Xex
11b ficd,erga » minutia P eft * minutia .. Cum ergo qua=
drata minutia fic cadem 9 quadrate,0po 9 reet ut radix radia
cifireadem. Qe fiinf cnumero eft maior quadrarus G c, tiic
etiam extrahitur de f emaior radix Ggradix p,& ita ficut pae
tetextrahitur de minutiaf ¢maior radix ¢ minutia P_ igitus
eria maior Ggminutia_®_. ¢ Qdfiin numero f¢nod 9 occur=
rit maior dratus ¢g * quadratusc , transferatur minutafée
in nonit per multiplicationem numerilin numerantem & ¢
denominantem, ficut modo fadta eft translatio de quintoinfe
ptimum.Et deinde {i opus eft,de nono in undecimiy, &ita,do
nec occufrarnumerans habens maiorem quadratum co qui
producitur exlin maximit preecedéris numerantis quadrari
duéto,qd auté hictandem eueniat,paterex fecunda parte 32.
huius.Exnsergo apparer rem diligenter intuenti,p quaroul
terius & remortius ab integris deducitur minutia | tanto pro-
pinquius radix inuenitur in extrac¢tione radicis quadratae mije
nutiz.Qd autem idem conrtingatin culz‘fcarum radicibus ex
trahendis,ita conlidera.Sit dara minutia philicain feptimo lo
co,quieltfecundusquarcus, & eft {extdre, & fit eius numeras
ab,habensb maximum cubicum,cum ipfe non fic cubicus,
ey apparet



apparctautem ex 34.¢p fextorumeft denominatio cubica res
{pectu integri,fitiila c,cuius radix [it s,extrahatur autem cubi
ce radix numeria b, &{itq.eritqgqueraradixb cubi extra&ta;
elt igitur 2 radix 2> minuriz quanto propinquius fieri potuit
in gsnu $ meris. ¢ Dicohabere pofle propinquioré , hoc eft
maiorem radicem,quanto enim radix non uera maior,tanto
propinquior.Traducatur ergo minutia2® ad rerrium quarro
rum locum, hoc eft ad denominationem ¢ ubieftlocus nono
rum.Faciam autem hoclic. Multiplicabo per phificam deno-
minationem,qua fit p,numeruma b,& duci iterum p in pro
ductum,&iteminillud produ&um, fatuero tuncf g.Dicoer
0,cp f g nona,quorum locus eftin decimo,funta b fexta:Ee fi
ﬁucamr pin ccubum & in produ&um, & item in produdtit
& fiach.Dico op f g nonafunt f 8 minutia unius integri. Ad
hocfic, Numerusseft radix  ® cubici c.eritergo ut patet in-

LLocusin
(eSTOR?-

tuentis denominatio fecundor: refpectu integri.Eecii ¢ fic de=
nominatio {extore refpectuintegri.eit ereo:s quadiatus nus
meri p.cump fitdenominatio phyfica & s denominatio feci-:
dog:refpectuintegri,quod patere potelt per 1 3 -huius. Fiavau:
tem ex p in s numerus M.igitur Melt cubus p numeri.Often=:
damautem ¢pexMinc fiatk, Fiat enim ex p incnumerus ny
In hunc du&us p faciat k jgitur ex pin k fith. Ité in ¢ ducitur
& fien, innducitur p & fitk Igitur'exdudusjnc fick.ex 37.
onneergo sin cmultiplicatur & fitk,& pink & fich. Sed §
ties p continet unitatem, toties M continet s,igitur ex 34-ex-M

inc fith.Eadem rationeex M inab fitf g, igitur minuria 2b
eft minutia f £ ltemn ex pif s fit M,igitur M eft dengminatio ¢ |
tegium}fed hex tertf)s in fexta fiunt nona,ieitur cum ex M in
¢ flath,oportet ut nonog: denominatio ad integra fit numes
rushegitur £8 funtf g nona.Redeergo raduxifexta ad no-
na,multipli * €andonumeros phylice denominationis per:
Mcubum:.Ponam auteniqpex Minbfiar g- Siergoinf g eft
g maximus cubus,tuncradix extracta in bis numeris;de miz
nutia f g erit uera radix minutize ¢ h,{ed minutia hveft minuria
b c.igi® tur radixunius eft radix alterius Non eroo inuenta:
adhuceft maior radix.Si uero in numero f geft maior cubus:

numero 2 ficille y.ieitur minutia ¥_maioreft minutia ®_er- |
o etiam habet mmaiorem radicem. * Sedeiusradixex ¢ tra=
Eii deminuria f2 fi y eft maximus cubus in numero k a.-
Habes ergo M exhis uiam rei quam quaerss. Siautéin nu=
mero f gmaximus cubus {it g, multiplica per 81 numeros
minutize £8,& redtxeriseam ad 13 locum,quieft duodeno-
rit, & eft ™ quartusquartog:Jocog:.Eifiibi inuenies innu-
mero numeranté cubt maiorem illoqui Hlt-l ex M in g,inuenj-
0 108
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inuenies,
minucns {cienda, &ideo colligenda putaui .’

esibi maiorem radicem: Siue autem haec fit five non, fi nume
rosibiinuentositerum multplicaueris per M,& traduxeris =
minutiaad locum quindecimogr:. Qnod autem inaliquarali
tradu@ioneinuenies in numerante maiorem cubit eo qui fit
ex M in maximum cubit prioris numerantis,patet ex proba=
tione zo.pariis proxima.Hocautem inuento, inuenies maio
rem radicé iin loco praecedéri- Siue autem quadraram fiue
cubicam radicem queeras, ubi uera inuenirinon poteft, quan
to minutiam necquadratam neccubicam magis ab integris
diftare feceris per modum quem dixi,tato propinquius radi-
cem inuenies & minus in operatione relinques-Non tamé ne-
cefle eft ininfinitum procedi.Sed cix illuc ueneris,ubi tam mo
dicum aliquid relinquitur,uc illius omiffio non faciat erroré

fenlibilem, procediultra fuperfluit. Siautem uuloaris minu-

tige necquadratze,nec cubicoee radicem quaeris, per quemcingg

libetquadratum fi radicern quadratam,uel per cubum quéli-
libet {1 cuhicam radicem quacris, multiplica numeros minus=

tiz,ad quadratam uel cubicam denominationem redu&=.Ec

quanto fa:‘-pius multiplicaueris, tanto propinquiorem radic¢
1cut ex premillis parare pores.  Hzcfuntquede

- Algorithmi demons
{trati fints,

- Deproportionibus appendix,

Datis extremis duobus media inter eos Arithmeticum . Ge
ometricum & Harmonicum conftituere.  Arithmeticii lic,
extremis coniund&is totius medietaseritiplum medit. Geo
mecricum, unum extremore duc inaliud, & produdtiradix
quadrataeritmedium, Harmonicum autem,iunge extres
ma, per quod diuide producum exdifterentia cor: in minus
extremum,& quotienté adde minori extremo,& fiet mediit.

Quocundg duobus interpofitis medio,cuius ad utruncy fit
aliqua proportio,erit primiad tertiit compolita ex propor=
tione primi ad fecidum, & proportione fecundi ad tertium.
Sitinter d & f,emedium,dico ¢p proportiodad f,conftaresx
proportione dad e,& proportioneea £ Diuidatur em d per
¢ & exeathdenominatio proportionisd ad e- Item diuidatur
e per fetexeat k denominatio proportionis ead £ Iterum di=

uidat



uidatur dper f.& exeat g denominatio proportionis dad f,
tunc ducaturh ink,et proueniacr.Dico p teft equale g.Nam
kinh etf facit t& e,ergohad flicurcad e fed h ad fficurgad
¢,co phinetantum faciclicuc fing,quia ucrobicg d. ergo g ad
eficurtad e jgitur g & t{untequales,ergoex dudtuliink con
ftat denominatio proportionisd ad f. V nde proporrio d'ad £
componiturexduabus,falicec d ad e & eadt. Similiter f1logi-
zabis pluﬁbusintcrpuﬁtis medns.-Vfiinter a & flint mefi’a
b cd.Namaadfcoponiturex'aadb &bad f. fed b'ad f co-
poniturex b ad c & cad f,c autemad fex cad d& d adf;
igtiur &c.

a bed

Ex quadam demonfiratione Ptolemzei in Almagefti,pofi=
tis fex quantitatibus quibufcuncs, ubi proportio duarumex
quatuor conftat reliquarum proportionibus , fumi poffunt
coniugationes utiles & modi communes ex uno eorum pros
uenientes,& funtomnes § 8. & fequens femperex priecedente
procedit utapparebit.

Primus.Si proportio primi ad fecundit conftitvitur ex pro
portione tertn ad quartum & quintad fextum,fiec quog con
uerfim pportiofecundi ad primii conftans ex pportionibus
quarti ad rertium & fexd ad quintum.Sit a priminb fecundi
¢ tertium,d quartit,e quintum,f fextum.Siteg g ad 2 ficur ¢ ad
d.& 2 ad klicutead f ericigitur a ad bficutg ad k.& conuer
fimbada ficutk ad g fed kad g exduabus ﬁilicﬂ: kada &
2 ad o, quae funcficutFad e & dad ciigitur b ad a eft ex dua
busfﬂim fade&dad c |

Secundus. Primi adfecundi® produciturex pportionibus
terti) ad fextum, & quinti ad quartum. Sint fex quantitates pri
ores.Dico @ a ad b proportio eft compolita ex proportioni=
buscad f &eadd. Sitenim proportio g cSpolitaex eis qu
funt cadf &e ad d.c em ad fagerecaturex cadd & d ad f,
igitur g compofitaeft excad d&d ad f & ead d- Sed duae
ﬂum funtd ad f & e add faciunteam quacaggrezarurex e ad

& d ad f,&ipfaefte ad f. Igitur duze ¢ ad d& d ad fcoms

ponunt g-{ed ipfae ex hypotheli faciunt eam quaelt aad b,igi
tur aad b componuntur exduabus cad f & ead d.
- Tertius. Proportio primiad tertium componitur ex pros
portionibusfccindi ad quartum & quinti ad {fextum.Nam a
ad ceftexduabusaad b &b ad c.ﬁed a adbexduabuseftc
ad d &eadfigituraad ceftextribus,{clicecbadc & cad d
&eadf fed bad c& cad d componunteamquzelt b ad d,
igicur duebad d & ead £ conftiruunteam quzelt aadc,

Quartus. Proportio primiad tertitm conftatex propor=
‘ 11) gioni-
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tionibus fecundi ad fextum &'quinti ad quartum. Repete eun
demordinem.Jam enimin rertio modo oftenditur ¢paad cco
ponitur ex duabus {cilicer badd & d ad £.Siigitur nunca pri
mum,clecundit &c. & ita conclude per modii fecundum.
. Quintus. Proportio primi ad quintum producitur ex pros
portionibus fecundi ad fextum, & terttjad quartum. Nam ex
tertio modo aadbeftexduabus cad f & e ad d.Sitigitapris
snum,b fecundi,ctertium,f guartﬁ,c quintr,d fextum. Vnde
er eundé tertium a ad c exduabus, eftficutb adf & e ad d.
Erunt igitur duge proportiones aad ¢ & cad eponendo cmes=
dittinter a & ¢, coponentes proportionem a ad e conftiture
extribus.fcilicetbad fcade&eadd.fedduxcade &ead d
componuntedaquaxeft cad d,igitur proportio, aad e aggreca
eur ex duabusbad f& cad d.

Sextus.Proportio primi ad quintii aggregatur ex propor-
ticibus fecundiad quartit & tertj ad fextum. Nam ex pracce-
denti proportioaadeconftatexduabusb ad f & cad d.Sita
primir,ef{ecundum,b tertium &c. Itacg fecundi hancdifpofii
onem ex modo fecundoaroues.

Septimus . Proportio tertj ad quartum conftat ex propor-
tionibus primiad {ecundum & {extiad quintii. Eaenimqua
producuntaadb & fad efic pportio g, per fecundiiautc mo-
dum a ad b conftatexduabus,{cilicetc adfet e ad d. Igittres
pportiones quae {unt ¢ adf, fade, &e ad d producunt g fed
ipize tres componiit ea quae eltc ad d,igit proportio ¢ add co
ftatexduabusa adb&? ad e.

- O&auus. Proportio quinti ad fextum prouenit ex pportio
nibus primiad {ecundi g{ uartiad tertitt.igicur conftituat ex
duabus quzefunt a ad b&d ad ¢,tuncex modo fecundo a ad
beftexduabuscadf&eadd. Vndehaz duax cum ea quz cft
d ad cfaciuntg.fed ipfoe confticuumt eam quae eft ¢ ad £ Igicur
proportioead f aggregamrexduabus aalb &dadc.

onus: Proportio fecundi ad quartum oritur ex pportio
nibus primiad tertium & fexti ad quintii . Ex rertio oftenfum
elt @ a ad cconftituitur exbad d & ead £ Sitfecundum hoc di
fpﬂ%tiﬂ.a primum, ¢ fecundum,b rertiit,d quartum,e quinti,
f fextum et ficex feptimo modo argumentum eiice.

Decimus. Proportio fecundi ad quartit eitex proportionis
bus primi ad quintum & fexti ad tertiit - In nono enim demao-
{traturp bad deftexaad c & f ad e. Sitfecundii hoc difpofi-
tio, & ex fecundo medo conclude propofitum.

V ndecimus.Piopoitio fecundiad (exii producitur ex pro
portione primi ad certiura & quarti ad quintum . Patet enim
exquarto @ aad cconftacexbad f & ¢ ad d. Sivigitur {i:un
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dirm hoc difpofitio, & argue ex feptima modo.
Duodecimus. Proporrio fecundiad {extum confiat ex pro
portionibus primiad quintum & quarti adterdum.in pracce
denti oftenditur,qp badfconfurgitex aad ¢ & dade. Secun-
dihanc dﬂfﬂﬁnuncm argumentiirecipe ex modo fecundo,

Tertiusdecimus. Proportio teritj ad quartdt produditur ex

prﬂrthnibUS primiad quintum & {exciad fecundii. Patetex
eptimo p cad deftexduatus, {cilicecaad b & f ad e. Seciis
dum hunc ordinéargue exfecundo..

Quartusdecimus. Proportio tereny ad fextit naflcitur ex pro

ortionibus primi ad fecundum & quartiad quintii. Nam ex
ﬁypntheﬁ cadd &e ad f c6ponuntaad b addira utrobics d
ade, & fienttresquacfuntcad d dade,& e adf, conftituentdu
asqua funr,aad b, &d ad e, fed tres componunt eam quz efg
cadf,igitur.

Quintasdecimus- Proportio tertij ad fextum pducitur ex
proportionibus primiad quintum & quarti ad fecundit. Ex
proximo fume difpolitionem, & ex fecundo argumentum.

Sextusdecimus Proportio quarti ad quinttr firex propor-
eionibus fecundiad primum & tertij ad fextii. Nam propors
tio d ad e oritur ex tribus, fcilicertd ad & cad f,& fad e. Duze
autem earit quafuntd ad ¢ & fad Tr primum modii confti-
tuunteam quzelt bad a,ergobad a cum reliqua trium quoe
eftcadfcomponunteamquzxeftdade.

Decimus feptimus - Proportio quarti ad quintum compos
nitur ex proportionibus fecundiad fextum & tertr) ad primiw
Ex pramiflo fume difpofitioné,& ex fecundo argumentum.

Igeci mus oétauus,Proportio quintiad fextum aggrecatuy
ex proportionibus primi ad tertium & quartiad fecundit. Ex
ocauo difpolitionem, & ex fecundo argumentum elice.

Con(Prut 3 g‘}

Norimbergz apud Io Petreium,
Anno M., D. XXXIIIDL
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