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oft illos octo & viginti qui a Cel. Kliigelio libello peculiari re.

cenfentur, theoriam parallelarum ad rigorem geometricum
compolitam concinnandi conatus, omnes fine (o caflos; poft
collocatam a Karftenio & Hindenburgio fummis viris in eadem re
operam, neque illam Catonibus geometris undique probatam, non
temere expecarealiquis poterat, fore, ut ftudia hominam conquies-
cerent circa id praeftandum, quo pertingere tantorum virorum
{olertiae non licuiffer. *)  Verum non eam efle indolem, non eas
animi mortalium anguftias, experimur, ut facile terreantur cogi-
tatione frultrainfumtae multorum indultriae, quinin eodem faxo vol-
vendo vires {uas periclitari velint. Itaque qui feriem virorum ingratam
illam aedificii geometriae lacunulam fupplendi defiderio flagran.
tium augeret, extitit ante aliquod tempus vir rerum divinarum &
humanarum {cientia clarus o:bique literario notiffimus, lo. Schul.
zius, Regiomonti in Boruflia concionator aulicus. Hic tandem
fato felici ibi contigifle autumat, ut viam indagaret, qua pergen-
dum it ad perfetam & omni numero ablelutam parallelirum

A 2 theo-

*) Quod Cel. Hindenhurgium artiner, loquor iam de iis, quae de hoc argu.-
mento publicavit in Promtuario Mach, Lipfienfi 1781: ea-enim quae na-
perrime fecundis curis elaborata hanc in rem dedic in .eodem promtuario,
fiteor magnopere mihi :1~|'idm'c, Afgue :.tn.:umpfu'.lt:l vidcri, ut non 'EIP:"
¢rem quenquany aliquid contra eorum yeritatem monituram off}
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theoriam ad(pirantibus.  Quam quidem iplum theoriam expofuit
libello, cui titulum praefixit: ”

Eutdeckte Theorie der Parallelen nebft einer Unterfuchung iiber den

Urfprung ihrer bisherigen Sclwiirigheit,. Konigsberg 1784

Noluit multorum noftrae aetatis {criptorum confuetudinem imitan-
do conatum (einen Verfuch) inferibere libellum fuum, ut ipfe in
pracfatione fatetur, [tilicer ne diffidere firmitati demonfirationum
fuarum putarctur, aut videretur ineptam aliquam modeftiam velle
fimulare.  Quam eius profeflionem ut non arrogantiorem dixeri-
mus, certe ca minime caviffe putamus, quo minus (i quis forte
polt Kliigelium conatuum parallelarum theoriam demonfirandi hi-
ftoriam pertexturus fit, 'ab hoc in eundem conantium cenlum refe-
ratur.  Quod autem me attinet, negare non polfum quicquid au-
ctor de certitudine tlicoriae f{uae poiliceatur, quicquid etiam de
lengo tempore perhibeat, per quod eam examinaverit; tres enim
Intcgros annos cam apud fe continuit, antequam prodire juberet:
nibilominus tamen me, utpote toties deceprum, timente, ne et
hic anguis in herba lateret, animo ad eius Libelli le@ionem accef-
(ilfe. Neque hic meus timor omnino, ut opinor, me fefellit,
Cognita enim hac theoria, multa eius non potui non quam maxi-
me improbare et damnofa geometriae: exiftimare.  Quae qualia
(int, per hanc [cribendi five occafionem (ive neceffitatem aperiendi
confilium cepl,. idque eo magis, quum aliorum de [ua theoria fen-
tentias magnopere fe expetere demonftraveritau@®or.  Verum an
viderim, intelligentium arbitrio, fiquidem haec mea cognoscere
dignentur, judicandum relinquo, eorum au&oritati cedere, ho-
nori miht ducens; etiam iplins auQoris mihi aeftimatifimi judis
cium magni apud me ponderis fore profiteor, in quamcunque de-
mum psrtem de hac mea opella ftatueric. Quid? (i iple reprehen-
fus discedam, qui aliena peccata notare in animum- induxerim ?
re[ponfionem habeo paratam: conatum oppolui perfedtis, pauci
temporis lucubrationem plarium annorum impenfo ftudio exa-
minatis, denique candidus impertivi, quae monenda mihi vi
dsbantur. -
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In hoc autem negotio ita verfandum mihi effe cenfui, ut
primo omnem novae theoriae rationem exponerem; deinde
quicquid ad eam infringendam aliquam vim habere videretur,
ftudiofe conquirerem, quae auctor ad eam commendandam at-
tulerit expenderem, quid in eanovum fit, aut fecus, conltitue-
rem, aut quacunque ratione aliquid in ea laboret aperirem.

Quod igitur ad primum eorum quae propofui attinet, om-
nis theoriae Schulzianae repraefentatio haec eft. Crura angulire-
Clilinei plani cuiuscunque absque fine produci poflunt; et quum
duae rectac non nifi in unico pundto fe fecare poffint: apparet,
fuperficiem intra crura contentam manere illimitatam verfus eam
parteny, ver{us quam ipfa crura progrediantur. Omni igituran-
gulo relpondet fuperficies infinita, fiperficici angularis nomine com-
mode dicenda. Haec {perficies in aequalibus angulis eft aequa-
lis, in inaequalibus inaequalis, et maiori quidem angulo maior
competit [uperficies infinita, minori minor, ita ut ex maiori aut
minori autaequaliangulo ad maiorem aut minorem autaequalem
eius {uperficiem concludere liceat, et contra exmaiori aut minori
aut acquali {uperficie ad maiorem aut minorem aut aequalem eius
angulum. Quae quidem aflerta ait in (e ita effe clara, ut demon-
ftrationis luce non cgeant. Qua tamen fi cui egere videantus,
huic [atisfieri pofle talem in modum:

L. Sint (Fig. 1) anguli CAB, cab aequales. Ponatur cab ita
fuper CAB,ut ain A et ab in AB incidat; iam crus ac nec cadet
mtra angulum ACBnec extra, quia alias foret angulus cab aut mi-
nor aut maior angulo CAB; ergo cadit acin AC, adeoque fuper-
“ficies anguli cab congruit {uperficici anguli CAB, et altera alteri
efk aequalis.

Il Sit (Fig.2) cab™> CAB. Cadentibus ut ante zin A et ab
in AB, non poteft ac cadere autin ipflam AC aut intra angulum
ACB, quia alias foret aut aeb aequalis ipli ACB, aut minor; ergo
cadetac extra angulum ACB, et fuperficies angnlaris acba (uperficie

53 . +angus




& PRI TINL! 5 N

angulari ACBA maior erit, quippe pofitis ut praeceptum eft angu-
Iis, hancillius partem effe apparer.

IIL Sint fuperficies angulorum CAB et cab aequales, et ipfi
anguli erunt aequales. Si enim inaequales effent anguli, etiam
fuperficies haberent inaequales, ut oftenfum eft (1I).

IV. Sit {fuperficies anguli cab maior fuperficie anguli CAB,
ctiam angulus cabangulo CAB maior erit.  Si enim eflent aequa-
les anguli haberent et areas aequales (I); {1 vero angulus CAB
maior eflet angulo rzb, haberet quoque fuperficiem fuperficie
anguli ceb maiorem (1), utramque contra atlumta.

Quibus ab auctore praemiflis fequitur, quod eft capur ope-
rag fufceptae, probatio enunciati: duas lineas rectas FC, DG (Fig.
3) in eodem plano a tertia ita fectas, ut externus angulus GIB, ad
eandem lineae fecantis partem oppofito interno CAB fit maior,
feu quod idem eft, vt anguli CAB, GIA fint ducbus rectis mino-
ves, legitime productas neceflario in aliquo puncto. fe fecare. Nifi
enim hoc fiat, contineri externi anguli GIB {uperficiem anguli
interni CAB fuperficie, hoc eft maiorem fuperficiem continert
minori, quod {it abfurdum.

Haec igitur funt quibus efficere voluit vir fagaciflimus, ut in
theorematum ordinem, quod fua natura adeo flagitare videtur,
reciperetur enunciatio, cui ad noftra usque tempora a rigidis veri
arbitris et cultodibus non nifi inter axiomata locus datusclt. Epim-
vero non negandum eft, habere hanc iplam demonftraticnem,
quo primo intuity fe commendet. Nihil 1v ea non fimplex, minl
non facile videtur.  Non circumducit, qui {& ad eam ‘dant per-
noscendam, per longas perplexorumn ratiociniorum ambages, ver-
bo, ita eli comparata, ut demonflrationem propofiitionistam {im-
plicis decet comparatam clle. Sed multa [pecie pofie capere, quac
(i propius intuearis, trifiem difficultatum fegéeem tibi offerant,

non
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nosn elt novam et quotquot in inveniendo vero elaboratt, faepius
quam quidem optent experiuntur.  Magnam praeterea demon-
ftrationi fuae accedere commendationem piitat auctor ex eo, quod
eadem plane via, qua incefiit, etiam pateat converfae enunciationis
demonliratio, illa quident ad rigorem ab Euclide efformata Prop.
16. Lib. I. fed eo modo, qui noftros dire¢tae demonftrandae co-
natus deftituat ; quod ipfum [(atis doceat, Euclideam converfae de-
monftrationem non petitam efle ex genuino et proprio proximo-
que fonte, {ed ex alieno et {purio molefte arceflitam. Hanc enim
(ibi videri effe enunciationum reciprocarum naturam, ut ex iisdem
principiis demonftrari poflint ac debeant, quoniam conver(io nec
in notionibus ipfis, qui eas ingrediantur, nec in harum nexu quic-
quam mutet. Nec multum ab hac fententia Proclus, qui idem
iam axiomate Euclidis XI offendebatur, abfuifle videtur, huius
axiomatis propterea demonflrationem exigens, quoniam idem
converium plena demonltratione gaudeat.  Attamen vim ratioci-
nii, quo nixus uterque, hic faltim demonftrationem qualemcun-
que, ille adeo prorfus (imilem utriusque enunciationis poftulabat,
me non aflequi fateor. Quemadmodum enim multae enunciatio-
nes verae funt, quae converfae peccant, licet ex iisdem notionibus
conflatae: ita aliqua via demonfirabilem efle enunciationem, in
cuius converfa probanda aliunde arceflenda (int demonftrandi prae-
fidia, non mirum debet videri. Si pofito A tanquam conditione
afleratur B, atque hoc ita efle, ad rigorem pofiit probari, iam au-
tem aflertum convertatur, ita ut B conditionis vicem f{ubeat, f{ubx
qua afferatur A: poteflt A aliquid habere, quod non fit in B, quod-
que faciat, ut alterius enunciationum reciprocarum demonftratio
nulla difficultate procedat, alterius non item, quoniam quod in
altera probandum eft, in altera {umitur. Cuius igitur enunciati
demonitrationem necellario dari, - allatae rationes non evincunt,
eius multo minus talem expectandi jus dabunt, quae certa aliqua
ratione adornata {it et ad exemplar aliquod, quod animo impref(-

fum habemus, compofita. Et quemadmodum in iufte demon-
firaus nibil refert, non [imiliter demonfirata efle, ita nec haec,
Gt
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(imilitas ubi confpicua eft, vitiofe demonfiratis quicquam’ ponde.
ris addit. Lubenter largimur aultori noftro, (imillimas efle, quas
duarum reciprocarum-enunciationum demonftrationes dedit: uti-
nam vero non etiam in €o fibi fimiles, quod eodem utraque mor-
bo aegrotent!

Demonitrationes quidem axiomatis vexatiffimi, quas ipli fu-
perficierum angularium confideratio benigna fuppeditavit, tres li-
bello fuo exhibuit: nos vero rantum unam earum, et quidem eam,
quam prae ceteris (1ibi placere {ignificavit, *) commemoravimus;
quoniam, quum omnes in codem peccent, fufficere debet, nos
in refutando ad hanc folam refpicere.

Ac in univerfum quidem perfpicuum eft, i theoriae hujus alis
quam labem effe volumus, aut principia ipfa, quae de miutua aequa-
litatis aut inaequalitatis angulorum et fuperficieram angularium de-
pendentia demonltrationi fuae praeftruxit, falfa effe, aur male
tantum in rem fuam ab ‘auctore verfa.  Prius effe non dixerim,
quia, ut infra videbimus, principia illa certo modo vera efle pol-
funt; ergo pofterius ponamus necefle et Maior itaque fit maio-
ris anguli foperficies, duobus angulis inaequalibus ita ficis, ut verti-
cibus et alterutro crure congruant.  Iam vero in eum Gtum trans-
ferantur anguli, quem axiomatis parallelarum Euclidei demontra-
tio ab auctore data requirit: quid eft; quod nos cogat {lituere
crus alterum Gl (Fig. 3) rite continuatim tandem evalirum efle
extra angu'um CAB, licet fuperficies anauli GIB (uperficie anguli
CAB'maior {it?  Dimotis verticibus ita nt maior angulus GIB fu-
per crure minoris AB protrucarur verfus B; quibus quac/o rationi-
bus vincemus, non tandem totum angulum maiorem intra anguli
minoris {patium fuccedere?  Scilicet regerer auctor, tegl tunc
maiorem fuperficient a minori.  Non opas eft, uthoc conceda-
mus; fed concedamus tantifper, tamen quod auctor vult non fe-
quetur. ~ Quid-enimy (i quod coniundtis verticibus et crure altero
maior angulus aliqua parte fupra minorem promineat, hoc ey (itu
accidere dicamus, qui ita mutari poffit,  ut angalus minor tandem

recl-

*) pag, 16, (Ui libel,
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recipiat partem maioris anguli prius prominefitem? - Sint {Fig.
4) duo anguli CAB, DEB, afqual?s, (icque fuper communi
crure AB polfiti, ut vertices A, E, diftent: er fuperficies angu-
laris CAB fuperficiem angularem DEB parte parallelogramma
CAED fuperabit, ideoque acqualium angulorum unus fecundum
fcita auctoris maiore {uperficie gaudebit, quod augmentum non
aliunde nifi ex fitn habet, nec hoc augmentum impedit, quo
minus angulus DEB angulum CAB murato eorum ficu includere
poffit. Nihil igitur agit auctor dicendo, (pag. 62 fui libri) non
cogitari pofle, angulorum fuperficies interea dum in alium fitum
transferantur crescere.  Hoc enim iplum ei {tatuendum eft, (i
angulos CAB, DEB aequales, etiam o (itu aequales haberi ve-
lit, ubt verticibus non coincidunt. Quod i vero in angulis
aequalibus hoc fitui tribuere debeat, ut augere alterutrum ho-
ram angulorum poflit: quidni pariter in inaequalibus angulis
concedat, minoris anguli {uperficiem fitu mutando in tantum
augeri pofle, ut tandem maiori angulo capiendo par fi¢?

Ipfa igitur haec theoria arma, quibus eam oppugnemus,
fuppeditat. Sed eadem,. quod deterius eft, etiam viam aperit,
qua angulos aequales, eosdem et inaequales effe demonftrare
liceat.  Ad quod quidem efficiendum nihil aliud opus eft, quam
ut huiusmodi angulos CAB, DEB (Fig. 4) in communi crure
AB verticibus moedo diftantibus collocemus, quo fao in oculos
incurrit, fuperficiem anguli DEB tegere tantum partem [uper-
ficiel anguli CAB, partem autem CAED anguli CAD reliquam
elle, quae non tegatur ab angulo DEB.  Itaque inacquales effe
angulos CAB, DEB concludemus. Neque enim aliter auor
{fuperficiem angularem alteram altera maiorem et exinde angu-
los inaequales efle probat, nifi ut fuperimpofits fibi angulis,
partem alignam unius {uperficiei eminere oltendat, quum cae-
tera fefe tegant ex afle.  Habemus igitur ope hutus theoriae fo-
phisma limile illi, quod dicitur cooperti et latentis; quo quem-
admodum aliquis demonftratur patrem nofle et non nofle, ita

kic duo anguli demonfirantur aequales effe et non aequales. Si

B {uper-
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fuperficierum verfus aliquam partem patentium neque in figu-
ram claufarum una cadente ad eandem terminorum linearium
alterius partem, exinde contineri fpatium illius huius fpatio, in-
ferre velimus: non diffimile nobis monftrum nascetur, compa-
rantibus aream hyperbolae cum eius anguli afymptotici area.
lta enim polfito hoc angulo, ut recta eum dimidians, in axem,
vertex vero in verticem hyperbolae cadat; totius anguli area
intra hyperbolae aream continebitur, et crura anguli cum hyper-
bolae cruribus non nifi unicum punctum commune habebunt.
An igitur proptera minus efle {patium angulare fpatio hyperbo-
lico pronunciare audebimus?  Atqui cadem opera, fitu anguli
mutato, contrarium demonliraveris.

Sed vidit auctor, cum damnofum effe fuae theoriae, tum
nec rationi confentaneum, angulorum fuperficies augmentum
ex fitu capere, quum interim anguli ipfi non mutentur. Hunc
1gitur naevum tollere ita conatus eft, ut partem illam redundan-
tem CAED (kig. 4) quae exiflit angulis aequalibus CAB, DEB,
fuper communi crure ita locatis, ut vertices diftent, hanc igitur
partem n#/u/ ¢ffe afhrmaret.  Sed parum eo f(ibi confuluiffe vide-
tur.  Certe mihi hoc legenti in mentem veniebat illius apud
Phaedrum ") canis, qui fua conditione multum collaudata lupo
perfuadere conatar, ut fimilem fuae vitam eligar; huic autem
mtérea partem pilis vacuam, catenae wveftigia, in collo canis
animadvertenti, mirantique, quid hoc rei {it, wiki/ of refpondet.
Etli enim peculiare theorema eo confilio condidit auctor **), ut
Bunc nobis [crupulum eximeret et partem illam abundantem
plane evanescere demonftrarer: ubi tamen quum ficere non
potuerit, quin id ipfum, de quo quaerimus, enunciatum, aequa-
lium nempe angulorum etiam verticibus diftantibus aequales effe
areas, in auxilium vocaret; per orbem inceffiffe, adeoque ope-
ram lulific cenfendus eft. Qui enim ex illa parte abundante
dubium auctori movet, is inaequales effz areas CAB. DEB con-
tendir; igitur aultor huic dubio refponfurus, naa hoc ipfum

fumere
*) Lib, 3. fab, 7. **) pag. go libri fuz,
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(umere debebat areas CAB, DEB, effe acquales. Ut non comme-
morem quantum tali affertione animum cironis facris matheleos
primum initiandi (haéc enim parallelarum dodrina ipfi vix limi-
na huius artis transgreffo eft aperienda) offenfum i1 credibile fit,
qui jubeatur ea pro nihilo agnoscere, quae cadem infinita fta:
tuere cogatur, praefertim quumres per diagrammata tractetur,
ubi vel oculis ufurpare ipfi licet hoc nihilum infinite magnum.
Modo non vifum, fuum {ibi pracceptorem talia inculcantem eri-
pere velle putabit. )

Sed quod magis etiam ftupescas, ut fartam tectamgque
(uam theoriam confervet auctor, acternum illud rationis dicta-
tum, totum parte fua efle maius labefaltare et quali intercidere
non detrectat, proque €o porro fubftitui vule hoc: totum clie
vel maius fua parte vel aequale.”*) At cuius quaefo vel aures
vel animum tale quale nobis fi¢ propinatur enugciatum non of-
fendat? Quis non libentius, ne auditis quidem ullis rationibus
hanc in rem allatis, fubifcribat illi Euclideo de parallelis axio-
mati orbo demonfirationis, quam ut tam putido quod ipfi vide-
bitur afferto alfenfum praebeat?  fta {cilicet {1 loqueremur ma-
thematici, multos amatores huic arti conciliaverimus.  Sane
nihil aeque anfam daret bonae geometriae obtreatoribus, qui-
bus nulla aetas caruit, ad eam novo argumento aggrediendam
viruperandamque, quam (i talem maculam, qua nulla eft tur-
pior, nobis oftendere poflint. Non magis portentofa efle cla-
marent, quac a fuis credi fuperflitio poftulet, ‘quam quae geo-
metriae atria in gredientibus obtrudantur,  Igitur (i honorem
{fuum optimae arti ftare velimus, talia ut ex1lla exulent, nobis

B2 omni

*) Non cquidem f{tatuo, figuras propterea a mathematicis adhiberi, ut ex.
11§ aliquid concludant, qui eflt folennis dpcwperpurav €fror; -imo totum,
marhefeos purae quam dicunt negotium in ratiocinatione pofitum efle
probe {cio, quaeque ca tradir, efle i &Dyre 2are 1enra, UL Proclus aic:
attamen aliud eft rem ruditer adumbrare ad juvandum intelleCtum, et
rem plane diverfam figura exprimere vid, Io, Chriftoph. Sturm difp. de
diagrammatibus.

*¥) pag. 77, fui Libr,



omni.ftudio laborandum eft;  Et G vel maxime demus in ver-
bis tantum pofitam effe illam quac tantopere nobis difplicet du-
ritiem, eamque julta explicatione facile emolliri: in tradendis
tamen primis artis elementis non licere puto ita loqui, ac fi id
ftatuamus quod

| nou homines non dii non conceflere columnae,

Id ipfum quidem quod dixi in verbis tantum extare offendicy-
lum, non in re ipfa latere, utrum au@or mihi conceflerit, mi-
nus perfpetum habeo; attamen rem aliter fo habere, vix per-
fuadere mihi poflum. Sit quantitatis a finitae ad quantitatem in-
finitam A ratio quavis data minor. = Ratio itaque A: A+ a
quantumlibet prope ad aequalitatis rationem accedet. Nam

A+t a
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dicat A et A+ a non refragabimur. Aperte autem non eo
fenfa aequalia effe velet, quo verkj gratia aequalia efle dicimus
duo triangula eiusdem altitudinis et bafeos. Nam fubtrata
quantitate A, a quantitate A + a [emper relinquitur a quantitas
hoita. Exemplum huius rei habemus quando in invenienda
alymptoto curvae, fubtrahenda datur abfciffa infinita a fubtan-
geate ttidem infinita, ubi nifi alymptotus lineae ab(ciflarum pa-
rallela eft, aut afymprotus per ipfam originem abfciffarum tran-
fir, puncti in quo lineam abfiflarum alymptotus (ecat diftantia
ab origine abltillarum femper finita prodit. Vid. Kiftn. an. unendl,
§- 13- Cavendum igitur eft, ne quac nonnunquam ut aequalia
fpectari folent, quoniam id quo differunt non in eenfum veniar,
codem numero habeamus, ac ea, quae vere, et fecundum ratio-
nem arithmeticam quam dicunt {pectata, aequalia funt; neque
haec mathematicorum infinitas quantitates finita aliqua differen-
tes pro aequalibus habendi ratio tanti elt, urpropterea facra Euy-
clidis noftri axiomata refingamus, aut eorum fidem lubricam
reddamus.  Alioquin eodem jure evertar nobis aliquis enuncia-
tum, quantitatem quamvyis (ibi ipfi acqualem c¢ffe. Nam cuins-

cun-
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curique quantitatis finitae ad infinitam eadem ratio eft, ac nihili
ad finitam ; et hoc fenfu quantitates finitae quaevis (monente
Segnero curf, math. P. 1L §. §89) dici poflunt nihila.

Licet autem plura huic theoriae (int gdverfa: praecipuum
tamen fontem omnium difficultatum hic obviarum, quent etiam
hactenus difputata non obfcure produnt, effe credimus in notio-
nis infiniti, qua tanquam ultimo fundamento omnis haec thea-
ria nititur, ulu non confentaneo. Ex huius notionis ufu fore,
ut lectoribus {uis nubes exfurgerent et affenfus impedimenta, fa-
cile quidem praevideri ab auctore poterat, nilt quae ingrata no-
bis funt facile oculis {& fubtrahere pateremur. Igitur perfuafit
(ibi potius, *) talem efle foam enunciati de parallelis demonltra-
tionem fupra nobis expofitam, quae plane non afficiatur infiniti
notione, feu in qua infinitas {uperficierum angulariumy plane
non in cenfum veniat.  Quod equidem quomodo [uftineri pof:
(it, plane non video, quum omnis ratiocinii hic adhibiti vis ex
infinitate crurum angularivny pendeat, huiusque infinitatis co-
gitatio adeo non feponi poflit, ut potius i finita crura fingere
velis, haec omnis tibi demonftratio pereat, nec aliunde opus fit
eius evertendae praefidia petere.  Si igitur non parvi in hac
theoria momenti eft infiniti notio (effe autem maximi dubia et
tela inde illi inminentia demenfirabunt): eius aperiendae et
enodandae quam maxima cura efle oportebar auoris nofirt.
Sed nulla fuit: imo potius in obituro omnem eius notionis vim
et naturam reliquit.  Quod eo magis miror, quum partim 13
definiendis caeteris, quae eius theoriam ingrediuntur notionibus
non parvam et vere mathematicam diligentiam adhibuerit; par-
tim ipfe pulchre agnoverit (in introductione iph theoriae prae-
mifla pag. 20) geometram teneri in quocunque calu notionuny
{narum realitatem demonfrare; eaque re fola fieri, ut fuis de-
monftrationibus fummam, quae quidem defiderari poflit certi-
tudinem conciliet, quod inter omnes fuas notiones nullum ima-
ginationis ludicrum reperiri perfuafus it. Ex quo autem voca-

By bulum
*) pag. 58, fui libri.
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bulum infinin inter mathematicos frequentari coepit, ea res tam
multos fcrupulos nonnullis’ hominibus injecit, ut quicquid infi-
nitum [aperer maxime horrerent et tantum non tanquam inep-
tum repudiarent — nedum tironum animos, quibus fuam ope-
ram dicatam voluit auCtor, oblata infiniti notione confundi ex.
pectemus. ¥)  Non fum ex iis, quibus magnam crucem figit in-
finiti in geometrarum libris ufurpata notio; idem tamen per<
pendens, quae de infinito ftatuant {ummi mathematici, neque
Ignorans, a quam multis in recto eius ufa peccatum fuerit:
illam auctoris noftri fecuritatem in re ubi facillimum fit labi et
in qua maxima cum circum{peione verfari decet, magnopere
{ulpe@am habeo.  Crudum nobis appofuit infinitum : iple vi-
derit, an {ibi conveniat cum Leibnitio (at quanto judice veri!)
fcribente: ™) Tnfinitum continuwm vel diferetum proprie nec unum,
nec tolum nec quantum eff, effi analogia guadam pro tali a nobis ads
hibeatur, ut verbo dicam, eff modus loguendi., ~ Et paucis interjectis:
Quum infinitum aut mfrite parvum dicinus, commoditati expre/fioni
ﬁ*u breviloguio mentali frgféruinm:', ﬁ-'a' non nifp toleranter vera fw;r;;’.
mur, quae explicatione rigidantur. Ab his non -abludunt verba
illultris Kalkoeri: ***) infinite magnum non quantitatis nomen off Jed
polfbilitatis fime fine et ultra omnes limites crefeend, Quamquam
non aperte dixit auctor, an horum virorum de infinito {enten-
tiae adftipuletur, et quanquam aegre a me impetrare potui, ut
cum illis facere eum putarem, qui vere dari quas in mathef; di-
cimus quantitates infinitas affirmant, quorum caufam praecipue
Fontenellius tuitus eft a Maclaurino ***") diligenter refutatus, ita

ut

*) Quae dubia rudibus animis’ cirea infinitm machematicum nafci poflint
et foleant er quam pronum fic hic deviare vide v. ¢, apud Sturmivm  de
mathefeos incomprehenfibilibus, in praele®. acad. editis a Dan. Alzae-
wero 1722, His adde gaae effutiic bonus Thomafius in libro » Cautelen
welche ein {tudiofus juris zu beobachten har, cap, XI,

*%) A&. erud, anni 1712. pag. 168.
*¥¥) De vera infiniti notione in difTertt, marh. et phyf, pag. 36,

xksey  eraite des flux, introd, pag. XLI feq. ed, Paril; 1749.
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ut 2 nullo hodie facile mathematico agnoscatur meritoque pro
explofa habeatur haec fententia: attamen diverfam auctori no-
ftro fententiam de infinito federe, quam quae e verorum quan-
torum numero id excludit, hoc arguere videtur, quod demon.
ftrationem aequalitatis quantitatum infinicarum fuperimpofitione
ablolvi poffe credat.  Alias enim intellexiflet (¢ ea re idem face-
re, ac qui duas quantitates imaginarias ex earum genere quas ex
radicibus quantitatum negativarum obtinemus, aequales elle
probaturus, ad fuperimpofitionem recurrat. Lineam quae {it
=Y — ¢ aequalem efle lineae quae {t =} — (a4)* 1 fit
¢ == a - by res eft manifefta: fed hoc ad intuitionem traducere
velle uti a Schulzio in infinitorum quantorum acqualitate de-
monftranda fatum eft, abfonum efler. Sed quas porro dubi-
tationes genuina doctrinae infiniti principia fuppeditent age
videamus. \

Tralatitiom eft, infinitum aliud alio coticipi pofle maius,,
nec qut infinitem dicat, aequale dicere, non fecus ac qui duas
quantitates fmitas effe ftatuit, propterea aequales efle vult, nec
eodem vocabulo notata pro iisdem quantitate habet.  Imo dua-
rum quantitatum infinitarum poteflt quaecunque ratio efle.  Sit
variabiliom x, y, conftans ratio — 2 : b3 hanc ipfam rationem
retinebunt x 1 y etiam tum, quum cuavis data quantitate maio-
ra facta effe concipiuntur, *) . Qui igitur infinita accipere jubet
crura duoruim angulorum, nift aliud praeterea pacifcatur, non
propterca aequalia accipere juflit. ~ Et (i iam duo anguli aequa-
les ita fibi imponantur, ut vertices et crura unius in verticem et
crura alterius cadant, in noftra poteftate efle apparer, an veli-
Mus {Crmines Crurum utriusque angull, quos quidem fingere

hic

*) Exemplum in hanc rem affert ill, Kiftnerus I ¢, page g% trisngnlum re-
r.‘:’tm;ulum caius unus angulus fir 30 graduum. * Crus huic angule oppo-
fitum hypotengfie perperuo dimidism erit, cuiuscungue magnirudinis fic
crus et hypotenufa.  Poreft autem crus dara quavis reta maius fumi;
et tunc hypotenifa duplo cinsdem reftae maior fier, quod dicunt, erus
whnitum fierd pofle eiusque infiniti duplam fieri hypotenufam,




hic oportet, coincidere, falvainfiniti affe®ione; qaam tribui.
mus his cruribus angulorum.  Etiam qui fola Schulziana legit et
diverlorum angulorum fuperficies angulares diverfas effe didicit,
quamvis infinitas, hoc facillime ad lineas transferet et crura duo-
rum angulorum diver(a efle poffe, quamvis infinita, pronun-
ciabit.  Fingantur modo crura utriusque anguli e fluxu puncti
orta efle, in alterius autem cruribus formandis quantumlibet ce-
leriori motu ferri hoc pun&um, in reliqui autem anguli cruri-
bus, tardiori: fluxu in infinitum continuato crura non coincie
dere tota, palam ¢lt, fed tantum quoad aequalia funt, licet ver-
tices et initia utriusque anguli exate congruant.  Nifi autem
tota crura infinita {e tegant; neque aequalitatem {uperficierum
lis comprehenfarum recte exinde inferemus.  Et fic concidit
omnis argumentatio auctoris noftri, qui ex congruentia crurum
colligit acqualitatem fuperficierum angularium, hoc folum fibi
pofcens, ut infinita fint crura.

Redte quidem alias utimur congruentiae principio in aeéqua-
litate angulorum aflerenda; fed hoc non ita fit, ut requiramus
congruentiam ipforum crurum fecundum omnem eorum lon-
gitudinem, quippe quae in angulis propric et natura fua plane
non in cenfum venit, *) ita ut aut productis cruribus non auge«
ri aut abbreviatis minui ipfius anguli quantitas concipiatur ; fed
fufficit, congruentibus verticibus, crura fibi fuperimpolita ex
parte congruere, ut quousque producere libeat, utraque con-
gruere cenfeamus utque eandem inclinationem angulorum inde
colligamus.  Aliter fe res habet, ubi ex fuperficierum angula-
rium aequalirate ad angulorum aequalitatem colligere inftituas
aut contraria ratione a {uperficicbus ad angulos commees.  Su-
perficicrum enim harum quantitas pendet ex longitudine cru-

rum, angulﬂrum quantitas non ih".l‘i‘!; i1lla variabilis gﬂ;, ut funt
crura, haec conltans.

Atqui,

*) Hoc folum innuunt geometrae quando re@ s angulum includentes tan-
quam inhnitas confiderant Segner cyri math, P, II, §. 581.
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Atqui, inquiat aliquis, {i aequalitas crurum in comparan-
dis angulis tibi reguiritur : non ergo folum infinira, fed eadem
etiam aequalia crura accipiamus, ut ratioc:nium (ibi conftet fic-
que optato fine potiamur. - Hoc vero modo in aliam nos inci-
dere Charybdin, quis non videt? Dimotis enim (Fig. 4) ver-
ticibus A, E, angulorum aequaliom CAE, DEB, [c prius tegen-
tium, et crure EB immanente cruri AB, iam non amplius ter-
mini licet infinite a verticibus cifiti utriusque cruris congruent,
fed tantum inter fe diftabunt, quantum vertices. Ttaque non
amplius quidem molefta nobis effer pars illa parallclogramma
CAED neque opus haberemius eam, pro nihilo declara-
re; fed in remotae difficultatis vicem gravior fuccederet -—
totius novae demonftrationis jactura. Recta enim MB (Fig. 3)
fecante rectas CF, GD in A et I ita ut externus angulus GIB
maior it interno CAB;~ fi crura utriusque anguli accipiantur
aequalia, finita an infinita nihil réfert, crura coincidentia non
in codem puncto terminabuntur, ficut non in eodem puncto
mcipiunt, fed utrinque difcongruent, ad fniftram prominente
parte Al ad dextram aequali parte KL, fi AK fiat —=IL, adeoque
nec anguli GIL [uperficiem partem efle {uperficiei anguli CAK
concludi poterit, etiamfi rectae CF, GD non concurrant, quo-
niam non tota {uperficies GIL tegitur ad dextram rectae Gl {u-
perficie CAK f{uperimpelita, fed pars, quae terminacur linea KL
cmergit; et ita omnis abelt caufs, quae cogat, ur crus Gl extra
angulum CAB cadere credamus.  Sive igitur asqualia crura five
fccus [tatuamus, utrinque fpem noftram fruftrabimur; neurro
enim quod voluit auctor efficiemus.  Neutrum igitur horum
(tatuere licer, ergo id ftatnendum efler, quod fieri non porefh.
Neque enim {pero negaturum. efle autorem, ad congruentiam
requiri etiam in infinitis aequalitatem, quoniam fictum fic quod
itifinitum dicant mathematici.  Nam partim acqualitas a con-
gruentia nunquam poteft {cparari,- et i vel ictis congruentia tri-
buatur, etiam aequalitas concedenda eft; partim nec ipfi, quod

C - tamen
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tamen fecit, liceret ex congruentia infinitorum, eorum aequali-
tatem deducere. | ;

Nihil praeterea ad convellendam fidem novae demonftra-
tionis opus eflet: fed ut eo magis, -quae nobis hanc controver.
Gam peperit, caufam quafi infecer, juvat-aliud defertae ab au-
ctore noftro verae infiniti notionis exemplum addere. Rectam
infinitam ubicunque diviferis mediam te divififfe afferitur ab au-
¢tore. ')  Quod'ut conftet, luperimponere jubet partes fic di-
vifas alteram alteri, ex quo fcilicet eas perfecte congruere ap pa-
ricurom fit. -~ Sed fateor mihi non apparere.  Primo enim ubi
finem non invenio neque aliunde de acqualitate et (imilitudine
conltet, ibi nec de congruentia judicium ferre audeo. Deinde
omnino impoffibile fufcipere videtur, qui meédiam dividere vult
lineam infinitam, quippe in qua medium aliquod pun&um non
magis affignari poteft, quam ultimum. Ubicunque enim effe
dicicur punctum illud medium. Nusquam autem eft, quod ubi-
cunque eft.  Quo iplo tamen minime negatum velim, ea lege
concipi pofle lineam rectam infinitam, ut ab utraque parte ali-
cuius puncti procedant five aequales fibi lineae infinitae, f(ive
allam quamcunque rationem inter {e habentes.  Hoc enim di-
cendo nihil aliud dico, quam duas rectas variabiles, communi
puncto copulatas et in dire@um jacentes, ita accipi pofle, ut
quamcunque datam rationem habeant. Harum variabilium al-
tera infinicescente, infinitescet et altera, ita tamen ut ratio inter
cas prius accepta conflanter perfeverer.  Hae tum duae rectae
pro unica haberi poflunt ad utramque partem infinita; et fi ra-
tio inter eas {tabilita, (it ratio zequalitatis, atque (ibi invicem
fuperimponantur, pundo quidem, a quo prias procedere finge-
bantur,- copulatae manentes, congruere rece dicentur, quo-
niam duae rectae aequales infinitac {uperimpofitae et altero fui
termino congruentes, ex toto, hoc eft, quousque profequi la-
bet crescentes, necellario congruunt.  Inde autem non {equi-

tur,

*) p. 91. fui libe
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| tur, quae nulla lege ad utramque partem excurrere recta finga-
tur, eam itidem in duas partes aequales dividi pofle. ‘Hocenim
ip{i conditioni hic aflumtae adverfaretur.

Sed ut nihil omittam quod nocere pofle reperi caufae de-
monftratoris noftri, liceat mihi etiam hoc in medium afferre;
quod quum absque aliqua'figura fuperficiem cogitare non vas
leamus, iure hic quaeri pofie videatur, qualisnam fic illa fuper-
ficies infinita, qua determinari dicitangulum? an parallclograms
ma? an triangularis? an feCtorem circuli referens? an radis
quiedam et informis? aut quae tandem alia? Certe (i parallelo-
grammam ftatuas, aut triangularem, multum a vero aberrabis.
Accipiamus v. ¢. angulum 30 graduum, qui eft tertia pars recti.
Q um igitur altitudo rhombi, cuius unus angulus it go gra-
duum, {it ad altitudinem quadrati eiusdem lateris in ratione {ub-
dupla, parallelogramma vero quorum aequales funt bafes, (int
in ratione altitudinum: ftatuendo angulos efie in ratione {uper-
ficterum parallelogrammarum (ibi competentium, in venires
| angulum 30 gradoum fe habere ad rectum ficut $o0* ad oo?
hoc elt z ad 1, abfurda confequentia. Poflim et hoc notare,
proprie dici, quod tamen facit autor, non pofie, angulum de-
terminari quantitate aliqua infinita, quippe ipfa haec non eft de-
terminata, *) non certa et {tabilis, fed ambulatoria quaedam et
erronea: {zd nolo eo ipli moleltus eile, ne verbis inhaerere vi-
dear ineptus.  Manifefte enim ita loquendo, tantua hoc dice-
re voluir, angulos in eadem ratione effe, in qua funt fuperficies
{ingulas fingulis angulis refpondentes, variabiles illae quidem
{ed rationem tamen conftantem fervantes.

Quod (i vero fuperficies fuas angulares infinitas in ratione
iplorum angulorum efle velit, apparer, eum nihil aliud per has

C 2 fuper-

| ) Qmjni_ffntrs wfinite magnas ac infinife parvas determinatas non ef]e,

| vel ip/a denominatio inwit,  Now mutatur infinite magni conceptus fi
snaius d cogitem ; imminuere quogue id poffum dummodo non adeo
stnuan, ul quantitale gliqua determinata minus evadat, Segner curf]
mata. P, 1L, §. 584.
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fuperficies nily fe®tores: circulares infinitos intelle®os voluifTe aut
intelligere debuiffe.  Qui quidem eft modus angulos metiendi
dudum inter mathematicos receptus, quum fectores circuli fint
in ratione {uorum angulorum.  Neque minus confideratio-
nem infinitatis crurum angularium refugerunt, qui de geome-
tria {cripfere.  Siigitur primus aut a definitione Euclidea angue-
li, quae fuperficiem cruribus comprehenfam negligic, receflifle,
aut infinitatem crurum in auxilium advocafle credit auctor, *)
aliquanto fallitur.  Nifi enim fuere, qui utrumque hoc in an-
gulis coniunctim fpectarent: faltim diver(i hi¢ crurum infinita-
tem, ille fuperficiem comprehenfam refpexerunt. Quod vero
has notiones ad theoriam parallclarum condendam in ufum ver-
tere animum induxe:it, hoc fine dubio (ibi foli vindicar autor
nec habet praceuntem quenquam. **)

Ut appareat quam parum diffimili ratione infinitom iam
olim ab aliis adhibitum fit in menfura angulorum determinanda,
non alienum erit adicribere locum Caillii Lectionam element.
mathem. §. 432, ubi manifeftum ¢ff, inquit, duas refas fixas AB,
NT (Fig. 10.) ad [e fub dato guovis angulo AEN vel TEB inclina-
tas o e magis femper recedere, ut magis femper producuntur, ita ut.lex
aifceffus binorum quornmvis punlorum correfpondentivn, velut A4, N,
. 1

|

¥) Hane vero ipli mentem efle, ex verbis, quae pag. 7o. fui libri profest
his concludo: weil indeflen die Geometer der Flichen der Winkel bisher

in keine Betrachtung gezogen &e. '
*¥) Ira foriph ‘et patavi antequam Promtuarii Machematici: Hindenbur-
. gian: anni 1786. particulam 3. videre licuifler, in qua multa de parallela
rum doflrina in medium afferuntur.  Quam particulam quum  mecim
benevole communicaffet, etiam antequam rora prefum reliquifict, Hin-
denburgius vir uti erudicione et ingenia ira humanitare excellentiffimus,
qui {ciret me de eodem argumento feripriunculam paraffe et iamiam prelo
fubditurum efle: ex ea didiei iam Ludovicum Bertrandum in libro, Dee
velopement nouveau de la partie elementairve des Mathematigues Gene-

fge 177§, eadem principia in axiomate, quod eft de parallchis, demon-
firando in fubfidium vocafle.

|
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in quacungue ab interfelione E difiantia fumantur, nunguam mutetur.
Hine fequitur rationem metiendi angulum TEB eandem debere effe tam
m infinito, quam in finito, hoc eff, few eius menfura a vertice I ad di-
Sfantiam sufinitam, Jen ad finitam accipiatur.  Quare duo anguli in fi-
nito aequales, few quorum menfurae non nifi quantitate infimite parva
differunt, debent etiam in infinito effe aequales, et eorum menfura ne
quit differre, nifi quantitate finita. - Item duo anguli in_finito tnaequa-
les, five quorum menfura differt quantitate finita, manent in infinito
quoque inaequales, ~ et eorum menfura differt quantitate infinita;  ac
vielffim. ~ His pofitis, fi duae reflae fixae fint tuter [e-parallelae, ate
que altera ab altera habeat diflantiam funtam, in infinito cenfendae
Junt tota fua longitudine ita congruere, ut unam eandemque reltam
efficiant, guippe mutua punélorum omnium correfpondentivm diffantia
Sinita, et ubivis aequali, refpeflu haruwm reflarwm infinitae extenfionts
evanescente.  Sic dum mobilts infinita AB circa punilum E [uper infi-
nita fixa AB rotatur, cenfenda eff roturi fuper una eademque reéla
compofita e binis parallelis AB, CD, quarum altera alteri incumbat :
et quoniam puntla interfellionum E, G finite diffant inter fe, putanda
Junt in E congruere, angulusgue TEB cum angulo TGD.  Ef reapfe
menfura anguli TEB accepta in infinito, few arcus TB infinite a pun-
flo E diftans, non differt a menfura anguli TG D itiden ad diftanzam
infinitam accepla, mp ea guantitote gua diftrepat arcus. T'B, cuius
centrim tn K, ab arew TD, cutus centrum G. Tam vero quum tam
punfta G et E,  guam punila B et D inter Je diffantiam finitam ha-
beant, differentia quae eff in menfura angulorum TEB, TGD ad di-
flantiam infinitam accepta, nequit efe nifi finita:  gquare etiom angul
TEB, TGD in jinto non pojunt nifi infinite param differve, ideoque
in_finito aequales habendi funt.

Quod vero (uperficiem attinet ad quam animum intendere
ex Ven. Schulzii {ententia recte in demonftrandis 2ffedtionibus
angulorum verfari cupientes oportuerit: magna & nobis offert
caterva eorum, qui dudum idem fentirent, eosque reprehende-
rent, qui omitterent fuperficiem in confideratione angulorum,

' i ARG Prod-
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Definitionem anguli plani Phil, Miillerus, huius quondam aca-
demiae profeflor mathefeos, in geom. Arift. thell 29. pag, 66. ex
Ariftotele nobis ﬁ}ppeditat hanc: eft [patium in concui'fie aué come
miffura binorum laterum figurae colie@um ad unum pundum, Quibus
addit Muillerus: quum anguins angulo maior Jit aut minor non in nye
do concurfa definiri potefl, fed effentia ilfius confifiit in intercepto [patio,
quod a concurfe illo duarim Lnearum colligitur in mucronem,  Hyp,
autem [patio Jemel conflituto nikil refert guam loyga fint erura. Eius-
dem fententiac fuit To. Frid. Weidlerus, qui adeo iplum Eucli-
dem ope interpretationis commodae in focietatem ita opinap-
tium pertrahere ftudet in difp. quam vindicias mathematum ip-
{criplic §. X VIL ubi Euclidesy, inquit; guando érireday ywviey qy-
pellat non obfeure [patium inter inclinantes lineas wmterceptum fndicat
Eftque quod vel ex verbis conflabit ipfi planus angulus nibil aliud,
quam [pativm in plane a duarum fneayun Je tangentium xXuges toy.
rnatunr.  Unde quum docet Pr. IX. dividere GRgulting non xMiguy,
fed ab ea comp ff}x::{;’?u;uﬁ:ﬁffmu dividendum intelligit.  Ita enim it -
i dedeica yunn fvvypapios § dre Bay, id ¢f Jpatinm guod cop,.
prehenfim et ab illis lineis.  Licot enim expreffis verbis Euclides in dp.
ﬁu:’?f.r.um [patium uon womingyerit, tacite tamen per vocem Em:rlsé‘a 19
finuat, neque duxit opus efleiilins meitionem xara £17ov indicere, quod
res ipfa docere cuivis et monfirare poterat.  Etiam notus Euclidis
reprehenfor Petrus Ramus Geom. lib. 3. §- 3. non auder ille qui-

dem

*) Comment. Cuc!, pag. 94. ed. Bil 15
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dem angulum planum (impliciter {uperficiem appellare; ‘deRnit
enim, novum vocabulum comminiscendo, efle fueatum iy £OM-
miint fectione terminorum, per termiros crura intelligens ( bid.§ 4):
attamen in [cholis ‘mathematicis Lib. VI. pag, 1§51, ubi haec
uberius difputat, tofa geoinciria, inquit, /ocis ommibur angulum Ju-
perficiem aut corpus, id eff [in eatum facit, nusquam facit inclinatio-
nem, negue nclinatio fecatvr.  Taceoreliquos, quibus idem vilum
eft, wvelut auctorem artis cogitandi, fo. Clericum et alios, Hi
omnes eo fere nomine acculzbant Euclidem (manitelte enim
Weidlerus ipfi explicatione fubveniendum efle ratus dormitavit,
quum é7smedos yavie tantum dicatur, quia in plano delcribicur,
quemadmodum geometriam planam dicimus, non quod ipfa
planum fit, fed quia plana tractat) quod fibinon' confliteris de-
finiendo angulum efle inclinationem et deinceps tamen praeci-
piendo angulum dimidiare, quo ipfo per angulum fpatium (e
mtelligere innuat; inclinationem enim dimidiar non poffe.
Quae quidem acculatio perquam mihi inepta videtur. Etenim
fi altera maiorem vel minorem licet inclinationem cogitare,
quidni ettam dimidiam alterins?  Eodem fere argumento qui-
dam in divifione rationum geometsis ufitata nefcio quid ab(urdi
deprehendiffe {ibi vifi funt eamque follicitarunt; temere, quum
rationem aliam alia matorem wvel minorem nemo neger. *)
Gravior auctoris noftri erat caufs, quare non acquiesceret in
nuda circa angulos inclinationis notione Euclidi ufarpata: hunc
tamen peccati idcirco nfimulare minime ut opinor debebat, -

Et

*) Vid. Tafl Chr. Bernh, Wideburg Abh. von den mathem. VerhiltnifTog
und ihrer Gifle, Ien, t75e.

**) Verba eius funt p. §8, haec: vielleicht wurde man auch von der Be.
trachtung der Winkelilichen noch um o mehr dadurch abgezogen, wejl
wenn man bei ebenen geradlinigien Winkeln rblog auf die Ntrigung .;]'E,;
Schenkel gegeneinander fiche, die Grofle der schenkel in keine Be.
trachtung kommt, und man fich daker fehon i den Euclides* fiiihe
dazu gewdhnge, fich diefe Neigung blos nahe am Scheitel des Winkels
vorzultellen.  Allein dafi diefes letztore pin offenibarer Fehler il &c,
Aliud acque praecipitanter Euclidi peccatum impingit pag, 1§, Soviel,
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Et (i, quid novae theoriae ratio poftulet, excipiamus, ‘quid tan-
dem eft, quod nos vetat ex Schulzii quidem fententia contentos
elle definitione anguli Euclidea? nempe obfcuram inclinationis
notionem accufat. At vero hac ipfa notione nihil novi clarius.
Quis unquam haefitavit auditis vocibus, ad reGum angulum,
hoc eft, ad utramque partem aequaliter inclinari, retum incli-
natione f{uperare aut a recto deficere, nifi qui etiam lineae re-
ae notione confundatur? ~ Quod (i autem anguli confideratio-
ni adiungendam efle fuperficiem propterea quis exiftimet, quo-
niam absque fuperficie nulla anguli crura dentur: nae is parum
mathematicae tractationis gnarus efle mihi videtur.  Divellit
enim cogitatione et discludit geometria, quae feparari alias non
poflunt, lineam a fuperficie, fuperficiem a corpore &c. Inhac-
ret angulo {uperficies five adiacet cruribus ad partes fe refpicien-
tes, continet aream circulus; fed feor(im potelt animus et an-
gulum et circularem lineam contemplari,  Euclides quum ane
gularis {uperficiei conliderationem nullins fibi ufus effe videret:
de ea quicquam monere operac non pretium exiftimabat, imo
potius iuperfluum et a concinnitate operis fui alienum.

Haec funt, quae ad rece judicandum de nova viri celeber-
rimi theoria facere mihi videbantur.  Quae quantis incommo-
dis prematur, quam infanabili morbo acgrotet, facile ipfe au-
Cor vidiffet, fi memor fuiflet eorum, quae rediffime monuit
fummus Kaeftnerus, *) in ¢o, inquiens, guod infinitum vocant re-
eentiores maiiematici ad noliovens vetcruny geometiarum reducenda ope-

a
inquiens, mulz ich indeffen zum veraus amzeigen, dafz Jie Euclidi/die
Aigabe von der Grifle beider Winkel (des Beriihrungswinkels des
Kreiles und des Winkels des [albkreifes) nach meiner Theorie dger
Lage iu der That wurichtig ifi &e. Quan longe aliter de Euclide fen-
tiat oportet ill, Kaeflnerus, cuius hoc eft nobile pronunciatum: ber Fu-
klids Llementen haben felbft Abfchreiber, Ueberferzer, Exegeten,
Kommenratoren, Dogmatiker keine Unwahrheir hinein bringen konnen,
und keine Wahrheit heraus, Leipz. Magaz. zur Naturk. &c. anni 1781.
pog. 372. "Lucco aliorum de inconcufla elementorum Euclideorum ve-
ritare wdicia. '

%) Differte, math, es pbyf, pag. gs.
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ra colloconda eff cuivis, qui de evidentia cogitat repértis recentiorums
quanta defiderari potefi adjerenda.  Hot inquam conlilium fi fequi
voluiffer novae theoriae conditor; omnem illam formam quam
demonftrationibus fuis induit, repudiallet, neque tanquam ma-
gnum theoriae fuae emolumentum iactaflet, *) quod tirones in
familiaricatem infiniti in iplo geometriae aditu adducat et viam
quali ipfis ad altiora fternat. Quanto melius, fiin prima ftatim
geometria imbui animi difcentium infiniti cognitione debeant,
huic officio fatisfactum eft a laudatifimo Kiftnero.  Evolvatmo-
do (i qu's hac de re edoceri cupiat, ecius Geometriae prop. 20,
coroll. 25 prop. 22, corell. x1et 245 prop. 24, coroll. 1 prop.
415 prop. 43, coroll. 45 et prop. 63, coroll. 5.  Confideret
modo rationem, qua idem in ipfa parallelarum do&rina verfatus
elt prop. 11 et 12: et nihil hog in genere ad defiderandum reli-
quifle fatebitur eum, qui tam largiter infiniti quafi femina per
omnem, elementarem geometriam f{parferit, **)

*) pag. §9. 60 fui libri.

**) Qlium huius feriptiunculae elaborationem abfolviffem comperi, eiuse
dem theoriae, quam in ea oppugnavi refutationem etiam dedifle ill. Kar.
ftenmum in libro naperrime ediro: mathematifche Abbandlungen, Halle
I1786. Plane igitur abiicere hunc rreae opeilae fru&um primo volui ; fed
quum nthil aliud ftatim ad manus effer, quod eius loco fubiicerem, et
haec tamen f{cribendi epportunitas moram dinturniorem nen ferre videre-
tur: coaltus fum, quas Vuicano deflinaveram, chartis parcere, Qued quis
dem co magis faciendum mihi cfle putavi, quum fitis apparere videretur,
quamvis mea in quibusdam fitis conveniant cum iis, quae ill. Karftenius
protulis; me tamen illum noa exferipfiffe,
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Non refle legere potefl poetas veieres graccos et Romanos,

_ K W que
non aligua afironomiae cognitione smbuins eft,

11,

/ SRR L " ,
Non ;Jrjmz-mnfa ¢/t fq;yluu.n’g aftronomorun noflrerum, Arabica
Seellarum nomina ufurpand: et apud uos propagandi.,
111.

Inepta diligentia guorundam videtur orthographiam Germanicam
ex etymologia reformantiuin,
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