Il. Erweiterungen der FubBpunktstransformation.
Von W. Ludwig in Dresden.

————————

l. Die Aufsuchung geometrisch definierter Beispiele zur Theorie der
Berithrungstransformationen fiihrt auf besondere Fragen, deren eine im
lolgenden erldautert werden soll.

Wir fassen dabei das Linienelement auf als den Inbegriff eines Punktes
und einer durch ihn gehenden Geraden. Dann ist ein Elementverein eine
Kurve als Gesamtheit ihrer Punkte nebst den zugehérigen Tangenten; als
besondere Elementvereine treten auf der Punkt, insofern er mit seinem
Strahlbiischel, und die Gerade, insofern sie mit ihrer Punktreihe einfach
unendlich viele Linienelemente bildet.

Definieren wir eine Beriihrungstransformation zwischen zwei ebenen

feldern durch die Gleichung

() L@, y|sn=0

wvischen den rechtwinkeligen Punktkoordinaten z,  und &, n der beiden
telder, so bestimmt diese Gleichung in den laufenden Koordinaten & 0
das System der Kurven des zweiten Feldes, die als Elementvereine den
Punkten (x, ) des ersten Feldes zugeordnet sind und als Punkt-Haupt-
kurven des zweiten Feldes, P. H. I, bezeichnet seien. Ebenso ergibt
sich aus ihr, wenn &, n als Parameter und z, y als laufende Koordinaten
genommen werden, das System der Punkt-Hauptkurven des ersten
Feldes, P, H. 1.

Durch diese beiden Kurvensysteme ist die Beriihrungstransformation
bestimmt; deshalb werden wir ihnen, um Beispiele zu gewinnen, die Er-
fiillung gewisser Forderungen auferlegen. Sollen z. B. die P. H. IT Kreise
sein, so wird dies in erster Linie dadurch erreicht, dafs die Gleichung (1)
in laufenden Koordinaten eine Kreisgleichung ist. Da aber die allgemeine
Theorie der Beriihrungstransformationen sich von vornherein auf einen
nicht notwendig die ganze Ebene umfassenden Bereich beschriinkt, in dem
sie die auftretenden Funktionen als endlich, stetig und eindeutig voraus-
setzt, kann in ihrem Sinne unsere Forderung auch dadurch erfiillt werden,
dals sich von jeder P. H. IT ein oder mehrere Kreise absondern, inshesondere
dadurch, dafs jede P. H. I in mindestens zwei Kreise zerfillt. Es fragt
sich nun, ob dies moglich ist, ohne dafs die Gleichung (1) sich in zwei
sowohl fiir die laufenden Koordinaten &, % als auch fiir die laufenden
Koordinaten z, y vdllig getrennte Gleichungen zerlegt, d. h, ohne dals die
Beriihrungstransformation sich als die gleichzeitige, neben einander statt-
findende Anwendung zweier getrennten Beriihrungstransformationen darstellt
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