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Eine allgemeine Beantwortung erlaubt der Satz von E. Bertini®) fiir
den Fall, dals (1) eine algebraischc und in 2, y lineare Gleichung ist, In
diesem Fall haben entweder die Kurven, die durch die Gleichung (1) in
den laufenden Koordinaten & # dargestellt werden, einen von z, y unab-
hingigen gemeinsamen Teil oder sie zerlegen sich in lauter, mit x, y ver-
sinderliche Kurven, die aber simtlich demselben Biischel angehdren. Beide
Male erhalten wir keine wirkliche Beriihrungstransformation, die unserer
Forderung geniigt. Fiir den Fall aber, dafs z, y in 2(z, y | & n) in hoheren
Graden vorkommen, reicht die von G. Salomon**) entwickelte Ausdehnung
des Bertinischen Satzes noch nicht aus; einige Beispiele mogen zeigen, dals
hierbei die fragliche Moglichkeit vorliegt.

2. Wenn zwei Elementvereine einander durch eine Beriihrungstrans-
formation zugeordnet sind, so besteht zwischen ihren Elementen eine ein-
oder mehrdeutige Beziehung; dies tritt bereits ein bei den klementen eines
Punktes und der ihm entsprechenden Punkt-Hauptkurve. Haben ferner
swei Elementvereine eines Feldes ein Element gemeinsam, so gehdren die
entsprechenden Elemente im anderen Felde den beiden zugeordneten
Elementvereinen an. Deshalb geht durch die Beriihrungstransformation
eine Kurve des einen Feldes iiber in den Elementverein des anderen
Feldes, den wir als Einhiillende der Punkt-Hauptkurven erhalten, die den
Punkten jener Kurve entsprechen. Insbesondere fihren die Geraden jedes
Feldes zu einem doppelt unendlichen System von Geraden-Hauptkurven
des anderen, die kurz mit G. H. IT und G. H. I bezeichnet seien.

Fin Linienelement des ersten Feldes mit dem Punkt 4 und der Geraden
g ist den beiden Elementvereinen 4 und g gemeinsam; also entsprechen
*hm in dem zweiten Felde die gemeinsamen Linienelemente der zu A ge-
horigen P. H. IT @, und der zu g gehorigen G. H. I1 y; sie durchlaufen g,
wenn ¢ sich um A dreht, und y, wenn A auf ¢ bewegt wird. Dasselbe
gilt fiir die Elemente der P. H.I und G. H. L. Somit haben wir die Zu-
ordnung der Linienelemente bestimmt, wenn wir die vier Kurvensysteme
angeben.

3. Wir gehen aus von den beiden besonders einfachen Beriihrungs:
transformationen der Dilatation und der Fulspunktstransformation***), bei
denen wir die beiden Felder zusammenliegend und mit gemeinsamem
Koordinatensystem annehmen.

Die Dilatation ® hat die Gleichung

(2) (—aP+M—y'—a*'=0

und ist gegen die Vertauschung von xz, y mit &, 7 unempfindlich, so dals
bei ihr die beiden Felder nicht unterschieden zu werden brauchen. Die
P H. sind die Kreise mit dem Halbmesser d, die G.H. die Parallelenpaare
mit dem Abstande 2d; jeder Kreis ist seinem Mittelpunkt, jedes Parallelen-
paar seiner Mittelparallelen zugeordnet. Die Zuordnung der Linienelemente
ist eine zwei-zweideutige; dem Element (4, g) sind die beiden Klemente
zugeordnet, die der um A mit d geschlagene Kreis « gemeinsam hat mit
seinen beiden zu g parallelen Tangenten y,, y,. Hieraus folgt, dals eine

beliebige Kurve durch ® in ihre Parallelkurve iibergefithrt wird.

* Vergl. F. Severi: Lezioni di Geometria Algebrica, 1908, S. 32.
# (+. Salomon: Uber das Zerfallen von Systemen von Polynomen. Jahresbericht
der Deuntschen Mathematiker-Vereinigung XXIV (1915).
#*¥) T,ie-Scheffers: Geometrie der Beriihrungstransformationen 1, S. 14 w17,
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