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Die Fulspunktstransformation § hat die Gleichung
3) 4y —Ex—ny=0.
Die P, H. 11 sind die Kreise, die durch den Koordinatenursprung O gehen;
jedem Punkt 4 ist der Kreis « zugeordnet, der AO zum Durchmesser hat.
Die G. H, 11 sind, wenn wir den allen gemeinsamen Elementverein O aus-
scheiden, die Punkte des zweiten Feldes, und zwar entspricht einer Geraden
g der Fulspunkt des aus O auf g gefillten Lotes. Also wird jede Kurve des
ersten Feldes durch § verwandelt in ihre Fulspunktskurve in Bezug auf O.

Fiir unseren Zweck ist es bequemer, die Fulspunktstransformation
dadurch zu erweitern, dafls wir sie zusammensetzen mit der perspektiven
Ahnlichkeit oder Streckung © der Ebene, durch die jeder Punkt iibergeht
n den doppelt so weit von O entfernten und auf demselben Halbstrahl
ws O gelegenen Punkt. Wir erkennen sofort, dals § und & vertauschbar
sind, und nennen die Beriihrungstransformation F& = SF kurz die Fuls-
punktstransformation F'. Sie hat die Gleichung
(3a) 4+ n*—2%5x —2ny=0.
Die P. H. I1 sind wiederum die Kreise, die durch O laufen, aber jeder
Kreis ist seinem Mittelpunkt zugeordnet. Die G. H. I sind wiederum die
Punkte des zweiten I'eldes, aber jeder Geraden entspricht der in Bezug
auf sie zu O symmetrische Punkt; umgekehrt sind die Geraden des ersten
Feldes die P. H. 1. Die G. H. I sind die Parabeln, deren Brennpunkt
0 ist; jede dieser Parabeln ist ihrer Leitlinie zugeordnet. Jede Kurve des
ersten Feldes wird durch ' verwandelt in die Kurve, die ihrer in Bezug
auf O konstruierten Fulspunktskurve vermoige & #ahnlich ist. Die Zu-
ordnung der Linienelemente beider Felder ist eindeutig; lassen wir in einem
Felde ein Element sich um seinen Punkt drehen oder auf seiner Geraden

laufen, so bewegt sich das entsprechende dazu projektiv durch den zuge-
ordneterd Elementverein des anderen Feldes.

4, Aus ¥ konnen wir weitere Beriihrungstransformationen dadurch
ableiten, dafs wir den Punkt O durch einen um ihn geschlagenen ,Haupt-
kreis“ k ersetzen und als P. H. I1 Kreise nehmen, die ihren Mittelpunkten
mgeordnet sind und zu k% in gesetzmilsiger Beziehung stehen. Sollen z. B.

die P. H. I1 den Hauptkreis # orthogonal oder diametral schneiden und
hat & die Gleichung

EE + qE p— rﬂi
50 erhalten wir Beriihrungstransformationen mit den Gleichungen
(43[)1 242 —28x—2ny+4+1r=0
un
(4b) B4+ —R&x—29y —1r*=0.

In beiden Fillen sind die P. H. 11 die Kreise, deren jeder in einer
Iransformation durch reziproke Radien sich selbst entspricht, und zwar
hat dieselbe zum Hauptkreise im ersten Fall den reellen Kreis & — weshalb
sie mit B — und im zweiten Fall den ihm konzentrischen imaginiren Kreis

mit dem Halbmesser »}/ — 1 — weshalb sie mit S bezeichnet sei. Eine

Kurve des ersten Feldes wird in beiden Fillen iibergefiihrt in eine anallag-
matische Kurve, deren Deferent sie ist; deshalb seien die durch (4a) und
(4b) definierten Beriihrungstransformationen anallagmatische Trans-
formationen genannt und mit A, und W; bezeichnet, je nach dem sie
von R oder § abhingen.
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