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Die P. H. I sind die Geraden, und zwar gehort jede Gerade zu zwei
Punkten, die einander in R bezw. 3 gepaart sind und fiir deren Verbindungs-
strecke die Gerade Mittelsenkrechte ist. Diese Punktpaare wiederum sind
die G. H. Il. Die G. H. I endlich sind Parabeln; da jede dieser Parabeln
gleichzeitig einer Geraden und dem derselben durch R bezw. $ zugeordneten
Kreise entspricht, ist sie der Ort der Mittelpunkte der Kreise, die gleich-
zeitig die Gerade und jenen Kreis beriihren; hieraus bestimmen sich leicht
ihr Brennpunkt und ihre Leitlinie. Die Zuordnung zwischen den Linien-
elementen der beiden Felder ist ein-zweideutig; es gehoren immer ein
Element des ersten Feldes und ein Paar von Elementen des zweiten Feldes
so zusammen, dals die letzteren, wenn das erste Element auf seiner Geraden
lauft, sich dazu projektiv um ihre Punkte drehen.

Die Fulspunkts- und die anallagmatischen Transformationen sind
Sonderfalle der Beriihrungstransformationen, bei denen £ (x,y|& 1) in
x, y linear, in & 7 quadratisch sind; eine genauere Untersuchung dieser
Beriihrungstransformationen — insbesondere auch ihrer singuléiren Stellen —
hat Herr H. Wilson*) geliefert.

5. Betrachten wir die Beriihrungstransformation 8B, deren P H.II
den Hauptkreis & beriihren, so erhalten wir zu jedem Punkte des ersten
Feldes ein Paar von Kreisen mit den Gleichungen

| E—2+O—y)}’—(Vai+y®Lrp=0.
Diese Kreise entsprechen in der Dilatation @ mit d =» dem Kreise, der
ithrem Mittelpunkt durch die Fulspunktstransformation §' zugeordnet ist;

also 1st "
P =F D
Die Gleichung von B lautet: 5

(5) 2+ *—R&x— 29y — P — 4% (2® + y*) = 0;
sie lalst sich zwar hinsichtlich der Verinderlichen & #, aber nicht hin-
sichtlich der Veriinderlichen x, y in zwei rationale Faktoren zerlegen, Also
haben wir in B eine Beriihrungstransformation, deren P H, II
samtlich Kreispaare sind, wahrend die P H. I nicht zerfallen,
Einem Punkt I" des zweiten Feldes ndmlich entspricht ein Kegelschnitt ¢ mit
der Gleichung (5) im ersten I‘elde; ¢ hat O und I"zu Brennpunkten und r
zur ganzen Lange der Hauptachse; wie der Vergleich mit (4b) lehrt, ist die
zu O gehorige Leitlinie von ¢ dem Punkt 7" in 9; zugeordnet. Umgekehrt
geht ein solcher Kegelschnitt ¢ durch §* iiber in den Kreis, der um seinen
Brennpunkt I' mit dem Halbmesser » geschlagen ist, und dieser Kreis
durch 9 in seinen Mittelpunkt I" — und daneben in einen konzentrischen
Kreis mit dem Halbmesser 2. Die . H. I7 sind die Kreise mit dem
Halbmesser 7; jeder Geraden des ersten Feldes ist der in Bezug auf sie
zu dem Kreis /& symmetrische Kreis zugeordnet. Die G. H. I sind Paare
von Parabeln; jeder Geraden des zweiten Feldes entsprechen die beiden
Parabeln, die O zum Brennpunkt und die der Geraden durch 9 zugeord-
neten Geraden zu Leitlinien haben, Auf Grund dieser Tatsachen erweist
sich die Zuordnung der Linienelemente als zwei-zweideutig.

Jede beliebige Kurve ¢ des ersten Feldes geht durch 9B iiber in die
Einhiillende einer Schar von Kreisen, deren Mittelpunkte auf ¢ liegen und
die % beriihren; deshalb ist die Einhiillende einer solchen Kreisschar

*) H. Wilson: Untersuchung einer linear-quadratischen Beriihrungstransformation.
Dissertation, Rostock 1918.
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