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(leichung 8.) auch fiir die bisher ausgenomniene gerade Primzahl 2 und
‘man erhalt den Satz:

Jede Primzahl ist als Summe von hiochstens vier Quadraten
darstellbar. -

VI. Jede Zahl liBt sich als Produkt von Primzahlen darstellen. Da
aber nach Formel 6.) das Produkt zweier Summen von je vier Quadraten

wieder eine solche Summe ist, so gilt der obige Satz auch fiir jede zu-
sammengesetzte Zahl, d. h.:

~ Jede ganze Zahl ist als Summe von hiochstens vier Quadraten
darstellbar. |

VIIL. Beispiele: 1.) Es war
24324421 62°=56-13, x,=0,y,=2,=1, 1,224 (—2)*(—1)*F1*°=5-2,
also wird nach 7.)
18— (0+ 3+ 4 6)'+ (2 0+4—6)+(R—0—3+6°+(2—0+3—4)
=02 +02 4524 12=R-13; x,=y,=0, 2z,=2, {,=0: (13 —10)°
40 04042240 0—04012+(0—0+40—03=32+22=13."

2) p="19. Man berechnet zuniichst die 39 quadratischen Reste und
findet daraus leicht folgende (zleichungen:
92 | 892 —-1=13-79 @ 4>} 33+4+1=14-79
42 8 —]1= 1:-79 62 +11241= 2:79
52 1-98%2 —1= 7-79 | 9°4+32°+4+1=14-79
624262—1= 9:79 | 1°431*+1=14-79
724302 —1=12-79 1324+16°+1= b6:-79
1124142 —1= 4-79 14?4 35*4+1=18-79
1521+-312—1=156-79 17* 4374+ 1=21-79
1824252 —1=12-79 | 20>4+28°4+1=15-79
27* 1382 —1=23-79 212 4+362+1=22:79
| 28° 19248 1-1=—14-79 °
Nimmt man nun aus jeder der beiden Gruppen eine Gleichung, so
~ erhiilt man als Summe eine Gleichung von der Form 3.); z. B.

5% 4 122 4 23* -+ 31*=21:79.
| Hier wihlt man x, =0, y,=2,=2=1t, =1 und erhilt nach 5.):
5-(—9)2 4224 102=21-10 und damitnach7.): 3* 46"+ 1324-24*=179-10.
| Jetzt nimmt man z,=0, y,=—z,=1, % =2, erhilt nach 5.):
$4+( 4)432+42=10-5 und nun nach 7.): 12245241524 (—1)’=79 - 5.
Wihlt man x,—2, y,=1, z,=3, £,=0, so ergibt sich zunichst
24 024024 (—1)?=>5-1; es ist also auch 2°+0°+ 0%+ 1*=<5H+1,
Daraus folgen nach 7.) die beiden Darstellungen:
921 5 | 5% -52="79 und 14224 5%+ V=79,
Durch andere Zusammenstellung erhiilt man noch 32} 3% -5+ 6*=79.

3) p = 31. Zuniichst bildet man die Gleichungen 524-6>+4+1=231-2,
B 1121 —31-6, 12°414°+1=31-11; 5" 10°—1=3l-4,
L 12— 1=3]"-7. -

' Man kann beweisen: Jede Primzahl von der Form 4n -1 liBt sich als Summe
won zwei Quadraten darstellen.
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