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RO, D. NICOLAO VIGNIERIO,
CHRISTIANISSIMI REGIS GALLIARVM,
Henrici IT11. Medico & Hiltoriographo,
amico obferuando , lacobus
Chriftmannus S.P.

WY V4N T0 amore ¢5 humanita-
SNy 14 fludio , Uir (larifime , profe-
WA m*‘{x{ quaris emdzt{ozm ¢ difciplina-

SRR, rum cultores,litere tue non 117 pri-

_ G dem ad me mifla,abunde teftantur-
Scribis enim, nibilte magis optare_, g5 in otis
habvere, quam vt amicitiam cum hominibus li-
reraris ineas, eamaq, mutnis officys tuearis ¢
perpetno confernes:quainyefacts,quod ¢ Dens
&g natura omnibus faciendum prajcribit. Q nod
autemjraitum aliquem amicitia noftra te perce-
pilfe pradicas, efl cur mibi gratuler: quicquid e
nim per filinim tuum Nicolanms,optima indolis
. ac [pet adolefcentems , de fuccefsione (. alifarum
Saracenicorum adtetranfmiff, id totum 4 te in
Bibliothecam hifforicam relatums, ¢o° [ecunda
edstione Reipubl, communicandum effe accepi,
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4 EX 1SST 0L A
Utinam €9mihi aliguandooccafio fuppeditare-
tur , quabenenolentiam ¢o° fludinnzmenm erga
te teflificari poffems : int erea velim pro pignore a-
micitie noffre vetineas Iraciationem meams
Geometricam de Q nadratura circuli,indicioq,
tno acerrimo [ubycias , ¢z quam diligentifsime
examinandam proponas. Uoluiflem equidem li-
bentius otium meumin rebus Chronologiciz con-
[umere, nominiq, tuo celeberrimo materiam gra
tiorem confecrare: fed quia anguflia tempors
paflanoreft, vt longins enagarer, [bero te mu-
nnfculnm hoc mathematicum animo aquifsimo
[ufcepturum, donec matora & auribus tnis di-
gnioraproferrelicear., Difputatio antiquifsima
eft, & inter geometras plurimumagitata, quo-
modo area circuls paﬁi‘ redigi ad equale qua-
dratums etfi autem mults boc artificium expli-
care [int aggre(si,nunquam iamen [ penitus ex-
pedire potuerunt. Inuentus eft nuper ialiator
quidam infignis , qus asfus eft fcribere, ommnes a=
lios hactenus deceptos fuifle in guadrando circrs-
lo, f¢ autem Q) nadraturams omnino [cientifice
demonflrafle: quodan verum (it,iudicabunt ha-
ram rerum periti. Placet mibifententia Galens

noflrs,



DEDICATORTIA. ¢

noftri, in libro de curatione errorum anims ex-

P?‘f_’ﬂd,/ﬂﬁe verbis: 5 %y 2y es1 Oeeopaqoy, €9 Tadg fé‘faqs%uw
Q},gwg:ﬁd.;s'raﬂ; POITHTR s cLya el Feuy, o4 15 LW oyedders cpum,wvm.- 2 I%
J}:mumﬂp A myupwmq‘a'smmsmmmsm%m auup E,uﬂ 7270
m,uaq Jié‘aaxghm;a.hm@m w:wysﬁxwymﬁnms,ﬂsu, TE OLVETD S ¢u-
e, @w}-zwmmuﬂuns S Tois palnpaony, eubéws alT u@cp OVEhs

hoc eft, nihil igitur mirum eft, quemlibet in pri-
watis conuerfationibus ad fe accedentes perfta-
fione delinire: cum horum aliqus afininam ha-
beant naturam, altqm Vero acuts qmdemﬁﬂt:,

ﬁ'd nonexercitati in primas difciplinis. Conuenit
- enim,opinor,doltoribus ars agantzém huin(mods
babere d:ﬁzpnl 08, Ut €5° 25 qui intelligens ex na-

turaefl, ¢o s quiprius [¢in difciplinis exercut,
fratins ipfos dﬁ/}f’tﬁ&f In eodem libro hac(ubinn-

gﬁ galmm T mr b‘r 11 Er'm:; oW T aEu&pmﬂs 63ty '\[”76"’
wmwhm 13- Age] vrmr'rws ey C¥ TOl *rm%s"w:s @t}ﬂ ?L'nu.a.m: aw ll
EJP-:UI, nwm ,ump"mpal 7ol zuP:axga;rmhu‘)wg owm TS 7000 -;A,ozr
&% T ac,'mw eoesy NN G'ETUM :5., WY zupnmmr )Laj,o;my:g., é\x-
- MuonoyTwr,or .,ﬂ.u ﬂ)\ﬂfmu@mvgmv, Camvm hmmh mj,u,umﬂu XY
CpaduTi o Nuyis 1 | s Jarson, G mzpa.uhww E.“f: Xy ™5 ¢
U TDY :1'_1'_‘ rm-w@@ ﬂh&%mﬂ, A mwmw 10 pemmr s' Jrae
Ta.{ 'ng w JAEL ém "m@hu m:,msm 00 (Y Wy u.mpm;zmmv wmmr 62?
'mg ".rmerHs 'T;'f TM“S"TEI umv aw’gpaml T Qr!'rbjfanvmr mu'rh‘;
Fﬁ‘FTE.N‘LPUF bS,FF::'n 70 rnna"wg, p H,IMPEUUnq >%) TN ar.p.uﬂyammr
Ty }emm-ﬂw:ﬂr OLF,GTEH-TBPM;!TE Xy oL Fnrnmau wu@auﬂuu, T Qe
hmm’p::ta tupm..,E;:ﬂ ) Uk Emré’ﬂm p_gc&ag ws 'bm$'u4v£ox "m)\mvnw

~ ¢l

mf'ﬂmmq o w-e,my,mm,.j@..xs 294k Ecus Y eJod'y Aoy, o
A3



G EPIST. DEDICATORTA.
N ExorTes EawTY s RONANRVY T , Crx a0 Yeicy Grridow,
XX TS (LT TI0S EHAGWY cL TR Y WA TEVeSTY L 7015 Qo 1THT S,
dranress T8 A g CAMY a1 T8 EINYs g boaridiye. 91’3‘9 Vet~
bacum [copo noflro maxime fint accommodara,
tbi accurating expendedarelinguno:arbitror et -
sam,te clanfulam ga/mimm i pradicto libro
opt{me notalfe,quando fic [cribit,; ig i gt 3y
7e X FEPasBuog, ez T ey ’piT W 6 "z pedvese S puct -
(';tg&u},paﬁ pdds \]Af@? mm)xmy@a;wq. C grerum Exc El—
lentictus omnia fanflaa Deo Opt, Max. precor,
€9’ Vt quam dintifsime (aluus ¢ incolumis vi-
uas opto, Heildelberga Kalendis Martijs, la-
bente anno (hrifti 15 9 5 die primomenfis Nifan
feria feptima, currenteanno ara Tndaica 535 5.

pridie neomenia menfis Regab, obrepente anno
Hegira millefimo tertio,
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Geometricacontinentur.

Capite 1. proponitur [copus anctoris.

Capite.adaucuntuy opinionesveternm Geometrarum, Antiphontss,
Hippocratis Chif,¢ Bry[onis, que etiam ordinerefutantur,

Capite 3. explicatur modss guadrands circulum ab Archimede in-
nentis., |

Capite g.offenditur, quibus fundamentis nitatur quadratnracivcul,
a Iofepho Scaligero excogitata. |

Capitess [oluuntur obieltiones & paralogifmi Iofephi Scaligeri.

Capite 0. confirmatuy [ententia Aristotelis, quod impofSibilefit civen

lum quadyari,
Capite 7. declayaswr propofitso pensitima libri primi elementorum
Euclide,

Capite 8.docesuy, quid/entiendum [it deepharmofi geometrica , vnde
applicario curui adrec@um fluxiffé videtur.
Capite 9. monftratur ,quid de proportione recti ad curuum [entien-

dum fat.

Capitexo.affertur Epilogus traitationis de quadrasura civenls.

4 4
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QVADRATVRA CIRCVLI
IN DECEM CAPITA DISTRIBVTA,

Aultore M. lacobo Chriftmanno
~ loannifbergents.

Quis fit fcopus anctori propofieus?

CarvT J.

ont V £s1TvM fuitinter veteres, an
WA W area circuli in figuram quadrﬁtam
_ = conformari poflic, itaveambo fpatia
767/28 (1bi inuicem prorfus {int zqualia?
<@22! Occalio huius quaitionis inde nata
igure reGtilinex confticui queat ¢qua-
le quadratum,ﬁcut ex libro 1. & 2.elementorum Eu-
clidis demonftratur , haud alienum abinftituto Geo-
metrix efle videtur, (i etiaminueftigetur, an omni cic=
culo 2quale quadratum dari offit:ex hocenim artifi-
ciolnuento,maximum cmoﬁlmcntum rebus mathe-
maticis acceffurum effet, Quod intelligimus ex com-
men-




DE QVADR. CIRCVLI, CAp. I 9

mentario Procli,in propofitionem 4 libri primi Eu-
clidis, vbi f{ic ait, Ex Eoc‘ Prpéffmdte, opinor inductivte-
ves,etiam ctrculi quadraturam quafiucrunt: fienim paral-
Zc[ag;ammum equale reperitur omni rectilineo, nonindi-
gnum eft fcifcitari,an quogquereclilinea circularibus aqua-
liadari pofSint. Sane diu multumg; a varijs artificibus
laboratum eft, vt quadratura circuliinueniretur , hoc
eft,vtcertaratiomonftraretur, qua fpatiumcircularc
cum quadrato exazquari poflet: fed nunquam voris i-
plorum refpondit euentus. Cum enim cerram ratio-
nem fe inuenifle arbitrarentur, vriquein mulcas ab-
furditates paulatim inciderunt, vt principia Geome-
trixz Jabefadtare, & fuis hypothefibus contraria {tatue-
re cogerentur. Quod exprefle teftatur Simplicius lib.
{eptimo Phyficorum, contextu 21. quando fic fcribit,

% algiw'f’-m 9N 6 T ROXNY TET PR YWVITLUO5 NYpH TD 70 1l P A,
J‘nx:ﬁ ;wp;o&nq,n’.)ﬁ& m'mj: Ty \_ 20 Je Tk alwhﬁgppﬂﬂmv ; hoceft ;
& propter hoc neque circuli quadratura inuentaeft
adEuc: etf1enim nuncinuentaefle videatur, inuenta
tamen eft cum quibufdam hypothefibus contradi-
centibus. Veruntamen non omnium conatus (impli- .
citerdamnandus eft:conftat enim veiliflimum inuen-
tum effe Archimedis, quod licet fummam pracifio-
nem minime attingat , proximam tamen xquatio-
nem fubminiftrar. Tolerandi igitur funt huiufmodi
artifices ,qul circuli quadraturam , exrationibus me-
chanicis conftructam, fenfibus aliquo vfq; fatisfacere

B



10 DE QVADRATYVRA

ingenue profitentur: quiautem putant,rationem de-
monftrativam ad circulum quagrandum afferri pof-
fe,nzilli Logices & Geometrix funtimperiti: quem-
admoduminfubfequentibus euidenter oftendemus.
Propterea recte fenfic Ariftoteles , quando negauit
circuli quadraturam perficiex principiis geometricis:
etfi enim circulus mechanice quadrari poflit, vt fen-
{ui oculorum fatisfaétum effe videatur,huiunfmodi ta-
men quadratio fophiftica eft,cum non fiat fecundum
rem. Locus hic exftatlib.1. Elenchorum cap.o.vbiita
{cribitur, Xy Terea Yy CeTay o KNS A 0T ¥ XT) 0 Tedy sty
2 ¢ 1970 copiands (emparanoues) Similis locus repericur
apud Porphyrium in qua{tionibus pradicamentor,
vbi teftatur, tempore Ariftotelis nondum inuentam
fuifle quadrationem circuli, aut {1 maxime inuenta
fuiffet, eam tamen nonefle apodicticam. Verbaeius
ita habent: wn 7ome @ cpyavivh ms ebpears epivers % Bewpiiuaros,
ey oy, M. Ok Smdenmurldem fentit Ammonius
in pradicamento R elatorum,quando ficfcribit,0' &
yewpérgey St T dJorm e YUy potpun, warTywio 6 -rd';@: oy,
7o JUIeL OV 100Y TEMP AL YOV TUGHTDLOY. % V&Y ueYd e T80 e -
Eanoorsp 9 EmT wPungdppay eCramon , Entlion xo4 T8 ip ¥,
was J\uuuﬂ?r Tr; %%ﬂ xﬁﬁ@?ﬂ?ﬂﬂriwmr EUpEN. TYTD J% 70NN 0!
él"rﬁa-'auﬁs, ¢ €0pov. Mdyos 9% A Poiai s o el ey U curetips : 7o B
TidxpiGis, 9 e0pe. hoc eft, Geometrz igitur quarunt da-
toreilineo, vt fi forte effet pentagonum, quomodo
illi @quale auadratum conftitui poflit : & certe me-

thodo hocdocuerunt. uemadmodum igiturin re-
* &tili-



cIrRcvir Capr I "Ry

&ilineis quafiuerunt, ita etiam in circulo quarune,
quomoda dato circulo xqu ale quadrat um (}iccat in-
uenire, hoc autem multi quarentes non inuenerunt.
Veruntamen folus Archigmedes quod proximum eft
‘inuenit, ataccurate noninuenit. C ur autem nonnyl-
li Ariftotelem fufpeGtum habeant, quafifallumde o-
mniquadratura circuli afleruerit: eonomine, quod
nunc multisfeculis poft Archimedem fit inuenta cer-
tademoniiratio, ex quacirculus perfectiflime & ab-
folutiflime quadrari poflit:in caufaeft, quod nefciant
diftingucre inter demon {trationem,que aliter habere
nequit, & inter fyllogifmum abdu&ionis. Ariftoteles
enim lib.2. Priorum,cap. 25.oftendit,cos qui circulum
quadrare cupiunt,abducia demonftratione,quatenus
propofitas fuperficies non AJ offunt dicere efle ¢quales,
{ed efle fere xquales,quandoquidemita fenfui oculo-
rum videtur. Proinde ait, huiufmodi probationes ni-
nime apodi&icas, quin potiusfyllogifmos abdutio-
nis, appellandas efle:non enim in demonftrationibus
admigtimus propofitiones, in quibus dicitur, quanti-
tates efle fere zquales, fed tales propofitiones aflumi-
mus,in quibus dicicur,quantitates effe omnino 2qua-
les. At in fyllogifmis abdu@ionis nihil impedit, quo-
minys ponamus, quantitates ¢ffe fere xquales: hic e-
nim non exactam quarimus{cientiam,fed eam tanti,
qua verum proxime affequatur. Quod manifefte té-
fkatur Ariftoteles hifce verbis, cuminquitlocorcitato,
| P g
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0 e pnyionery ooy Yreadoy e0ued uue oy XN oy, Eyris Ly ein TE
udbay, hoc eft, per menifcos circulum @quare poflu-
mus rectilineo,vtpropemoda {cientiam aflequamur.
Ex quo confpicitur, hoswum verfatos ellein le&io-
ne Philofophi noftri , qui imperitioribus perfuadere
conantur,quadraturam circulinon abhorrere a placi-
t1S Ari[’toujis , & fummorum eius Interpretum, Infi-
gnem etiam iniuriam faciunt fummo artifici Archi-
medi,qui putantiplum coactas & tyrannicas rationes
perimpolhbileducentes,ad inueftigationem quadra-
turz circuli adhibuiffe. Nec minus delirant, quinout
quendam circuli quadrandi modum,plenis buccis de-
cantant,, eundemg; fefquipedalibus verbis effufelau-
datum, acfiguris geometricis vndique ftipatum, in
theatrum producunt:fed demonltrationi geometricg
non opus eft phaleris, & veritas implex eft. Quam ob
rem paucis exponere decreui,quid de quadratura cir-
culi exfundamentis geometri¢ fentiendum fit, ve ma-
nifefta fiat,in quo hactenus omnes aberrarint,& qua
caulz impediant, quo minuscirculus quadrari poflic.

Adducuntur opiniones veterum Geometrarum , Anti-
Pbomi;, Hippocraty C /oz'j , 00 B ::yﬁmi;, que :
etiam ordine yefutantur,
O, :J s R i |
EX fcriptis Ariftotelis apparet, tresfuifle artifices,
qui quadraturam circuli inueftigare conabantur:
quo-
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quorum nominahac funt, Bryfo, Antiphon,& Hip-
poctates Chius. Bryfonis meminit Philofophus libro
rrimo polteriorum Analyticorum, contextu 67. &
ibro primo Elenchorum fophifticorum,cap.ro. Anti-
phoutis mentionem facit libro primo Phyficorum,
contextuin.& lib.r.Elench.cap.io. Hippocratis Chii
quadraturamattingiteodeminloco Elenchorum, v-
bi etiam Brylonis & Antiphontisrationes examinat.
Quodad contextum vndecimum primi Phyficorum
attinet,in eo hac fcribuntur , Simul vero nec omnia ( fo-
phifmata ) diluere conucnit, [ed ea tantum, quacunque ex
principijs quis demonftrans falfo concludit: quacunque ve-
ronon ( fic concludut, ) veluti quadraturam quidemillam,
que per fegmentafit, Geometra eft diluere: illamvero An-
tiphontis (diluere,) Geometra non eft. Hinc manifefte
apparet, quadraturam Antiphontis planerufticam &
inepram fuille:quod nonaflumeret principia ex geo-
metria,fed oculari quadam oftenfione contenta effet.
Vit fi quis perimecrum circuli per impofitionem fili
metiretur , & deinde filo eodem in quatuor partes -
quales diduto, quadratam fuperficiem delcriberet.
Sane huiufmodiinepuias velle diffoluere , nonelt geo-
metrz: immo nec cum hoc contendendum eflet, qui
geometrix principia prorfus euerteret, ftatuendo -
~quales ambitus hinearum continere zquales areas,
guemndmodﬁ imperite credidiffe videtur Antiphon,
lequoin Elenchis lic Ariftoteles, 745" Armpdy ETETEA)e.

B 3



14 DE QVADRATVRA

nler; qualidicerec, autfi quisita inepte circulum velit
quadrare,yt fecit Anti phon.De quo hoc memorabile
obferuandumeft, quod iudicium aurigarum & car-
pentariorum fecutus, putauerit lineam re@tam ci cir-
cumferentia menfurari pofle: quam fane dimenfionis
rationem appellauit t¢pdpuoon. Teftis huius rei eft Phi-
loponus,quiin contextum 67 lib. primi pofteriorum
Analyticorum ficferibit: dw oix ek 2 w5, YeweTe i
cies oy apnir 631yn S d dEis 1o ¥ ooty Aymody B s momniied,
p,gmﬁ;.cﬁr euher ar E;OT prs(ar G T 79 oAy wRepwele, ;5‘;. Cr2e1y05 EAEx
ver.onp efyadwannhoceft Sed non ex propriis geome-
triz principiis eft demontftratio. Hoc vero aiunt etiam
Antiphorem fecifle, quilincam retam adapranit cir-
culicircumferentia, vt iple loquifolebat: quod eft im-
poflibile. Etfi autem itaipd ppuass, feu applicatio linea
rectaad cyruam,quacunque fiatratione, accepta re-
feratur Antiphonti, {tiendum tamen cft,omnes me-
chanicos codem artificio olim v{os, & hodie quoque
~vitLQuare non immerito tanqua e udrenm Leiicien-
difuntatq; explodendi, quihuiufmodi ineptias, cum
geometria pugnantes,detendunt. Q ui autem conan-
turcirculum quadrare per principia dgco_rne,tric_a, cum
fic quadrari nequeat, illi ompino digni funt , qui a
Geometrarefutentur, Ex horum numero fuie Bryfo
& Hippocrates Chius , ficut teftatur Ariftotelesin
Elenchis: cluando fic feribit: {5¥nq, o i1 «Lwa?gaE Lot
wed an}es ooy 7 “Tamoxpdass, )6 7y 7;‘#;)@51?&355 g, ’f{i: -

BEiy 40 T o
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yioneyy G @6 0 Bpbawyerstogyonte ooy id eft , neque
profecto,f1fitaliquod pleudographema, circa veram
demonftrationem, ftatim litigiofum erit, qualis clt
Hippocratis quadratio , qua per lunulas ( (iue pet
{fegmenta) conficitur: fed cunc erit litigiofum pleudo-
graphema, {1 fiat vt Bryfo quadrauit circulum. Nota-
- dum hiceft, ad particulam ¥y fubaudiendum , liti-
giofum crit, quemadmodum reeinterpretacur Ale-
xander: id ip{um intelligicur ex verbis Ariftotelis polt
paucaslineas confequentibus: vbi ait: oiov ¢ TEToRYwNI0-
1005,0 Y Ch,l\gr:" % unviarey , Goxeeasieos, o % Bpdawyos tesq1ds. Li=
cetigiturambo artifices,Bryfo & Hippocrates Chius;
circulum quadrare voluerint ex principiis geometri-
cis, eorum tamenrationes inter{e multum dilcrepa-
runt: nam Brylonis quadratura fuic contentiofa, quia
geometricis admifcuit communia principia: Hippo-
cratisautem nou fuir litigiofa, quia propria quidem
geometrig principia,fed maleintellecta adhibuic. Pofk
haecdi&tavidendum erit, an poflimus indicare trium
horum artificum modos, quosin quadrando circulo
excogitarunt: fane Ariltoteles hoc {peciatim non eX-~

ofuit,quia himodifere omnibus fatis erat perfpecti:
Eoc tantum inculcauit, hasinuentiones mere {ophi-
fticas fuifle, quod non aflequerentur fummam prci-
~ fionem, quaingeometricis demoftrationibus requi-
ritue. Quare {tde modis harum inuentionum aliquid
{cirecupiamus, confulendi nobis funt interpretes. In-
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ter hos fumma auctoritacis elt Simplicius, qui primo
Phyficorum,ad contextum videcimum, dili gmtilﬁ-
me examinat rationes Antiphontis & Hippocratis
Chij: cum de hisduobus ibi loqui videatur Philofo-
hus:de Antiphonte nullum eft dubium, fiquidem
Eic exprefle nominatur : an veroquadratura per fe-
gméta inueftigata,referendafitad Hippocratem, fatis
ambigitur. Quod enim Hippocrates circulum qua-
drauerit perlunulas,in Elenchis fophifticis non obfcu-
re indicat Ariftoteles, an vero huic {imilis it quadra-
tura per{egmenta, non conftac. Simplicius exiftimat
| uacﬁ'ationcm per lunulas, eandem efle cumea, qua
Et per fegmenta,quando a1t oy 8% A g 1 T nped o pna
TETE Yoy YewueTend K gAlay B Aéyor 8¢ ai v g
T UHATO 5 TOY aj\,i‘ TS umlenewy by Laemonesans o Xios eetipe. i
x\Y YR T o pmviaxes 630, id eft , Quadraturam autem
perfegmentafattamait,geometrg eft diffoluere:nam
Eer quadrationem,qua fic per fegmenta, potelt intel-
ligere quadrationem, qua fit Ferlunulas, quam Hip-
pocrates Chius inuenit. circuli enim fegmentum lu-
nulaeft. In fine tamen commeétarij referc Sim plicius,
lunulasimproprie dici fegmenta: ac proinde quadra-
tionem per fegmenta poffumus fepararc ab ea,qua fic
per lunulas. Audiamus etiam ,quomodo hunc con-
texcum exponat Themiftius , qui fic feribit in para-
Plzraﬁ primi Phyficorum: ¢ .8 & THPITYS T Wy T
65115 T WopeNo s ovTo, donony oy 1y 63 d enievey T Quaiks T tpﬁzuxf -
Saw,



c il vEFCCa0r. . 17
C'Haﬂ. sidedy 3# 0@ Q'arraq, o 5 aﬁfm"-s &fﬁﬁ n;a{pgﬂ, Cvx Emﬁ’ur
TO AUE TS A3)ous uﬁqxgﬁ-ﬂ T pemdyTos TI GrRtGTHMY. Eed ¥, T Neu -
Jhyegr;cpfqmm,b’m ool e Ty }fmmrax_is o Yioeis, Aurior 7@

!

VEWUETEN :Ha?.d‘& HELYET oY P95 CHELVDS o TLPUYTHTEOY. 010V, SV0 TINES
xuxh oy emsyerpn e e e ywii Cew, I monpdTig Te 0 Xru; U.; A -
qbanfr;qﬁr W &y t{wwxpéw; Au':;é'ur:m:_g 1 ;[’o):élg'@u)\_irﬂmyj @ Bge -
oG ey, 7o poroy iy Creeaoy To pumyionoy T ayeni(y, 05 yedperoy
B4 T TS 1175:1743" V¥ TNEUPAYSTY 845 70V RN O efea@opyy : weh-
7w 3% wnyionoy oioy 7e 7eSagwyi e AmFaTv &g Smdeby. wess’ Aymn-
@dfirou 8%, Grx ¢m fh%’;@'; AEye0Y Lo LeTens, 04 6@ Py Telwroyico=
TAEVPOY €L TO ?C.Ux,?\_ﬂi;,é €@ exagy 1oy Wiwpafv'éﬁpbrf TOOREN €5 UL (=
;&s@é 511;:.@%‘@&;:?:@ w’:xﬁmﬂ, Xy TYTD i}@t{ﬁs TR éfm m"r}’g-
@ etppnof ey 7 Tenev]ey 1y T ek eupay ewYeien & (ow T wespepeic.
770 Ny THY e oLeipoy TopUNY cfoypiiTos > Wy UTIOTECINS YuuiTens
Aausdvahoc eft,quado igitur obferuantes principia,in
fubﬁ:q uentib.crroremaliqué commictunt, phylicieft
oftendere,vbi fallantur. Sivero etiam principia tollac
corum,per qua decipiuntur, vtique in ueftigantis {ci-
entiam proprium officium non eft, vtrationes ipfora
difloluat. Quoniam & pfeudographemata,quaecung;
{eruant geometricas hypothefes, diffoluenda funt a
%eo metra,quacunque vero cumillis pugnant, hec re-
inquendafunt. Vt, duo quidam circulum quadrare
conati {unt, nimiru Hippocrates Chius & Antiphon.
Quadratio igitur Hippocratis foluenda eft, quia fer-
uans principia, paralogifmum committit, dum eum
folum menifcum quadrat, qui defcribitur circulatus
quadradi,in circulo infcripti: & tame {umit ad demon-
ftrationem,quaft omnis menifcus poflit quadrari.Sed

C
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aducrfus Antiphontem non amplius pugnabit Geo-
metra:is enim circuloirfcribebat triangulumifopleu-
rum, & in quouis latere aliud ifofceles conftituebatad
circumferentiam circuli:quod cum aliquoties fecifler,
exiftimabat vltimi triangulilatus vepote lineam reéta
congruere ad circumferentiam. Hoc autem erat {e-
&ionemininfinitum tollere,quam tamen Geometra
pro hypothefi ponit.HacThemiftius. Dignum etiam
‘obferuatione eft, quod de Hippocrate Chius [cribit
Magentinus in expofitione capitis 2. libri {ecundi
priorum Analyticorum:quandoinquit, izees(Gum w5
ool el ywvioay Tov rN or, Ok nduwnin(aw 8.0 8% lor moxpdams
EvEe 1B TeT eyl ooy THTOY, THIE aAnBeic Gyx emsmeaywyicer. O

L7 70k pdeTHg YauxAMp0s &Y 5 % AngpevYels auy vy, cuMabouluos Tis

angees , azveyrar” ASnmot, Sbaovras My : xe7 'TJ;@:' e créTuye
Yo ubren, ) epo Eoge Yewpanelan patany uaboy Tau Ty 71 S
par elnplommo Gromuelm. hoc eft,tentarunt quidem multi
quadrarc circulum, fed non potuerunt. Hippocrates
autem vifus eft quadrafle hunc, fed in veritate nd qua-
drauit. Hippocratesifte nauclerus erat, qui cumin pi-
ratasincidiffet , merces nauiimpofitas amifit : poftea
comprehefos piratas, Athenas abduxit, vt ibi peenam
luerent.Sed per fortunainciditin geometram, & {tu-
dio difcendi geometriam flagrauit, quam vbi didicif-
fer, etiam quaftiones inexplicabiles {oluere conatus
elt.Hzcde Hippocrate Chio Magentinus retulit: de
Brylone autem & Antiphonte ex hiftoriis nihil ceri
inuenirepotuimus. Et:éJ autem Antiphontis quadra-

| | | tura



circvLiy cAr. IL 19
turaomnium fueritineptifiima, venulla refutatione
egere videatur exfententia Ariftotelis: quia tame mo-
dum eius Simplicius & Themiftius defcribunt, nos e
quoque confiderandum proponemus. Cenfebat An-
tiphon, circulum quadrari pofle, fiillius fuperficies in
triangulos retilineos fecaretur,atque ex his omnibus
quadrataradix extraheretur, quemadmodum id fieri
potelt per propofitionem vitimam libri{ecundi Eu-
clidis,monente Campano,his verbis: E¢nota guod per
hoc inuenitur latus tetragonicum cuiuflibet altera parte
longioris ¢o fimpliciter omnis figura, rectis lincis content,
guacunque fuerit. Q woniam omnéfiguram talem in trian-
gulosrefoluemus, o cuinflibet illorum triangulorum inue-
mienmus tetragonicum larus , fecundum doClrinam iftins. Et
inueniemus per penultimam primilincam vnam, quz p ofsit
in omnialatera tetragonica innéta. Sed propofitum An-
tiphontis facile deftruitur : non enim {uperhcies tota
circularis poteftin tridgulos rectilineos difpelci:adhac
circumferentie partes ad reétas lineas no poflunt con,
gruere, quia punctum etiam minimum circumferen-
tix curuum eft, & ad lineam reGtam applicari nequit,
Simili modo decipiiitur, qui per rotationis epharmo-
{involunt lineam rectam cum circumferétia compa-
rare:hi enim ponunt,fingula punctalinea curua pof-
fe applicari fingulis punclis linex recte,qu od abfurdit
eft, & collit feCtionem cotinui ininfinicum , vt fuo lo-
co prolixius dicemus.Inidem abfurdum incidunt,qui
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per lineas quadratrices circumferentiam dividunt : hi
enim neceflario multas partes in circumferentia cit-
culi preterire coguntur , quod eas non percipiat fen-
{us: & cum quzlibet pars circumferctig curua exfiftac,
fieri poteft, vt in minimo puno circumferentie,, fe-
gmentum circulilateat: (? autem aliquod fegmétum
circulivel omittatur, velad triangulum nequeat re-
uocari,non poteft tota area circuliin quadratumcon
formari, Atg; bactenusfatis de epharmofi Antiphon-
tis dictum et : nunc videamus reliquorum artificum
modos. Hippocrates Chius, ex mercatore naufrago
Geometra E&us , elegans quidem principium geo-
mettie viurpabat,perid tamen non poterat circulum
quadrare. Oftendebat enim ex propofitione fecunda
libri duodecimi Euclidis: quemadmodum inter fe ha
beret diametrorum quadrata ,itainter fe affeGos efle
circulos & fémicircu(ilos: proinde recte colligebat, (i
duo circulihaberent duplam proportionem in qua-
dratis diametrorum,circulum minorem ¢qualem efle
femicirculo maiori, & quadrantem circuli maioris -
ualem effefemicirculo minori, ablatoque communi
E&gmento,reﬁdu um menifcum fierizqualem refiduo

trianguloifofceli & orthogonio. Hoc inuento puta-

bat irfem Hippocrates circulum quadrari pofle: cum
enim dug diuer(iflimz figure, nimirum menifcus (iue
lunula, & triangulum orthogoniumifofceles,, poffint
fieri zqualia & quadrato,circulariarez infcripto , pofs
fint
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{intaflignari quatuor menifci zquales, quid impedic,
quo minus totus circulus ad quadrati figuram reduci
pollit?itaquidem ratiocinabatur Hippocrates, nun-
quam tamen oftendere poterat, totam {uperficiem
circuliin mc_niﬁ:os certos diuidi poﬁe yqui c(gét rqua- -
lesalicui quadrato habenti zqualem aream cumcir-
culo. Deceptus igitur fuic Hippocrates, quod exifti-
maret, {1vnus menifcus poflet triangulo xquari, atqs
hacrationead quadratam figuram reduci, quod etia
omnis menifcus hanc haberet facultatem - quemad-
modum Simplicius indicat hifce verbis: ygf i1 .8 edpuis
n Wrtxeipnons s 10 D& euded pnua yiyome, D% TS i (2 TOAY S
J\ay;&;v é;m%&ﬁ' AaGerr. ¢ 73-‘,3 ;:J\ﬁix%?lis pmri'm; 'ngct.'}mu-
(o1Buosy a6 @Bl Ty T¢ TeTRArONE TAWRSY, TH €15 TOY XUXAOY
efexpordv. Ad haec (i maxime concedamus,omni me-
nifco rpoﬂe zquale triangulumconfticui, inde tamen
nonfiequitur, aream circuli cum fuperficie quadrati
accurate exequari,nif1 prius oftendatur,omnicirculo
pofle dari zqualem menifcum : fed hoc nunqua pro-
babitur. Eagcm ratio elt quadrationis per fégmcnta:
nift enim oftendi pofit, omni fegmento circuli dari
¢quale triangulum, nullo modo monftrabitur,aream
circularem per certa fegmentadiftributam, 2qualem
fieri alicui quadrato. Que fuerit ratioa Bryfbnc ob-
{eryata in quadrando circulo, exponunt interpretes
ad contextum 67 libi primi pofteriorum Analytico-
rum: Brylo enim quadratum datocirculo partim in-

159! C: 3
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(cripfit, partim circumfcripfic, ita ve quatuor fpatia
angularia quadrati,excra circulum extuberatia, fume-
rentur xqualia quatuor fegmentis ciufdem circuli,ex-
tra quadratum prominentibus. Sic autem eft argu-
mentacus:cui potelt dari majus & minus quadratum,
eid¢ potelt dari 2quale quadratum, at circ ulo poteft
dari maius & minus quadratum, Ergo circulo poteft
dari zquale quadraturn.Maiorem propofitionem pu-
tabat effe poftulatum mechanicum: minorem autem
probabat per diuilionem fpatiorum extuberantium,
quainter {e 2qualia viderentur,{enfunullam differen
tiam animaduertente. Hic aiicinterpretes , maiorem
propofitionemnon efle vniuerfaliter veram : non e-
nim omni,cui potelt dari maius & minus, poteft affi-
gnari zquale: quia xqualitas affectio {itcorum, qua
funteiufdem generis & naturz, veinter fe comparari
queant. Hoc probantper angulos rectilineos & con-
tingentiz,quiinter fe zquari nequeunt: namangulus
contingentiz minor eft omnireétilineo, vt oftendit
Euclideslibro tertio elemétorum propof. 15. Et Cam-
panus ibidem fcribit,angulum rectilineum non pofle
ficri equalem angulo contingenti¢,quiarecta & cur- |
ualineaintercipicur. Et paulo polt addichxc : Ex hoc
notandum,quod non valet iftg argumentatio, hoc tranfira
minoriadmains , ¢ per omniamedia, Ergo per equale.
Nec ifta,contingit reperire maius hoc ¢g° minus eodem,
| Ergo 'com_in‘git reperire xgzmle. Et Prin.ccPs Geometra-
rum
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rum Euclides libro tertio elementorum, propof. 3c.
demonftrat,angulum fegmenti femicirculo maioris,
efle angulo recto maiorem : angulum vero fegmenti
{emicirculo minoris, efle angulo recto minore. Hinc
tam¢ non fequitur,quod angulus{emicirculi, qui me-
dius eftinterangulum fegmentorum , @qualis fic re-
¢to:nam per propof.ig.libri 3. Euclidis, demonftratur °
angulum femicirculi omnium quidem anguloruma-
cutorum effeampliflimu,nontameretum. Er Cam-
panus fideliflimus Euclidis interrres ,eandem {enten-

tiam repetitad propof.30.1ib. 3.clem. Euclidis, cum fic
ait, Tranfitur igitur a minori ad mains, non per aquale. Et
Jicut in vectiliness angulis , eft reperire maiorem angulo fe-
micirculi,(quiadiametro & circumferentia efhcitur, )

¢g* minoyen , non tamen aqualem, vt monftratumcftin I5.

huins.Sic inangulis portionis (id eft fegmenti, )eft reperi-
remaioremrecto G minorem , non tamen equalem, vt pa-

tet ex ista demonstratione.ldem Campanus ad propo-
fitionem primam libri decimi Euclidis, {icfcribit, Sed

hi non ftnt vnixoce anguli: non enim eiufdem funt generis
fimpliciter curunm ¢ vectum: & paulo poftaddic, Pla-
num ergo est,etiam quemlibet angulumrectilineum infini-
) mgnl# contingentia qﬂe matorem . Hinc liquct,angu..'
Jum re¢tum maiorem quidem effe angulo femicircu-
li,non tamen multo maiorem: quia angulus{emicir-
culinon differtarecto, nifi in puncto contingentiz,
telteCampano, Sed hic obiiciat aliquis,quomodoigi-
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tur angulus contingentix poflit diuidi, fiquidens per
lineam rectam fecari nequeat? veoftendit Euclidesin
propol.15.lib.3.cum tamé necefle {it eum diuidi, qua-
tenus eft pars fuperficiei : fuperficies enim & omne
continuumin infinita dividi poteft. Refpondendum
eft, angulum contingentix diuidi perimetris circulo-
ri quantitate differentibus: (ic enim diuiditur a quan-
titate eiufdem generis. Huc {pectat, quod refert Sim-
plicius ad cotextum vndecimum primi Phy(icorum,
fe{ubinde cum preceptore fuo Ammonio difputafle
de proportione numerorum & magnitudinis , item
de pr?[Fortione curui & re&tizfed Ammonium ftrenue
negafle,quodin omnibuseadem fit proportio. Verba
Simplicﬁ haclunt. Exeye d% o ﬁ{.téﬂpus Uﬁn-ye‘ua'ir "Apudvios
@5 OXX arayxajor iows,, 8 em aesdua wpdy T, ¥ 67t ey en-
E,:m{.Eosﬂ-]- aﬁamm'y&r; %ﬁm'ﬁgu Ri'v,eﬁﬁéfd., !Q @%Acpépm. :g Q’ﬁ#
OrnnYewua 5oy, L ehpelivay woxn @ ebtrea o ioo eimepy) 651 T
'Jaw-:fv Eﬁa,fmw,uq,u T4 7. e )A,L'r}? 7Y ﬂ‘tu:w:&hfy wrfq& - 7 TH A0} =
ot s Ty opbiy , T veperoades Aeyordon, Yevarro e ewdipeaisueosion=
-}a'wfa.. % Al g T2 (s w:l}ng &0 1o )\ ewary apdpay Cﬁmﬁb Deco-
pHARL 5 i,:;:gi ) Q’;{, eVpélin, Y% "’ aw Ty A p;w.u’;cl”b*s. hoc eft,
Dicebat autem nofter praeceptor Ammonius, quod
non neceflarium fortaflis eflet, {1in numeroinuenia-
tur hoc,etiam in magnitudinibus inueniri. funtenim
diner(i generis magnitudines, reta, & circumferctia,
& nihil,ait,mirum eft, noninueniri circulo re&ilinen
zquale: fiquidem etiamin angulishoc deprehendi-
mus : neque enim angulofemicirculi, neg; reliquoad

rectam
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retam lineamin(iftenti, qui cornicularis appellatur,
dari potelt equalis angulus rectilineus: atq; propterea
fortaflis, ait, etiam a valde praclaris viris theorema
tale quafitum, vique adhoc tem pus nondum inuen-
tum eft,ne quidem ab ipfo Archimede.In eandem fen
tétiam defcedit Philoponus libro primo pofteriorum
Analyticorum,cotextu 67.vbiait,verum quidem efle
axiomainiis,qua eiufdem funt generis,quodid,quod
neq; matus,neq; minus aliquo probetur,cidcm xqua-
lehabeatur: fed inillis, qua funt diverfi generis, opus
cflelimicatione:etfi enim per omnia non poflintcon-
ferri,qua funtdiuerfi generis,ea taméin ariquibus ad-
mittere comparationem. Et Themiftius fcribit libro r:
Polteriorum,fyllogifmum Bryfonis niti vago & com-
muni principio,quod neque ad circulum,neq; ad ma-
gnitudinem{itaccommodatum: proinde huiufmodi
fyllogifmum nequaquam dicilfoﬂ"e demoftratiuum.
Contftat ergo maiorem propofitionem, qua vius fuit
Bryfo,non effe fimpliciter veram:ad minorem autem
relponderi poteft per ditin&tionem: poteft enim cir-
curo dari maius & minus quadratum , 1N quﬁtitatibus
diuerf1 generis:fed inde nonfequitur, quod poflitdari
mqualczmqualitas enim eltin vniuocis:fola autem vni-
uocafunt comparabilia,vt Campanus teftaturad cer-
tiam definitionem libri quinti Euclidis. Idem Joco ci-
tato fentit Simplicius, vbi vulcangulum re@ilineum,
& 1llii,)qui ex curua & recta generatur, diverfi efle ge-
| D
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neris, veinter verumg; comparatio nulla inftitui pol-
{it. Verbaecius hacfunt, 18 101 Yy iy, o Te TE AU 18 X5
ol WEERTOEUD kG, CR TRADE peim;xg:} 6006l as & e @ Uy ey 5 & puovo
cuh ool evels ehon T enduyeduia , aa. ¥ aco b, Verunta-
men {ciendum eft, {1argumentum Brylonis ex princi-
piis mechanicis 2ftimemus, in eo nihil defiderari: etf1
enim linea re¢ta ad curuam,& curua ad retam appli-
cari nequeat ex principiis geometri®, tamen mo do
mechanico applicari poteft. Quareficinquit Simpli-
cius libro 1. Phyficorum,contextu 11, £ ueor & vy v
Adyey o aduw aroy eirey evbeian eQ oLp U000y @%{$Epﬂfqt. hoc eft s
meliusigitur eft dicere, principium efle, quod impof-
fibile fit, re¢tamlineam applicare circumteréri¢. Hoc
{cilicetimpoflibile eft ex fundamentis geometrix;fieri
tamen poteft mechanice : ve enim lineam rectam per
regulam {iuecircinum & {extantem metimur, {ic etia
lincam re¢tam poflumus ad circcumferéeiam applica-
re,{1 veamur filo xneo, aut regula flexibili: & contra,
circumferentiam per @neum filum comprehenfam,
pollumusiterum diducere, & recte linex ¢quare. Ad-
mitciturigitur a mechanicishoc poftulata, quod cui-
cunque linea poflimus maiorem & minorem dare,
eidem etiam valeamus @qualemaflignare,, fivelinee
reGee, (iue curux confliderentur. Pratereaa mechani-
cis equales fuperficies recipiatur,in quibus fenfus nul-
lam notabilem deprehendunc differentiam : adhac li-
cet inechanicis per certos numeros lincarum omnia
‘ intcet-
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interualla comprehendere, etiam{i non omnes linez
inlongitudine {int commenfurabiles. Quod fiigitur
iuxtahazcmechanica principiacirculum quadrare ve-
limus, nulla planeerit difficultas:veautem certam ex
geometria demonftrationem habeamus, qua perfe-
¢tiflimam circuli quadrandi {cientiam confequamur,
non eft cur multum laboremus. Quotquot enim cir-
culum exa@&iflime quadrare conantur,hi omnes para-
logifmum Brylonisreuocare coguntur:aduerfus quos
1NON erit Opus nouis argumentis & rationibus pugna-
re. Hoc tantum requiritur, ve diligenter videamus,
quem modum quadrationis & veteres & recentio-
res mechanici fintfecuti, & quamlonge a fubrtilitate
geometrica aberrarint:cuius rei methodum nosin fe-
quentibus luculenter & perf] picucoftendemus.

E'xplimmr modus quadrandi circulum, ab
Archimede inuentus.

APV T LI

POftquam vidit Archimedes,multos quidé de qua-
dratura circuli laboraffe, fed parum commodi ad
raxin exercédam attuliffe:operam omnino dare vo-

| Fuit,vt quantum fieri poffet, Eabcremr ratio facilis, &
adopificta mechanica opportuna. Quare duon di-
menfionecirculiante omnia inueftigada effe monuit:
quotum primum ¢ft , vemenfura aliqua communis
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inter diametrum circuli & eiufdem circumferentiam
inueniretur:fecundum eft, vecapacitas arex circularis
cum fpatio paralellogrammi rectilinei exequaretur.
Hxc autem eo animo non propofuit, quafi inter re-
¢tum & curuum certa proportio, €X principiis geome
trix confirmata,dari po[cht::hoc enim impoﬂ]bilc efle,
{olertiflimus & diligentiflimus artifex probe intelle-
xit: {ed hocindicare voluit,finem contemplationis de

uadratura circuli,efle vium,cuius prafidio machinas
E’tbricari , & aliamulta opera ad vitam noftram vtilia
cfficere poflimus: proindehunc contemplationisfine
confequuti acquielcimus, etiam{t modus quadratio-
nis non {it demonftratinus , yt per omnia refpondeat
principiis geometrix. Reftatigicur, vt videamus, quo
artificio Archimedesindagauerit proportionem, fea
proximam menfuraminter diametrum circuli, & in-
ter eius circumferentiam. Primo quidem etiam ipfe
Archimedes poftulatum Antiphotisfecutus eft,dum
voluit, lineam re&tam cum circumferentia per ephar-
mofin aquari pofle : {1 nimirum accipiatur rotaaut
orbis mobilis, qui a certo punctoin re¢tum circum-
uoluatur,donecadidem punétum, vnde mouericce-
pit, reuertatur. Quod cum factum fuerit, cenfuit Ar-
chimedes,linecam re¢tam zqualem dace circumferen
tix in{uperficiem planam extenfameffe: & vt maxi-
me xqualitasifta ex geometria probarino poflie, hoc
tamen putauit fufficere {copo mechanico, quod (c{x iu-

1Cl10
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dicio oculorum,ob factam diligentem circumreuolu-
tionem,zquales linex deprehendantur. Hoc pofito, -
accepit Archimedes circulum quadradum, cuius dia-
metro ad angulos rectos incumbentem lineam con-
tingentia adfcripfit, quainlongitudine @quaretcit-
cumferentiam , {icut ex epharmofi rotationis depre-
henf{um erat: deinde ex haclinea contingentie, qua
adequata fuit longitudini perimetri,fecitdiametrum
maioris circulizex diametro autem circuli quadrandi,
& ex triplo eiufdem diametri conftruxit juo latera,
qua angulumrectum efficerent in circumferétia cir-
culi matoris, ita vt diametrus circuli maioris effet hy-
potenufa trianguli orthogonij infemicirculo maiore
conflituti. Pofteacircino excepit latus maius triangu-
li,& illizqualem portionem abfcidit ex diametro ma-
ioris circuli,(iuec exhypotenufa, qua per epharmofin
xqualis ponebatur circum ferentiz circuli quadrandi:
refiduam autem portioné ex diametro maiore, often-
dit effe fere partem feptimam diametricirculi quadra-
di,quod iterum per epharmofin patuit.Hinc conclu-
{ic Archimedes, non incommode totam diametrum
maiorem,hoc eft,circumferentiam circuli quadrandi,.
intales partes vigintiduas {ecaripofle, qu:ﬂium fepte
ponitur diameter circuli quadrandi. Ex quo probauit,
proportionemn diametri cuinfque circuli ad fuam cir-
cumferentiam efle rriplam cum vna fere {eptima par-
te.Hinceft,quod Alfraganusferibat, perimettumcit-
| 3
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culi ter contineri in diametro, cumvna feptima dia-
metri parte:quam fententiam omnes fere practici ha-
&enus funt fecuti, ve ex fequentibus manifefte appa-
rebit. Quiaautem hzcfine diagrammate percipi ne-
qlueunt,o perxzpretium facuri fumus, {1delineationé
aliquam ftudiofis geometria ob oculos ponamus, &
cx ea mentem Archimedis explicemus, quemadmo-
dum praici fentiunt.

{11 _ Efto circulus qua-
. \ drandus B K C.cu-
ius centrum eft A.

& | Siigitur a puncto
B.dimidia circum-

" 3 3L B ferentiareuoluatur
- Elin lineam reGam
AE Ko / BE. & in linea re-
am B D. appare-

G bit totam circum-
ferétiam zquatem

= efle lateri {ubtenfo

. D E. Diuidatur {e-
- midiametrus D B maioris circuli in partes vondecim

xquales,8 totidem partium fit linea B H. Diameter
autem circuli quadrandi huiufmod; partes habebit
{eptem, & femidiametrus eiufdé eri partium3-t, La-
tus D F zquale ponatur diametro circuli quadrandi:
id autem paulo maius erit,quam ficlacus cjecagonum
circu-
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circulo maiori infcriptum. Linea F E ponatur triplo
maior,quam fitlatus D F. continebit igitur haclinea
F E partes viginti vna. Tandem ex diametro maioris
circuli D E, ablcindatur per circinum linea E G. quae
¢qualis (itlinea F E. Quarehxc quoquelinea E G. e-
rit partium er. relictum igitur upplementum D G.
cotinebit vinam fere partem,qualium feptem eft dia-
meter circuli quadrandi. Q uare tota diametrus maio-
ris circuli continebit partes fere viginti duas. Confti-
tutamigicur eft triangulum orthogonium in {femicir-
culoD F E.quare angulus ad circumferentiam reétus
elt,per propof.30.lib.3. Euclidis. Vtautem deinuento
Archimedis iudicium ferre poflimus, nobisinfpicien-
daeric propofitio penultima libri primielementorum
Euclidis:in qua explicatur proprieras trianguli ortho-
gonii,qui magilter et mathefeos, & acerrimus vindex
omunium abfurdorum mechanicorum. Hzc eft pro-
prictas trianguli orthogonii,quod quadratum fubten
{e,zqualefitduobus quadratis, qua d reliquis laterib.
delcibuntur. Siigitur ponamus trianguli in {emicir-
culodelcripri, laterareGtum angulum amplectentia,
icainter fe effc comparara,ve minus latus fit fepte par-
tium,maius autem contineat triplum, videlicet partes
vigiati vnam:certe quadratum lateris minoris erit 4.9,
& maioris 4 41. qua (imul fumtaefliciunt 490. quod
eltquadratum fubtenfx,feu maximilaceris. Radix igi-
tur de quadrato 4g0.¢ft quanucas fubtenfa: quiavero
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hic numerus non eft quadratus,ex co ¢ yoque non nifl
proxima radix extrahicur, quam Artjlimedes (umfic
partium 22.ex quadratofcilicer proximo 484. Quid
ergo opus eft,vt tam indignein Archimedem nonnul
li inueiantur yqualt multum hallucinatus ficin often
dendaproportione diametri ad fuam circumferentia:
non cnimioc inuentum iactat Archimedes pro vera
demonltratione,fiquidemaperte profitetur,hanc effe
proximam propottionem , ex principiis mechanicis
defumea. Obiiciturab Ariftarchis, fubtenfam effe ra-
dicem furdam de quadrato 490.itaque conuenientius
fore, vt dicamus, longitudinem perimetri equalem
elle Radici quadratiillius, quod ,dccuplfi (it quadrati
adiametro defcripti. Verum Archimedes vfui mecha-
nico confulere voluit, proinde Radicem proximam
extrahendam effe iudicauit, Adhzc{i maxime demo-
ftrationem aliquam geometricam iactare voluiffer,
& dixiffet,quajratum adiametro defcriptum & decu
platum exhibere Radicem, cuius longitudo xqualis
fit perimetro:nemo tamé credidiflet, hac efle demon-
{trationem,cum eius probatio ex fola epharmof; pen-
deat. Habemusigitur,quid Archimedes princeps me-
chanicorum fentiat de proportione inter diametrum
& eius circumferentiam: ﬁP enim diametrusin ﬁ':Ptem
partes zquales dinidatur, & tales vi ginti due partes 2-
qualesinlineam reGtam extendantur, hanc vtique i-
neam rectam partibus viginti duabus conftantem di-

ClIt re-
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citre[pondere circumferentia circuli. Quomodo au-
tem area fiue capacitas circuli eruenda fic, vt paralle-
logrammo alicui rectangulo altera parte longiori,aut
triangulo alicui re¢tangulo @qualis videatur, ac per
confequens ad zquale quadratum reduci debeat, niic
erit confiderandum.Sane Archimedes voluit,paralle-
logrammon altera partelongius,quod fit ex ductu li-
nea viginti duarum partium, in {emidiametrum 3--
partit,duplum eflecirculi: feu quod idé eft, iudicauit
triangulum re&agulum, cuius latera reGum angulia
ampleé’céria itafe hnbeant,quemadmodﬁ aH‘c&a%unt
22ad 3-*.zquale efle areg circulari:feu quodidem eft,

cenfuit,parallelogrammumaltera partelongius,quod
- fitexdu@ulinez vndecim partium, in femidiamerra
3-- partium,zquale effearex circulari. Vefi22 multi-
plicentur per 3--. producitur area parallelogrammi
77-quod eft duplum capaciratis circuli: ergo dimidit
parallelogrammieft 38--. Sed & triangulum reGan-
gulum, cuius fatus voum circa reGtum angulum eft
3 partium,& alterum eft 22 partium,cotinet aream,
38---, Praeterea f1accipiatur farallclo grammum altera
parte lon%ius, cutus maius lacus (it vadecim partium,
& minus latus {1t3-- partium: & hac duolatera infe
multiplicentur,producitur area 38--. qua 2qualis ha-
betur circulo ,cuiusdiameter poniturfeptem parti,
& perimetrus zltimatur vigingi duarum partium. I1dé
confirmat Simpliciusin commentario poftremicon-

| E
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ecxtus, libri fecundideceelo,vbific ait, dre "tz
A pruhd 51 TIRINY DRl pemgos TesmAdal0s s Al guiney , ¥
¢ E08% e pépes aw vifs "EzmepCMon & paulo polt, Sefuyuray
& s 70 ST s ol guarey ¥ 19 ﬂT&fo{EPEETFﬁQ WO LLETeY (oo
70 7 xONNY epbadd. Vbi Simplicius etiam alium modi
inucfticanda areg circularis, iuxta inuentum Archi-
mcdisg)roponit : vult enim diametrum circali multi-
plicandam eflein quartam partem perimetri, atg; (ic
produci ﬁmrallelogramm um, quod fit zqualecirculo,
Hic modus elegans eft,& cum {uperiore omnino c6-
tuit: ficut examen numerorum oftendit. Quod hac
%uerit {ententia Archimedis,non tantiipfius arguunt
demonftrationes , verum etiam multi praclari viri,
inuentum Archimedis in fummo pretio habentes,
abunde teftati{unt. Scribit enim Proclus in propofi-

tionem 4 libri primi elementora Euclidis,hxc verba:
f .

X9j0 A potpndVis edeien,0m e xOXN05 1005 631 Tesvw opbogayie, &
1 0 Cx TE werre (o 651 e W e T pvy &N WL UETE05 TN
Gdou. hocelt, Et Archimedes demoftrauit,quod om-
nis circulus xqualis (it triagulo reGangulo , cuius vni
latuseort,que angulii rectum ampleGtuntur, (it ¢qua-
le femidiametro, alterum autem latus rationem ba-
feos habens fit ¢quale perimetro. Philoponus quoque
incontextum 67.libri primi pofteriorum Analytico-
rum hac{cribit.Méyos N ’A’p}fgﬁhs el i GhTuen, wgo
@wr S s mpds T T cuwmiEews S zmopmudie iy, Oxdus
Tj;}' T 'sz'&'f'ﬂ%w, % THP T YURTOS X 7oLy @iy, 4 4 d'eiyuToly 7o
C2% Tl WEAUETEY TY XIS, X Tis O TH wérTg, N i d oy € 1 T,
AIAY,
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xONY. NeinyuToy 8 THT0 Al g THs ekg 70 adud aroy NS TR TG,
0T TD NUUTU TH O THS WCAUETES TS WAY, Xy O T15 TS XNTEY, & T
pé (o dudatoy e vou,¥ T8 EAetosoy.ws %, S T8 dwdixgn TH qoineiay,
aromd. T eneioe bewprucimor Selnyuroy, i, THs Torwd TS Smedi e,
Hocelt, Solusvero Archimedes videtur hocattigifle,

uemadmodi Theon refert in primo commentario
Rlpra Syntaxin (Prolomai)exponens & demoftratio-
nem& figure defcriptioné,in quaofteditur, parallelo.
grammum faGtum ex perimetro circuli,& ex femidia-
metro,duplum eflecirculi.monftratur autem hoc per
deduéionem ad impofibile;hoceft, quod parallelo-
grammum ex dimidia perimetro circuli, & ex femi-
diametro,neque maius poflit efle,neque minus circu-
lo.Vt etiam in duodecimo elementorum ( Euclidis)
multa theoremata ibi propofita, oftenduntur per hu-
iufmodi demonftrationem. Locus Theonis, a Philo-
pono citatus,ex{tat libro primo commentariorumin
magnam coftructionem Prolomai,pagina 12. editio-
nis Grazea Bafilienfis: 8 nondum habemus comme-
tariaifta Theonisinlatinam ']ingu:un tranflata. Sic ait
Theon: A 70 L0 '\iﬂ;'r'ﬁs"m%;{uéwkfrgm Goy ?iar.;xh"s'é e 0 G
(Cnerney,) VAN doioy 631 i eubad'y 78 RN, 0§ 'Apxpﬁ&:g’e}e;_
Een, % T Nibu s udeosuedar Etpaulo polt, 13w mesin-
cp%& 705, 65115 o 0 D T g S0y 861 el 0TI D NS0 TS TEAMETEY
TG HOUNY 4 TS CH T8 xerTelts N ZNd oy 63198 aw T8 U hog
eft.Sed quod a perimetrocirculiabe.& femidiametro
eb. defcribitur parallelogrammum , duplum eftarea:
circularis, vt Archimedes oftendit, cuius etiam often-

| | 02
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fionem deinceps exponemus. Et paulo poft,hoc prias
afflumto,deinceps propofitum oftendendi erit, quod
parallelogrammum a perimetro circuli & femidiame-
tro productum,duplum fit eiufdem circuli. Ha&enus
‘Theon. Qui autem videre cupit , quomodo perim-
poflibile demoftret Theon, parallelogrammumiillud
nec maius nec minus efle, ac proinde aquale : videat
illa,quain comentario Theonis fequuntur: hazcenim
fruftra anobisadducerentur,Sed aduertedum eft, de-
ductionem illam Theonis ad abfurdum , non rece
compararicum geometricis rationibus ad abfurdum
deducentibus:nam geometrarum demonftrationes
{unt certiflima , quare etiam abfurda contra eas allata
vim habent maximam. {ic autem non funt affeGz o-
mnes demonftrationes mechanicz:nam plereque ex
incertis pendent principiis, vt {icontrarium fentiétes
perimpoflibile deducere coneris , nullum reperiasau-
xilium:ealis eft probatio, qua Archimedes oftendere
conatur,parallelogrammum a dimidia perimetro , &
femidiametro comprehenfum, xqualeeflearez circu-
lari. Sienim hoc per demonftrationem geometricam
euincere cupiamus,oportebit oftendere, in ifto paral-
lelogrammo contineri quatuor quadrates circuli pro-
FOﬁd : & poflumus quijem tres quadrantes circuli in
pauio iftius parallelogrammi iuxta fe collocare , fed
tres relinquentur portiones parallelogrammi, qua fi-
mul {umtx nulla ratione xquales quarto quadranti
demon-
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demonftrari poffunt. Siepharmofin mechanicam, &
judicium oculorum confulamus, dicemus portiones
reliGas nec multo maiores, nec multo minores elle
uarto quadrante circuli: veautem exaGtam dimen-
gon cmCLabcamus , hoc omnino fieri nequit. Quare
rete fcribit Auerroes fupracontextum 67. libri primi
Polterioram,{icinquiens, Propofitio autem, qua vfus cft
Bryfo,eft propefitio dicens, quod ea, qua funt maiora uno
indifpofitione ipfins, ¢ minoracvno,funt agualia. Sed hac
propofitio eft amplior,quam vt eam faciant Geometr e, ¢o°
eST etiam non <vera,quoniamnon est appropriata magnitu-
dinibus. ¢o mains ¢o* minus in magnitudinibus [pharicis
¢o rectis,non dicuntus [ecundum difpofitionem vnam: hoc
eft,quoniam non dicitur , guod circulus maior [it [uperficie:
immo non est proportionalitas [ecundum veritatem inter
lineam ve@am o circularem. Maxime autem hac propo-
[itione vtuntur Geametra , cum monflrant , quod menfura
circuliconflituitnr ex ductu dimidiate diametriin dimi-
dium circnmferentia:in eo quod monfiratur, quodres, qu
eft fecundum hanc difpofitionem,cst minor omni [upetficie,
que eft extracirculum , ¢5° maior omni [aperficie , qua fie
intvaciveulym:igitur [uperficies,quea conftituitur ex ductu
dimidiate diametri in dimidium circumferentias;Cft #qua-
lis civenlo,quonid ipfa ¢o* circnlus [fuint minores VRO codem
indifpofitione fua, hoc ¢St omni fuperficie, qua efficitur ex-
tra circulit: G [int etiam maiores vno codem in difpofitione

Jia, hoc eft omni fuperficie, que efficitur intra curculum.
E 3
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Vule dicere Auerroes, quod mechanici decipiantur,
qui putant parallelogrammum a dimidia perimetro,
& femidiametro com prehenfu m,xquale effe arez cir-
culari: nonenim fequitur, {icirculo poflitdari maius
& minus parallelogrammum, quod oporteat etiam
zquale dari:adhzc (i maxime concederetur, pofledari
circulo zquale Parallclogmmmum , hondum tamen
probatum eflet,id tale effe,quod fiat ex ductu dimidic
perimetriin femidiametrum: quod {1autem certo de-
monltrarinequeat, hoc parallelogrammii effe circulo
xquale, neque etiam quadratum huic parallelogram-
mo xquale fadtum, dici potelt 2quale circulo. Qui
igitur circulum quadrare cupiunt, {ic ratiocinantur,
f? datur parallelogrammum altera parte longius,quod
{iczqualecirculo,datur etiam quadratum xquale cir-
culo:atdatur parallelogrammum altera parte logius,
quod (1t xquale circulo,Ergo daturetiam quadratum
circulo xquale. H yPOthe[is elt certiflima, quiaomni
tigurae reftilinex, {1ue (it triangulum, fiue parallelo-
grammum altera parte longius,porc&céﬁitui xquale

qluadratum,per propofitionem vltimam,librifecundi
elementorum Euclidis. At minor propofitio opusha-

betinduGtione;hoceft,afumtione particulari:quiau-
tem eam probare conantur, non inducunt, fed abdu-
cunt,ponétes [cilicetid fere equale efle,quod omnino
zqualeefle debuit : v cleg'anter oftendit Ariftoteles
in cap. 25, librifecundi Priorum, Etfi autem ncciﬁfc

AIC l-
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Archimedés oftendere potuerit parallelogrammu al-
tera parte longius , quod zquale eflet circulo : attame
rem maximi momenti inuenifle creditur, quod latera
iftius parallelogrammi vecunque circulo zqualis,iilde
partibus definiuerit:hoc enim ad praxin mechanicam
perutilcelt. Quarenon Immerito rcjarchendédi {unt,
qui ab Archimedisinuento temere ifcedut,fingunt-
que parallelogrammum aliquod altera parte longius,
cuius latus vnum {itfurdum, & alterum certo numero
definiatur. Quorumfane figmenta nihil conferuntad
vlium mechanicum:quin etiam horum auctores nun-
- quam probare poflunt, quomodo datum parallelo-
grammum altera partelongius, ex fundamentis geo-
mericis xquale detur circulo propofito : de quare
prolixius dicemus in {equentibus. Hac igitur elt {en-
tentia Archimedis de proportione inter diametrum
& circumferentiam,&de quadratura circ uli,vevulgus

Pra&icomm exiftimat.

Oﬁmdimr quiém ﬁmdgmmtf; nitatur quadm-
turacirculi a I:gﬁ-pho Scaligero
exco 3:’&::#.

| A PV T 1Y,

EDitus eftliber nomine Cyclometricorum elemen-
torit:cuius auctorin eos mirifice debacchatur, qui

Putan;irnpoﬂibilcm cfle quadraturam circuli: &afle-

i
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rit, prifcorum quidem omnium rationes fophifticas
fuifle, tefte Ariltotele, feautem 13 7o Grgnuonroy 2dnoy
nouam quadraturamcirculi demonftraffe. Quin etia
tanta eft in homine ifto audacia, vt non verearur dice-
re, nouos efe quadrationis circuli hoftes,qui quod ab
antiquis fieri non potuit , ab aliis defperandum efle
cenfeant:fed hos,cumita fentiant, neq; vt Geometras
ronuntiare, neque vt Dialeticos colligere, Accedit
Euc,quodi[’torum Cyclometricorum auctor tanta a-
nimi xgritudine laboret, vt dicat pernitiofum hoc
genus homin um, sy, @pom elg TS afpawys emeicPdapnray.
Quare opportunum fuerit,(i nouum hiic quadratio-
nis modum diligenter examinemus, & ad lapidem
Lydit reuocemus, quo ftudiofi animaduercant, non-
dum penitus ex{tin&am eflcomnem gcometria , fed
illam Dei beneficio nobis te€tam fartam q; remanfifle,
aquacertiflimaargamenta petere poflimus, quibus
falf{z hypothefes non modo veterum,fed etiam recen-
tiorum mechanicorum euertancur. Etfi autem cofu-
{fum fitchaos propofitionum, quibus figmenta noua
cyclometricainuoluiicur, vt vix dignofcere queamus,
quam{ententiam conceperit Scaliger de quadrando
circulo:nostamen cofiderato quodam corollario, ad
paginam 8o propofito,ex c011fcciu entibusanteceden-
taintelleximus. Idcirco nobis placuit,vtin typo geo-
metrico hunc modum quadrationis exhiberemus, &
- quid de cofentiendum eflet, perfpicue oftenderemus.

Corol-



CIRCVLI, CAP. 1V. 41

Corollarium Scaligerifichabet: Ex his patet, circuli a-
ream effe equalem rectangulo ﬁ}é latere trianguli aquila-
teriin coipfo inferipticircnlo, ¢ nouem decimis diametri
concepto. Vult'igirur Scaligcr, circulum propoﬁtum
- hocmodo quadradum efle, vt diametrus circuli qua-
drandi dividatur in decem partesaquales, vt ciﬁem
circaloin{cribaturlatus trianguli ¢q uilateri:quo facto
dicit,nouem decimas diametri accipiendas pro vno
latere,ealque cum latere trianguli zquilateriad angu-
lum rectum copulandas , vt ermultiplicationem la-
teris vniusin alteru m,paralleFogram mum reétan guh’i
& altera parte longius generetur: atq; hoc reCtangula
altera parte longius vul equale efle arex circulari.
Deinde huic rectangulo altera parte longiori @quale
quadratumdefcribic, per propofitionem vltimam li-
brifecundielementorum Euclidis : atque hacratione

oftendit, propofito circulo ¢quale quadrata aflignata

cfle. Vtautemap- gy s i S
pareat , hunc qua- \
drationis modu ad 3
abfurditatem Bry- v

{onisrecidere,& ni- A AN
hil minus qua pro- ~ I B g o

- pofiti demoftrare:
€cce proponam ty-
pum,ex quoomnia gL
ficnt manifelta,
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Sit circulus quadrandus, cuius centrumeft B. & dia-
metrus eft A C.diuifain decem partes @quales, ve fe-
midiamertrus contineat partes quinque. Huic circulo
infcribaturlatus trianguli ifopleuri, quod fit AD.id
autem infcribituriuxta propofitionem 2.lib. 4. Eucli-
dis. Quofacto,necefleeft, vefupra femidiametru B C
conftituatur triangulum ifopleurum, {ipunéta D &
C.item D & Binre&tum coniungantur, vtcolligitur
ex propolfitione 8.lib.13. Euclidis , fecundum Campa-
num. Vndeliquetlatus D C efle ¢qualelateri B C,(ll)llﬁ
{femidiametro circuli quadrandi. Cum auté lacus D C
fit zquale femidiametro, necefle eft; vefic latus hexa-
gonum circuloinfcriptum:per prop.1s.lib. 4. Euclidis.
Latus A D dividatur per¢qualiain punéto L.& huius
lateris dimidium gqualeficlateri E G.{iue A K.Com-

prehendamus igitur parallelogrammum reé‘tigulum
alatere A E, conftante nouem decimis diametri, & a

latere A K,quod eft dimidiilateris trianguli ifopleuri
circuloinfcripti.Si quisiam dicat,parallcﬁ:grammum
iftud zquale eflefemicirculo,vtid probet,omnino ne-
ceflarium eft. Hoc enim probato confequetur, quod
parallelogrammum anouem decimis, & toto latere
trian%uli ifopleuri circulo infcripti comprehenfum,
zquale {it toti circulo. HIC RHODVS HIC
SALTVS. HOC OPVS HIC LABOR.
Sed quamethodo Scaligerconatur propofitum{uum
adftruere? que probanda erant,intata relinquic, &

* 1n Pl‘ Q=
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in propofitionibus nihil ad {copum facientibus pro-
lixe immoratur. Explicat proportionem, quam ha-
beant latera ifta circulo infcripta & adfcripea : hoc
autem nihil facic ad propofitum. Addit, quod dia-
metrus ad perimetrum (ﬁlc circumferentia, hancha-
beat proportionem,fi perimetrusin plant extédatur,
& exeafiatfubtenfa triangulireGtanguli, cuius vhum
latus circa angulum re@tum fe habeatin tripla propor-
tione,ad alterum latus, tunc quadratum lateris mino-
ris fore decuplum quadrati,quod ex fubtenfa procrea-
tur,& nonuplum quadrati, quod exlatere maiore de-
{cribitur: neque hoc quicquam facit ad propofitum.
‘Omittoreliquam farraginem hincindeconfuti, qua
fundamenta quadratura cireuli nouusifte Archime-
dis cenfor explicare niticur. Quis enim ita im peritus
geometrieelt,vtignoret,iftis parergis nunquam pro-
politum obtineri? (i typus nofter infpiciatur,facile de-
prehendetur,vbifucus & caufa erroris | ateat:nif1 enim
demontftrari pofit, parallelogrammum AEGK, -
qualeefle femicirculo AJH C. nihil vaquam efficie-
tur.Jmmo 1 parallelogrammum iftud duplicetur, vt
eiusdimiditivergatin alcerum femicirculis A N .
& non poﬂiE oltendi, quod totum parallelogrammi
- comprehenfum ex latere conftante nouem decimis
diamerri, & ex latere trian guliifopleuri circulo inferi-
pti;manifelte principium petetur. Quomodo autem
deméftrabitur,parallelogrammum AE G K, xquale
e )
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efle {femicirculo A J H C, aut parallelogramm um
AMO E,zqualeefle femicirculo A N D C. nif1 ratio
mechanica Bryfonis obferuetur? vnumquodg; enim
parallelogrammum in duabus partibus excedit femi-
circulum, & femicirculus in duabus partibus excedit
parallelogrammum:quare{i moftrari poflet, exceflus
verinqueelle equales , facile probaretur zqualitas pa-
rallelogrammi & femicirculi: quod autéexceflus{int
zquales, hoc per folam applicationem mechanicam
deprehendi potelt. Eadem ratio erit , {1 concipiatur
parallelogrammum ex nouem decimis diametri, &
ex latere trianguliifopleuri circuloinferipti:tunc enim.
integrum parallelogrammi KM O G.atoto circulo
in tribus partibus excedetur, & viciflim ipfum rotum
parallelogrammumin quatuor partibus circulum ex-
cedet:ac proinde nihil de zqualitate excefluum ftatui
potcﬂ:,niﬁ in auxilid adhibeatur epharmofis mecha-
nica,qua etiam Brylo monftrabat quadratum fieriz-
qualecirculo. Ex quibus manifeftum eft, modiqua-
jrandi circuli, a Scaligero excogitatum, nec efle ynec
dici pofle demonftratiuum: quia pédet ab epharmof
'mccianica, quz nihil certi Erobatc oteft. Vtaurem
reGtiusintelligatur,quomodo dimicﬁum totius paral-
lelogrammi fitaffectum erga {emicirculd, quomodo
etiamtotum parallelogtammum fehabeat ad totum
circulum: typus propolitus penitiuseft infpiciendus.
Parallclogrammum A E G K. excedit femicirculum

AIHC.
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ATH C.induabus partibus,nimirumin figura AK{,
& H G F. femicirculus autem excedit parallclograms-
mum, per {uperficiem JH. & per fuperficiem F CE:
?uod (1igicur probari poflet, figuras A KJ.& H GF.
imulfumtas,efle duabus fuperficicbus JH. & F CE.
{imul fumtis @quales:certe probatum effer,quod area
parallelogrammi zquaretaream femicirculi. Horum
‘autem excelfuum mutua equalitasno poteft probari
rationibus geometricis, fed per epharmofin & minu-
talem diuifionem, exceflus vecung; non autem pror-
fus @quales demonftrantur.Jtem totum parallelogra-
mum G KM O. ita implicatum eft circulo quadran-
do,vt éum excedat in quatuor partibus, nimirum in
figara MAN. & DOP. & FGH. & 1K A. totus

autem circulus exceditintegrum paraliclogrammum
in tribus duntaxat partibus,nimirum in tribus fegme-
tis N D.& PF.& H].Siigitur oftendi poffet, quatuor
{uperficies totius paraliclogrammi extra circula pro-
minentes, xquales effe tribus fegmentis circuli, que
extratotum parallelogrammum extenduntur:omni-
nofequeretur,quodarea totius parallelogrammi effet
xqualis toticirculo. Sed & horum excefluum mutua
¢qualitas no poteft probari per demonftrationes geo-
- metricas,etiamfi fortaflis per diligentem epharmofin

exceflus1fti¢qualeseffe vicfean tur. Nechocfacit quic-
quamad propofitum,quod fegmenti N D.{it ¢quale

fegmento JH.quia veriulque chordafubtenfa eftlatus
gy
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hexagonum. & quod fegmentum P . {it divifum in
duas {uperficies zquales, nimirum EP C. & E C F.it¢
quod figuraM A N. {icarqualisfigure A KJ.& figura
D O P.zqualishabeatur figure H GF. iftaomniani-
hil ad Rhombum:nili probetur, dimidii parallelogra-
mi {uperficiem xqualem efle femicirculo. Quomodo
autemifte fupcrgcies xquales efle credérur? nifi privs
perlualum tuerir,excellus verinque cfle zquales:quod
nullaratione geometrica probari poteft. Hinc per(pi-
cuum elt,quod om nes,quicirculo vel gquale quadra-
tum,vel xquale parallclogrammum aleera parte lon-
~ giusaflignare conatur, neceflario cogantur fuperficié
reilinea cum fuperficie circulari implicare, nec pof-
finthocincommodum effugere, quo minus probare
teneancur, veriulque fuperficiei muruos exceflus inter

fe zquales efle : nif1 autemhoc per demonftrationem
geometricam doceant, nunquam animus nofter ac-

quieﬂ:ct,fcd perpetuo in dubio harebit. Praterea fi
admitcamus parallelogrammum altera partelongius,

idque ad quadratum redigamus, per propofitionem
vltimam libri fecadi Euclidis: nonne opus erit, v qua-

dratum iftud circulo quadrando partim infcribamus,
pactim ctiam circumg:ribam us,quemadmodun fecit
Bryfo? & nifi tuncoftendere poflimus,quatuor fuper-
ficiesangulares quadrati excra circulum promingtes,
‘zqualesefle quatuor fegmentis circuliextra quadrati
extuberantibus, nunquam credemus, quadratum effe

xquale
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equalecirculo. Siquisobiiciat, non effe neceffarium,
vt exceflus vtrinque demonftrentur ¢quales,quando-
quidem tota figura poffunt demotrari equales: hinc
enim fequitur,ctiam partes extuberates inter fe equa-
les efle. Refpondendum eft, falfo affumi, quod figura:
integra inter {e xquales habeantur. Hic nunc locus
poftularevidetur, vt videamus, an verum fit, quod a
quibufdam dicitur,fu perficiem circuli irrationalé effe
magnitudinem,idcirco artifices multosfruftra labora-
re,quod aream circuli certo numero definiant. Ve hic
quaftionem diffoluamus, ante omnia expendendum
erit, qua {ic proportio laterum trianguli reCGtanguli
A D C. in femicirculo infcripti. Latus angulo reGo
fubtenfum A C. eft diametruscirculi quadrandi, latus
autem minus circa angulum re¢tum D C. eft latus
hexagonum circuloin{criprum , quod aquale eft [e.
midiametro. Hifce duobuslateribus notis eriam ter-
tium inuenietur, prafidio propolitionis penultima
libri primi elementorum Euclidis:latus enim A C,vt-
ote diametrus circuli, ponitur decem partium xqua-
Eum , ergo quadratum illius eftcentum: & lacusD C
xquale eft femidiametro, continens partes quinque
~zquales,ergo quadratum illius eft vigintiquinque. Si
iam minus quadratum dematur de maiore,, relinqui-
tar quadratum lateris maioris circa angulum reGtum
75.cuius Radix et lacus A D. Atqui hoc ipfum lacus
A Dieftlatus trianguli ifopleuri circulo inferi pti, ficut
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manifeftum cft ex conftructione,, perfecundam pro-
pofitionemlib. 4. Euclidis: qua: cum itahabeant, dici- -
mus totum parallelogrammum G KM O. conftare
ex vno latere, habente nouem partes diametri, & ex
altero latere,, quod Radix eft de quadrato 75. Sane fi
hac Radix rationalis effet, facile aream totius paralle-
logrammi metiremur:quia autem Radixilla furdaeft
& irrationalis,nec potelt numero certo expli€ari,cum
illius quadratum no fe habeat ve numerus quadratus,
per propolitionem 7.libriro. Euclidis, fecund Cam-
panum:hinc fic,vecogamurlatus furdumin rationale
multiplicare, atque ita {:roducim usaream totius pa-
rallelogrammiirrationalem & furdam, qua no porelt
numeris veris declarari, fed artificio Algebra, & per
numeros furdosinueftiganda eft,iuxta methodumli-
bri fecundi & decimi Euclidis. Sic etiam triangulus
A C D.fuperficiem habetitrationalem,quialatus vni
circareGtum angulum eftrationale, nimirum partii

uinque,alcerum autem eftirrationale, nimirum Ra-
jix de75. Quodautem latus A D. fit Radix furda de
75. confirmatur etiam per propofitionem octauam,
libri 13. Euclidis,apud Campanum:vbi demonfiratur,
quod quadratum lateris trianguli 2quilateri circulo
infcriped,triplum (it quadrati {emidiametri, fiue lateris
hexagoni. Quod hac ratione poffumus explorare:
quadratum femidiametri & laretis hexagonieft 2. &
quadratum lateris trianguliifopleuri circuloinferipri,

cit 75.
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elt 75.iam autem certum eft, quod minus quadratum
1Inmaiore ter contineatur. Jdem patet ex propof. 12
libri 13.Euclidis,apud Theonem,vbi ficferibitur ; & eis

~ € L !

XURNOY TEAWAYOV IO INEVPOD E DT> N T8 TEAYDIY ZNevpg, Suwd ues
TesANAT Wy 621 THs Cn 7 werrey 79 xoepn¥, Hxee ideo recen-
{entur, vevideamus , omnium propofitionii geome-
tricarum {ummum confenfum efle: & i perfici€ trian-
guli rectanguli,aut parallelogrammirectangauli irra-
tionalem efle, 1 latus voum circareGtum anguli cerro
numero exprimatur, alterum autem (it Radix furda,
que nullo numero explicari poteft. Vtenim areainue-
niatur parallelogrammire@aguli,oportet latus vaum
in alterum m ultiplicare: iam autem certum eft, quod
numerirationales & irrationales (iue {urdi,fecundum
communem logifticam nonpoflintinter fe muleipli-
cari: & quando opus eft huiufmodi multiplicatione,
oportet numeros rationales ad {urdos reuocare, veea-
dem verinque fit denominatio:quoautem artificioid
it peragendum,ex geometrica praxi,quam Algebrai-
camappellamus; cognofcendumeft laih videamus,
quidilbs refpondendum ir, qui exiftimant, parallelo-
grammum alitera parte longius, quod latus vnum ha-
bet rationale, & alterum irrationale,efle xqualecirca-
lo,8& cumiliud parallelogrammum habear fuperficié
irrationalem, putant etiam circulumiefle magnitudi-
nem irrationalem. Non eft dubium, quin hae opinio
locum haberet, i demoftrari pofier perviam geome,
G
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tricam , pradiGtum parallelogrammu prorfus xquale
eflecirculo: athoc {cientifice demoftrari nequit, quin
potius exmechanicis princifiis,& per ecpharmofin, dg
v andte, oftenditur xqualitas veriulque fuperficiei.
Adhzcalii praclari artifices (interquos Arcll)limedas
loct principem obtinet) circulo quadrando zquale
aflignant parallelogrammum alcera parte longius,
quod ambo latera circa angulum re¢tum habetratio-
nalia, & horum ratio ad inftitutum mechanicum ma-
xime eft accommodata: quia area huiufmodi paralle-
logrammi facilime indagacur. Iuxta hori igitur pla-
citafequeretur, quod area circularis eflet magnitudo
rationalis , quatenus certo numero explicari poteft:
manet tamen illud incommodum,quod etiam hi de-
monftrare nequeat, parallelogrammum propolitum
exactiflime ef?e equalecirculo. Quare in nurlam ab-
furditatem incidemus, {idicamus, aream circulinec
fimpliciter effe ratio nalem , nec {impliciterirrationa-
lem,fed rationalé & irrationalem ex hypothefi: que-
admodum diametrus circuli; perfe non eft rationalis,
neque irrationalis, fed ex hypothefi tantum: {1 enim
quadratum circulo infcribamus, cuiuslatus vaum {ic
rationale, etiadiametrus quadrati, qua {imul eft dia-
metrus circuli, irrationalis eft & incommenfurabilis.
Si auté in femicirculo infcribamus triangulum recta-
gulum, cuius latus vnum circaangulum reGum fit 3
partium, 8 alterum 4 partium, ticdiametruscirculi,

quz
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qua (imul et fubtenfa trianguli, et commenfurabilis
& rationalis,conftas s partibus: id quod liquet ex pro-
politione penultima libri primi elementorum Eucli-
dis.Summahzceft, quocung; modo ponamus latera
aftectaeflein parallelogrammo reGtangulo, nit quam
tamen per viam geometricam oftendemus, iftud pa-
rallelogrammii prorfus zquale effe circulo. Siue enim
ambo ﬁtcra circa angulum re¢tum conftent numero
rationali, & fuperficiem comple@antur rationalem,
{iue vnum eorum fic rationale, & alcerumirrationale,
vt neceflario ex his confletur fuperficies irrationalis,
fem per probandurh fueric, iftud parallclogramm um
circulo implicatum , tanto{patio excedere circulum,

quato etia {patio circulus excedit parallelogrammi:
hoceft,demoftrandum fuerit, exceflus veriulg; figure,
tam rectilinea,qua circularis, inter fe prorfus xquales
efle.Patetigitur, quaratione Scaliger aream circuli ad
- parallelogrammum altera partelongius reuocandam
efle cenfuerit: quomodo autem proportionem inter
perimetrum & diametrum circuliexplicet,videbimus
capite 7.incorollario tertio, & quarto.

Soluuntuy obieiones & paralogifmi
Iofephi Scaligeri.
oA DY T e Vi

_ELementGr um CYClomctricef l-l au&or &Pc ac fnUL-
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tum gloriatur , fe nunc tandem fummi Dei beneficio
quadraturam circuli ex tenebris in lucer protuliffe,
atqueineptorum quoradam Geometrarum frinolas
opiniones refutafle. Veautem fidem aliquamim peri-
tioribus faciat,& quadraturam circuli omnino poffi-
bilem efle perfuadeat,partim au&oricate clariflimori
Philolophorum,partim etiam rationibus propriis vti-
tur. Quod ad aultoritatem attinet,citac Ariftorelem,
ciufqueinterpretes: & vult eosin hac fuifle fententia,
quod quadraturacirculiex fundamentis geometricis
demonftrari poflit, etiam(i nondum huiufmodi de-
monltratio {itinuenta. Nouimuslocum exftare apud
Ariftotelem,in pr¢dicamento Relatorum,ex quo no-
nulli bancfufpicioné conceperunt.quali Philofophus
minime neget,quadrationem citculifcibilem effe, fed
afhrmetilla in profundeadhuclatere, neq;a quoqua
dextre fuiffe explicatam. Verba Ariftotelis hzc funt,
{icut a Simplicio citantur lib.1. Phyf.contextu 1i.cim o ¥
KUY TET YWY 101406564 £ Eh1GuTD5. Ehriguum oo e 7§ s b1 7,
7 N rqumoy 621, hoc eft, ficut fe habet quadratura circu-
li, fiquidem eft {cibilis: {cientia quidem eius nondum
~eltinuenta,fcibile autemeft. Quid de hocloco Am-
monius & Porphyrius fentiat, iam ame capite primo
fatiseft oftenfum. Simplicius fic in pradicamentis in-
terpretatur , Quod{cibile fublatum tollat fcientiam,
{cientiaautem {ublata nd deftruat fcibile,manifeftum
cfle videtur : nam i demancur cibilia, nulliusrei cric

| | {cientia
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{cientia, & protfus nulla ericfcientia: i autem toliarur
{cientia ,manet tamen{cibile. Etenim feri aliquando
{olet,vt propter defidiam abiiciamus rerum quarunda
notitiam, qua: nihilominus manent & funt feibiles.
Nam & in Mufica prius dilcernebamus diefin, nunc
autem hoc interuallum non animaduertimus, quod
etiam oftendit Ariftoteles exemplo quadraturg circu-
li:cumenimi plafuo tempore nondum inuenta effer,
per dubitationem dixit, (1quidem eft {cibile: fcientia
quidem ipfius nondum eftinuenta, fcibile autem eft.
Hac Simplicius. A pparetigitur, Ariftotelem ex hypo-
thel argumentari. {1 enim quadraturacirculi ponatur
{cibilis efle,eriamfi nondum exftetillius {cientia: certii
tamen cft,quod abfente hac & fublata{cientia,n6 tol-
latur [cibile,quadoquidem ex hypotheli ponimus {ci-
bile effe. Quod autem quadraturacirculi,nec a&unec
poteftate dari poflic,& prorfus itimpo{libilis,ex pro-
teflo docet Ariltotelesin Elenchis fo phifticis: vbi ait,
{1 maxime circulus quadrerur,hanctamen quadratio-
nem efle fophifticam, quia non fiat fecidum rem, hoe
eft,fecundum princi pia geometrica. Sed obiici poteft,
Ariftotelem loqui de falfis defcriptionibus Antiphon-
_us,Hippocratis Chii,& Brylonis,qua omnes erant fo-
phifticae:(1 autetn inuentum Archimedis, aut aliorum
artificuro examinare potuiffet Ariftoteles,forteipfum
nihil in huiufmodi demoftrationibusdefideraturum
fuiffe. Adifta refpondendumeeft, Ariftotelem nouifle
G 3
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caufam vniuerfalem,ob qua circulus quadrari nequit,
ficut oftendemus in capite fequenti. St quarat aliquis,
curergo veteres tam fuerint folliciti,ve circuli guadra-
turaminueftigarent, quandoquidemilla per demon-
{trationem haberi nequeat? dicendum eft, aliquos ex
veteribus non ita penitus cognouifle naturam trian-
guli orchogonii,vt putarét etiam quafuislineas rectas
inter fe comparari pofle: propterea principium ephar-
mofeos vbique funt{ecuti, & non tantum lineas ratio-
nales cuirrationalibus , verum etiam reétas it curuis,
& per confequens,{uperficiem rectilineam cum circu-
larizquare conatifunt. Hicerteid,, quod impoffibile
erat,poflibile efle putarunt: atque ficex vno errorein
plures alios fueraic praccipitati. De his verumeft quod
fcriplit Philoponus libro fecundo Priorum, cap. 25.
eCnTaouy Tyes, el e el xuxn o TETERIWYiTAY 5 3, O Muaﬁﬂn@:.
hocelt, quafiueruntaliqui, an poflimus circuli qua-
drare, {edip{inon potuerunt. Quidam vero optime
norunt,quadraturam circuli per fundamenta geome-
triz non pofle indagari,nihil aute obftare,quo minus
perrationem mechanicam, fenfibus vecunque (atisfa-
cientem,quadraturacirculihaberi pofli:cum ergoifti
talem quadraturam quafiuerine, nullo modo funtre-
prehendendi:(atius enim eft, vtin operibus mechani-
cis aliquam habeamus rationem quadrandi circulum,

uam vt nullam prorfus admittamus. Porro aduerté-
jum clt, quoldam veteres diftinxiffe qualita propofi-

aonum
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tionli gcometricarum in meesue & dmez hocelt,in ea
queinueftigari, & noinueftigari poflent. Quadiftin-
¢tionem tati fecit Scaliger, vt ea fuis pmlegom eniscy-
clometricis tatim in veitibuloinferere voluerit:ea atit
{umta eft exfcholio cuinfdaaudtoris anonymi, quod
habeturad inem commentariora Procli in Frimﬁ li-
brit Euclidis editor. Verba qugibileguntar,{funt hac:
’ /) A /) T n \ ’ / )
7r0eA0y 3% 651y o I e 7ol esuer M 7roimaoy X, m?mwuaq, TY TR el
Chrtvorom ageeyiir. A ws Ay Jeznvrw[-rﬁmamhﬂw:w&‘ 770~
et Zecos moes o puon, Hmrwcpw&'p&ﬂur 7 X 3‘:_3&,15 >a0deizews , oioy
1 #ﬁrmv IO EUpON A X oy g Amor. & cetera. & pa ulo PO&,
70 pov 8% Eﬁ,vﬁmﬂwm’;ﬂpw’é;@v,égé T HUXNY TETERYBNIUSG , YT
W o ADPw. B Y 01Y TE AWTDY TT AT MO, % eqty EhriqyTos, 'anvﬁg.m
& aw Ty 47w xg.refhnvﬂaq, vr-:;t'? 8% L Tou 1M LyTos Tveduou, 0 AG9oé
Srd o Ty, 0 i(gr.ftxue,cmg TIOAUY ETDY0L0 (a1, 7D P i) T By CF
0P w,eH ¥ ;@J:rﬂvnv J% 7N NVl me,cqv'r | Nws TP IOLYOPEV YTy, oL 770 -

v ¢

poy Ji'?ﬁ‘ir,%g apH TRy 7O T ey s tor, T9TD 631y Y Cnryons
a2l gxesrs 61 hocelt, parabile vero eft,quod pollumus
nunc facere & conftruere,id eft,ad mentem reuocare.
Sedaliceriterum definiunt parabile, quod vel perde-
monftrationem acquiratur,aug quodfinedemontftra-
tione,tanquam fatis euidens,conftituatur, ve eft, cen-
tro aliquo & interuallo dato circulum deferibere, &
- triangulum conftituere non folum ifopleurum, fed
etiam fcalenum. & catera. & paulo poft, imparabile
vero eft,quod oppoficum habet, vt eft circuli quadra-
 tura, cuius efficiende nondum excogitata elt ratio.

Quod fietiamad inueftigandum quadratura poflibi-
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lis, & fcibilis eft,fcientia tamen eius nondum com pre-
hendicur. Nuncautem fermo haberur deeo, quod 12
elt parabile, atque hoc principaliter meswer appellant:
cutus enim efhiciendi ratio nodum excogitataelt, po-
telt autem inueniri,id proprie mess nominant.” Awmpor
autem & imparabile eft,ve diximus, quod opponitur
mesw & parabili,id autem tale eft, cuiusinuentio nd-
dum diiudicaraeft. Ex his verbis colligit Scaliger, au-
&Gorem illum anonymum fenfiffe, quadrationem cit-
culiefle quidcm messi, N0 autem & wpe: hoc elt, qua-
draturam circuli pofle quidem indagari, fed ciusinda-
ganda rationem nondum exco gitataefle. Ac proinde
ait Scaliger , mirum no effe,{i tantum ftudium pofue-
rintveteresin quadratura circuli inueftiganda, quan-
doquidem eam ex principiis geometricis & certiffimis
rationibus inueniri pofle,minime dubitarint. Verun-
tamen auctor ifte anonymus ex hypothefi loquitur,
f1quadratura circuli poflit inueftigari, & fit E‘ibiiis,
nondum tamen eius exftac {cietia: eodem modo Ari-
ftotelesloquiturin pradicamento Relationis. Sic au-
tem modeltiz caufa, veteribus loqui placuit: cii enim
muici eflent curiofi quadrationis circuli indagatores,
hos quidem a propofito fuo deterrere noluerunt,qua-
do dixerunt,fortaflis circulum quadrari pofle, nec in-
utile efle, {i omnes vix ac rariones quadraturam effi-
ciendi tententur, fed illud adiecerunt, nondum Cieh-
tiam demonftrativam,pro circulo quadrando,ab vllo

IMoIrca-
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mortalium prolatam efle, & fortaflis niquam talem
{cientiam inueniendam. Quod etiam indicat praedi-
Gusaudoranonymus,dum ait,dpéy @i, % # Gramors -
afgxesros 631, hoc eft, imparabile eft,cuius inuétio non-
dumdiiudicarta eft. Quafi velit dicere, omneminuen-
tionem ad principiageometrica examinandam effe:fi
enim comperiatur,quod iftius inuentionis modus co-
gruatcum principiis & demonftrationibus geometri-
cis,tuncillam magni faciendum effe. Si autem dcprc—
hendatur, inuentionis modum pugnare cum princi-

piis & demoftrationibus geOMmetricis, hunccerte mo-
dum veabfurdum reiicere debemus,addita hac prafa-
tione,quod nodum exftet fcientia rei quafite. Sic et-
iam hodie refpondere poflumus quibufdam circuli
uadratoribus:{i{cibilis it quadracura circuli, vt qui-
jam exiltimant, nondum tamen ex{tateius {cientia:
~quam enim nonnulli {cientiam quadrationis circuli
iactant, eaduntaxac eft mechanica opinio, pri ncipiis
& demonftrationibus geometricis repugnans, & pro-
prerea fophilticacenfenda. Quod {1 nobis mechanici
ifti etiam {ua auctoritate molefti (int, & quofiis cuni-
culos euadendi quarant,dicemus nouum modu qua-
drationis abipfisallatum, nondum in fenacu critico
geometrarum comprobati effe, ac proinde quaftio-
nemin controuerfiaverfari: » Crmmosaldesa; 631, 1de
fen{ile videtur Porphyrius, qui vanidicis quadratori-
- buscirculihocrefpondendum efle exiftimac: etiamiy
| H
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vos ingeniofl alioquin & indultrii artifices ; admodit
infolenter & fuperbe gloriemini, qualicertam demé-
{trationem circuli quadrandi atculeritis;exansen ram@
geometricum {atis oftendit , vos plurimum decipi ;i
co, quod mechanicam duntaxar, nonattem apodi-
¢ticam, & principiis ac demonftrationibius geometti-
cis conuenientem probationem adducatis, Videatur
locus Porphyrii, in cap.1. a nobis citatus. Simplicius

uoqsiudicat, obiiciendum effe omnibus circul qua-
jratoribus, quodinuentiones ipforum varias contra-
dictionesim plicent:(icur deprehenfum eftin quadra-
tura Scaligeri,q uamprimum inlucem prodiit. Obiici-
tur nobis auctoritas Philoponi, ex commentario in
librum primum polteriorum Analyticoram, vbi de
duplatione cubi & quadratura circuli differit, occa-
{ioneex contextu Ariftorelis accepra. Si Philoponus
affirmaret, quadraturam circuliideoa veteribus inda-
gatam fuifle,quod ipf1s certo perfualum efler, eam per
demoftrationem geometricam haberi pofle, fortaflis
aliquid contra nos ex verbisiilius exciperecur: fed ni-
hil talelegimusa pud Philoponum, Quin potius Phi-
loponus ad{tipulatur Archimedi, cumgq; afirmartin-
wuenifle modum quadrationis, qut proxime ad verum
accedere videarur: reprehédic etiam epharmofin me-
chanicam Antiphonus, qualineamrectam cum cur
uazquare volebatr. Quid de cvteris interpreub. Gra-
cisfenuendumeft: an putarunc omnes, circulum ex

princi Piis
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principiis geometrie quadrandum? cercum eft, quod
fuerintalit homines ab iftis nouis circuli quadratorib.
non enimitaleues funtexiftimandi, quafiin gratiam
quadratura circuli, voluerint euertere proprietatem
erianguli retanguliaut quafi ftuduerint confundere,
& in viiichaos mifcere linea reétam cicurua. Tpfa ge-
ometria hoftis eft quadrationiscirculi,no Ariftoteles,
non interpretes: deiftis tame hominib. dicere poflu-
mus, quod fuerintrerum geometricarti ftudiofiflimi.
Niic videamus rationes, quib.auctor cyclometricori
mechanematum probare conatur, quadratura circuli
ex principiis geometriz pofle conftabiliri. Sic argu-
mentatur : omui {patio fpatium rectilineum aquale
dari poteft:at circulus elt fpatium , Ergocirculo fpati
reGilineli zquale dari poteft.Videantur cyclometrica
Iofephi Scaligeri,pagina 2.8 3. Maiorem propofitio-
nem auctoritate veterum confirmare ftudet: ait enim
veteres omnes magna contentione queafivifle, vt o-
muni fpatio fpatium reilinel @quale conftituerent:
nungquamautem cos hoc quafituros fuifle,, nif per-
{uafum habuiflent, id ex principiis geometrizinuefti-
gari pofle. Quid de hacauctoritate fenticdum (it, nos
pauto ante explicauimus: no enim fequitur, fi veteres
{ollicite quefiuerine,ve omnifpatio fpatium reilinei
exequarent,quod propterea exaquationem hancin-
uenerint: nec etiam fequitur, fi exzquationem aliqua

inuenerint, quod oporteatillam efle demoltrativam,
o L
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que fealiterhabere nequear. Videmus enim om nes,
tam veteres quam recentiores,yiam mechan icam ta-
tum ingrefios efle, vt aream circuli ci {patio re@ilineo
exxquarent. Venondicam,auctoritatem fine ratione
nullius momenti effe:i enim occurrat problema geo-
metricum,ex propriis principiis, non auté teftimoniis
clarorum virorum demon(trandum eft. Minoré pro-
pofitionem ait Scaliger notiflima effe: quiafuperficies
citcularis & rectilinea dicitur o, & eubadn, id eft ca-
pacitas & arca. Vt hunc paralogifmum diffoluamus,
fciedum eft,maiorem propofitionem fallam efle,qua
dicit,omnifpatio f} patium rectilined gquale dari pofle,
quiacontracam poteft afferri in&antia,ﬁquidcm om-
nisangulus {patium eft,nec tamé omni angulo ¢quale
rectilineum fpatium dari poteft. Angulus enim con-
tingentia,qui etiam xeexmadisdicitur , non potelt per
angulum re&ilineum com prehendi, vt probat Eucli-
des,libr. 3.elementorum,propofss. Siautem fermo fit
de (patio per figuram aliquam com prehenfo, iterum

negamus huiufmodi omne {patit ad quadratum re-
uocari pofle. Vt enim totarum figurarum arex inter

{e conferantur & exequentur, necefle eft dari certum
laterum & angulorum politum , quemadmodum o-
ftendit Euclides libro primo & fecundo elemétorum:

atincirculo necfunclatera, nec funt anguli. Vnde li-

quet,circulifpatium natura fua differre afpatio paral-

lelogrammireilinei: quod etia Euclides {3 gnigcauit

in
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in definitionibus libri primi.Primo enim definiuit {u-
pe'rﬁciem ,quzlon gitudinem & latirudinem tantum
habeat , cuius termini {intlinex:a quadefinitione ex-
cluditur fuperficies circularis, qua vnicalinea conclu-
ditur.Deinde feorfum definiuit circulum, fiue fuperfi-
ciem & figura circulare 1:hecenim differtafu Perﬁcic
rectilinea: quiacirculus non clauditug terminis,que
fiac plures lin ex.fed terminatur vnalinea circumferé-
tiz, vt reéte monet Lucas Paciolus in caftigationi-
bus ad Euclidem Campani adieétis. Adhgc vocabu-
|G ywetos viitate accipitur pro fuperficierectilinea, qua
vt minimum tribus rectis lineis concluditur: quando
autem tribus lineis rectis {uperficies terminatur, fic fi-
gura triangularis,qua omnium reilinearum ﬁmrli-
cilima eft. Quareinter principia geometrica vulgo
numeratur hoc pronuntiatum, ety S ed iy ehoy ¥ e
iwanhoc eft, & duz linex reta fuperficiem non com-
prehédune. Licetigitur (patium circulare & rectilinety
{ub eodem genere praedicamétali contineantur: ex di-
uer(iffimis tamen conftant principiis, vtin (e mutuo
tranfire nequeant. Sane ex definirione anguli plani,
tam rectilinei quam curuilinei apparet,omnem angu-
lum efle fpatium, etiamfi per certam figuram nodum
comprehendacar : quamobrem (patium cum figura
nonreciprocatur, Quare (tolidiflimum eft, {1 quis vo-
cabulitfpatii perinde ve figurg,viurpare voluerit: autfa
quis ex eo,quodcirculus fuperficies eft, velic colligere,
. H ;3
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circulum effe fuperficiem reéilineam. Produnt igitur
infcitiam fuam , qui fic argumentantur, omni {patio
{patium rectilineum aquale dari poteft, at circulus eft
fl:)atium , Ergo circulofpatium re@ilinet quale dari
oteft.Hoc enim perinde eft, ac {1 ex dato genere, ve-
Ent inferre certa{pecic,hac ratione: circulus eft fpatiﬁ,
ergo eft [patilirectilined,ac proindead figura quadra-
ta reuocari potelt.Sic argumentandu erat, omni {pa-
tiorectilinco quadratli zquale dari poteft: atcirculus
_potefltfierifpatium redtilineum, Ergo circulozquale
quadratum dari poteft, Sic etiam Ariftoreles libro fe-
cundo Priorum,cdp. 25.quadratores circuliargumen-
tari oftendit,quando talem format{yllogifmum, om-
nis figura re@tilinea redigi pote(t ad @quale quadrara,
at circulus redigi poteft ad figuram recilineam, Exgo
circulus redigi poteft ad @quale quadrati. Maior pro-
pofitio certiflimaeft: nam per propofitionem vltima
libri fecundi elementorum Euclidis ; cuilibet figura
rectilinez poteft dari @quale criangulo, & huic gquale
quadratum:{cd minor probatione eget : quomodo e-
nim circulus redigi poflitad figuram reGtilineam,exé-
pligratiaad triangulum,, aut ad parallelogrammum
altera partelongius , quod exactiflime 2quale (icarea
circulari,id non potelt explicare geometria. Fuerunc
quidem multimechanici,& ante & poft Atiftotelem,
quioftendere conati {unt,circulumad ¢quale quadra-
cum redigi, hoceft, circuli quadracuram ex principiis
| - geome-
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geometrix certiflime demonftrari: id tamen nunqua
animo {cientiz cupido perfuadere poruerunt. Q uo-
tiefcung; enim horum rationes fuerunt examinate,
toties deprelicfum eft, easad incercum iudicium {en-
{usprouocare.Q uare recte dixit Ariftoteles,huiufmo-
difyllogifmum abductionis appellandum efle,quoda
vera demonftratione animum abducat: etfi enim mi-
norem propofitionem epharmofis aliqua confirmare
videatur,ea tamen non gignit certam {cientiam , quas
nullaratione labefactari poflit: {1 autem fcientia non
(i aue miaros y aueraimass, hoc eft, a qua animus fcien-
tis nullis rationibus dimoueri poflic, profecto nulla e-
rit dem6tratio. Nonigitur fufficit,ve ex epharmofi &
iudicio oculorum, ftacuamus parallelogrammum ali-
quod zqualeefle circulo, nifi idem per rationes geo-
metricas circulo qqualc effe demonf(tremus:folaenim
epharmoﬁs nihil probat, {ed rudioribus tantum geo-
metriz difcipulis viam ad maiora cognolcenda pate-
facic.Adde quod epharmofis non poflicfumma¢qua-
licatem indicare:ex ea enim duntaxat cognofcicur, fi-
guras propofiras fere zquales, non auté prorfus zqua-
les effe. Alcerum argumenti eft, quo Scaliger probare
niticur, quadraturam circuli rationibus geometricis
~maxime confentaneam efle:id tale eft, Omnis poteria
potelt quadrari, at omnis circulus eft potentia, Ergo
omnis circulus poteft quadrari. Maior propolfitio o-
pus haber limitatione: hocenim {enfu vera eft, quate-
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nusomnis linearecta, habet potentiam, vt poflit qua-
drari:minor autem fal(a eft:non cnim circulus, hoc eft,
areacircularis,eft potentia,fed eft fuperficies & figura,
vnalinea contenta,que circumferentia dicitur.Q uod
autem{olx linezx retz dicantur potentiz, quatenus
exillis quadrata conftrui poflunt,patet ex fecundo lib.
Euclidis,propofi12.vbi fic ait Cam panus, Potétia enim
linca vecla,re[pectu quadrati fui est: vnde tantum dicizyy
pofSe lineaqualiber, quantumin fe ducta producitur, 1de
euincitur ex libro 1o. Euclidis , vbi lacus tetragonicum
potctia nominatur, quod ex eo per multiplicationem
quadratum produci queat. Concedamus circulj cir-
cumferentiam, per epharmofin xquari poflelinew re-
cte: quid tum poftea? fequetur, c}uod circumferentia
poflicquadrari,nullaauté ratione hinc efhicietur,quod

area circularis ad fuperficiem quadratam redigi poflit:
veenim circulus quadretur , necefle eft ipfius aream
prius equalem-fieri fuperficiei alicui re@ilinez: at quo-
modo area circularis tranfeat in fi guram rectilineam,
vtinter{eamba (uperficies pror{us aquales habeatur,
explicare non poteft geometria: fola epharmofis ofté-
dit,tales figuras vecunque zqualesefle, Ex quo mani-
feftumeft, Scaligerum abuti vocabulo potentie: per
hoc enimindicat quoduis {patium, fiue (ic re@ilineq
{1uecirculare: ac proindeetiam vocabulum Grzcum
oo dvy, quod arcam denotat, multisinlocis PEr voca-

q

bulum POtcntimintcrprctandum cllecenfet. Recidie
] gitur
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agiturhic paralogifmusin idem abfurdum,de quo an-
teadiximus:perinde enim eft,ac{iita argumeétaremur,
Omnisfuperficies poteft quadrari, at circulus eft fu-
-perficies, Ergocirculus poteft quadrari. Quis non vi-
.det;hic effe manifeftam petitionem principii? {umitur
“énim,quod probandum erat. Probandum effec,omné
fuperficiem pofle quadrari:hinc enim fequeretur, etia
circulum,quify uper’ﬁCiescﬁ}Poﬂ'e quadrari.Certe geo-
metria haud affirmat;ominem fuperficiem poflequa-
drari,fed vult omnem fuperficiem re@ilineam cuinf-
-cunque parallelogrammi, ad @quale quadratum re-
-uocari pofle:qui autemcirculum, hocelt, fuperficiem
“cyruilineam quadrarecu Tilm_t‘ , principiis geometria
‘contradicunt jdum exfola epharmofi argumenta’z-
‘qualitatis petéda efleiudicat.Sed bene res habetjquod
‘nondiffiteantur, quadrationis circuli fundamentam
pofitumeflein applicatione linez curug ad reGam, &
- mulciplici aré¥ circ ul{af-is,per 'fpa;iai- rectilinea diui-
fione.Primoenim acriter contendunt ; ex rotandali-
neacommodiflime reGameflici pofle, quod exme-
ichanica epharmolfi, &iudicio cifiariorum vel auriga-
JLUm conrll)rmant. Quisverohosita infanire docuit; vt
.ex reCtocuraum,& ex bul:-lio reGtuni fine' mutua qua-
titatum corruptione efficete conenturfangulus certe
rectus,femper rectus eft,& nunquam potelt fieri obli-
-quus,nift per accidés, & ratione materie,qug vi aliqua
externacontorquetyri Sic etiam linea curua, vtpote
4y I
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circularis, non poteft in re¢tum extendi, quin natira
eius tota deltruatur: namin minima quauis particula
circumferentiz,etiam fenfum fugiente,curuitasineft,
qua carectocompararinequit. Quod fiautem ima-
ginemur, per inflexionem lineam curuam reificari,
& zqualem fierireétz linex,putauimus rem vnam &
eandem manere fibi {imilem,fiue proprietates {uas ef-
~fentialesretineat, (iue amittat : fed hoc ab omni ratio-
ne maxime elt alienum.Deindeiidem circuli quadra-
“tores [uperficiem & aream circularem,in mulcasf gl
rasreCtilineasrefoluere coguiur : ex quibus fimul col-
le@is efficiu nt parallelogrammum aliquod altera par-
-telongius,cui 2quale quadratum confticuunt: atque
hacratione exiftimant,fe totam aream circularem, ad
@qualem quadratam fuperficiem redegifle. Atnemo
eftita hebes, quinon animaduertar, i uperficiem tota
circularem non poflediuidiin figuras re@ilineas: etfi
‘enim maximaex parte fuperficies circularis diftribua-
turin figuras rectilineas, multe ramé particulz in cir-
cumferentia relinquatur,qua fenfum eftugitc. Quare
cocludimus, ficulneum effe prafidium, quo perfolam
epharmofin nonnulli probare conantur, lineas duas,
aut fuperficies duas, 2quales effe. Vt enim epharmofis
nos fallere poteft, quando lineam reétam rationalem
cumirrationali zquiparare volumus: {ic etiam eadem
epharmofisnosin errorem ducit,quando peream vo-
lumuslineam reGam cumcurua comparare,aut con-
ra:
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trasitem quando volumus oftendere, fuperficiemre-

&ilineam zqualem effe circulari, quod vna ab alcera
comprchendi videatur.

- Confirmatur [ententia _Ariftotelis, guod impty?i*

bile fit circulum quadran'.

Carvr VL

SI diligenter expendamus, qua ab Ariftotele ﬁ*ripta
" {untin tractatione Elenchorum fophifticorum, in-
ueniemus caufam vniuerfalem & {cientificam,ob qua
circulus a nemine mortalium quadrari poteft. Scribit
Ariftoteles,{i maximecirculus quadretur, {cilicet per
rationem aliquam mechanicam,hanc tamen quadra-
tionem efle Eaphi&icath,' quia non petat argumenta
‘ab intima rerum natura, Verba illius; cum breuiafint
& neruofa,hocloco repetam:inquir,ﬂi X9y TNT e YNICETY
& inos, a4 ngeid mpiypuats 2@ T sopisudg. hoc et
'e:iamﬁ'gﬁ'atlrcmrt:i_rc ulus,manifefta tamen eft,quod
non (eciidumrem:propterea quadratio (o Phiftica eft.
Sciendum autem eft, Ariftotelem paflim infuis operi-
bus, & precipucin Organo logico,rationes fophilticas
opponere dembftrationi,que ceriffimanm paric {cien-
tiam. Huius reih abchius manifeftum excmplum in
definitione cientiz,quam affert lib.1. poft. Analytico-
ri,contextu 7.inquiens 4 E?,;m,?.g 3% 016 uelar exgeqoy arnds
(i?ﬁ.&. p.ﬁ 13 J ﬁ@:ﬂ@g xﬁﬂp?, Tﬁ[wmﬂvﬁcicﬁﬁ? bRy T T “f‘:
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T dubp o oprckonenn, IV iy 0 oy B30, 6 el e 31,
pnadioecdy T dmas éxenhoc eft, Scire auterh nos arbi-
tramur voumquodque {implicirer ( fed non fecudum
fophifticum modum,qui eft ex accidente | quando &
caufam nos arbicramur cognofcere, propterquam res
elt,quod illius caufa fi;neque hoc pofficaliter habere.
Vulcdicere Ariftoteles, {cientian efle cognitioné cu-
iufq; rei per fuam caufam proximam & immediatam,
vtingacognitione animus certiflime acquicfcere pof-
fit & vesipfaaliterhabere nequeat : fi autem non per
caufam propriand,fed per accidéeid aliquid cognolca-
‘mus,hiiccognitionis modum ophiftict effe, & | uem
‘quandam inanimo opinionem gignere pronuntiat.
Cumigitur Philofophus exprefle dica, circulum non
pofle quadrari fecundum rem, ho¢ eft fimpliciter, ‘&
luxta propria rei fubiecta principia : omnino necefle
eft,vequadratiocirculiab artificibus mechanicis alla-
ta,tanquam {ophiftica habeatur,quod per accidentia,
:morefophiftarum, & (Fer externam figurarum appli-
cationem, propofitofuo fidem facere conetur : cum
tamencertum {it,in hac quadratione animum f{ciétia
cupidumnon acquiefcere,, & quadrationem illamita
daﬂ'E&ﬁeﬂ e,vt poflicaliter habere. Hinc apparet,quare
Atiftoteles quadrationem circuli fophifticam effe di-
xerit, Vr autem nosintell; gamus, id no tantum veri
efle de quadratione Antiphontis, Hi ppocratis Chii, &
Brylonis, verum etiain vniuerfum de quauis quadra-
r'. | tura
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tura circuli; qua poft Ariltorelem vel excogitatacft,
vel deinceps excogitari poteft:operapretium fuerit, (1
examinemus rationes vniuerfales ,a quibus Ariftote-
les perfuafus,putageritimpoflibilem efle omnem cir-
culi quadraturam; quibusetiam rationibus nosloci
relinquereoportet,nifi principia geometrix funditus
cuertere velimus, Primum fundamentum Ariftotelis
eft.quod diametrus quadrati cum fuo latere (itinco-
menfurabilis:id autem demonftrabimus capite feque-
ti,ex propofitione penultimalibri primi elemétorum
Euclidis. Si:diametrus quadrati cum fuolacerefitin=
commenfurabilis,hoc eft,nullo numero exprimi, nul-
lis etiam partibus definiri poflit,fequitur vanam & in~
utilem effe epharmofin,per quam artifices mechanici
lineam reGtam rationalem cumrééta irrationali me-
tiuncur: cereumenim eft,in hifce quantitatibus toto
genere phylicodifterentibus,no reperiricommunem
men{uram,vel numero, vel certis partibus explicabile.
ldemintelligendum eft delatereirrationali cuiufcun-
que ttianguli rectanguli: (ienimin triangulo retan-
gu-_lo deturlatus '&liquod irrationale atque incomme-
{urabile,ceteris duobus latéribus exfiftctibus rationa-
libus & commenf{urabilibus,certum eft,quod latusir-
rationale cum-rationalibus lateribus, n&am ‘habeat
cémmunen menfirani;qud certo numero, vel certis
partibus exprinii pri){ﬁt.QEatc.mechanicu m efk; & re-
pugnans principiis geometria; fiquis per epharmofin
200 O 23
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latusirrationale cum rationalibus lateribus conferre,
& iifdem partibus exprimere conetur. In hoc abfurdii
incidit Archimedes,celeberrimus mechanicorum ar-
tifex, qui in femicirculo deﬁ:ripﬁt triangulum ortho-
gonium,cuiuslatus voum circa angulum reGtum po-
nicur feptem partium, & alterum ftatuicur viginti &
vnius partium : dixit enim hypotenufam efle tere 22.
partium, cumtamen hypotenufa (it Radix furda de
quadrato 490.vt monftrauimus capite tertio. Si qua-
rataliquis,quid hoc faciar ad propofitum , quodlinea
irrationalis non poffitcom parari cii rationalifrefpon-
dendum eft,voluifle Archimedem oftendere paralle-
légrammum,quod xqualeefletcirculo quadrando:id
autem parallelogrammum dixit fieri ex latere vho,
quod zquaret dimidiam fubtenfam prediti crian guli
orthogonii,& contineret partesvndecim, & ex latere
altero, quod equale effer femidiamerro circuli qua-
drandi, achaberet partes 3+-. Atqui huinfmodi paral-
lelogrammumnon potuit Archimedes oftendere per
viam geometricam : quia falfam fumfit hypothefing
- quod hypotenufa illius trianguli orthogonii, in par:
tes gquales viginci duas fic diuifa,cti fic diuidi nequeat:
quandoquidem eft Radixfurda dequadrato 490.Ex-
golatus vnum paraliclogrammi non potuic efle vn-
decini partium, quibus dimidiafubtenfa conftare diz
cebaturab Archimede. Alterum fundamentum Ariz -
ftoteliselt, quod linea re@a cum circularinulla ratio-

ne pof-
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ne poflit comparari:Quamobré libro feptimo aufcul.
tationis Phyficz colligit, neque motum circularem
cum motu recto conferendum efle. Sic autem argu-
mentatur, {i motus circulariscum re¢to com parabilis
eflet;fequeretur quod circumferentia cum linearecta
comparari poflet:atqui confequésablurdum eft,Exrgo
etiam antecedens. Quod autem abfurdum fit, ficir-
cumferentiacum reta lineacomparerur, ex Geome-
- triaintelligere poflumus:quas enim ex diver{z naturz
principiis conftant,in{einuicem permifcerisnequetic:
quinimmo {1 circumferentiam cum recta conciliare
velimus,{femperin manifeftas conrradi&tionesincide-
- mus. Exemplum euidens habemusin angulo femicir-
culi : isenimlicet ad reGbum maxime accederevidea-
tur,Lamen propter {olum punétum mntingcntiw,aﬂ-
gulus rectus noneft. Czterum Ariftoteles in feptimo
Phy(icorum duas praferibit conditiones, quxrequi-
runturad omniacomparabilia: quarum primaeft, ve
illa,qua compararidebent, {intgenere vniuoca, non
autem zquiuoca, Sic velox & tardum pradicatur de
motu recto & orbiculari,fed zquinoce: {icetiam linea
recta & circularis,quanquam habeant aliquod genus
commune,id tamen deillis equivoce dicitur. Seciida
conditio eft,vtilla,qu¢ compararidebét,non tantum
genere fint vniuoca,fed etiam vnam habeant {peciem
indiniduam, qua nullam aliam admitrat differériam:
huius conditionis defectu;latio reta & orbicularisin-

I
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terfe non poffunt comparari, quianon continentur
fub vitimaaliquafpecie: eft enim latio genus quodda
divifumin plures (Ppccics » nimitum in lationem reéta
& orbicularem.Sic etiam inter fe non‘pollunt compa-
rarilinea reéta & orbicularis; item linea recta rationa-
lis, & lineare&airrationalis: nam linea non eftf; pecics
vltima, fiquidem diuiditurin re@am & circumferen-
tiam.itemlineareGtanon eft{; pecies v]tima,quiadiui-
diturinrationalem & irrationalem qua totanatura
inter {e differunt. Animaduertédum igitureft; vemo-
net Ariftoteles , multa quidem videri, quafinon fint
xquiuoca, reiplatamen effe zquinoca: nifi enim duo
aliquaeiufdem fintnature, inter (e minimecom parari
poflunt:einfdemautem nacura funt illa, quain fpecie
aliquaindividua conueniiit: fic color albus cum albo,
& lineare&a rationalis cum rationali comparatur:co-
lor autem albuscum nigro,& linea re&tarationalis cii
drrationaliconferri nequit: quia hzc genere duntaxar,
mon autem {pecicindiniduaconueniune. Inf; uper no-
tandum eft;eaqué intet fefunt comparabilia, neceffa-
rio haberecommunem aliquam méfluram , juxta qua
zquari poflunt: quod f1auté inter e zqualiafieri pof-
{int,poteruntetiammaiora & minora dici: (i non pof-
{int Ecri*xqualia,nequc maiora,neqﬁcminora dicen-
tur. Eadem ratio eft [uperficierum, quaeft linearum -
?ux enim fuperficies habent ff peciem vltima, vt vnius
!

nenatura,ille inter fe comparari poflunt:fic circulus
cum
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cum circulo, & fuperficies rechlinea cum [uperficiere-
&ilinea, & quadratum cum quadrato,item tridgulum
cumtriangulo cofertur. Qux autem fu petficiesin ge-
nere duntaxat conueniar, neque eandem habent na-
turam infpecie vidima,ille comparari nequeunt: talis
elt fuperficies circularis & rectilinea. Loquimur auté
de rotafuperficie circulari, & de tota fuperficie reili-
nea:in partibus enim harum fuperficierum nonnun-
qua potelteerta proportio inueniri. Sumit igicur Ari-
{toteles , circumterentiam cum lincare@a nequaqua
comparati poffe:quodin epharmof(i Antiphontis ma-
xime et per(picuum:nam quantulacunque fic portio
circumterentix,ca veique non poteftcongruere ad la-
tus retum trianguli: nec minus euidens hoceft in -
Pharmoﬁ rotationis, cum & ibi minimum punctum
circumferentiz no poflitapplicari ad minimum pun-
Gumlinex reGtz. Concedent mihi libéter fagaciflimi
mechanici,quod epharmofis rotationisinci pratacer-
to puncto:atqui hocaffirmare nequeunt, quod pun-
&am circumferentie applicatum ad punctum linez
rete, (1t punGumindiuvilibile:certum enim eft, quod
iﬁiufmoji punctumin {enfus incurrat, & inftar conti-
nuiininfnitum diuidi poflit. Quod fiita eft, nece(la-
rio fequitur , etiam minimum punctumin circumfe-
rentia,curuum effe, & minimum punétumin linea re-
&ta,retumefle, ve epharmofis locti habere nequeat:
quare decipificur mechanici,qui putanchac duo pun-
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&aciufdem efle naturae, & propter exilitatem neg]igi
poﬂé.Profe&o (11{ti Mechanici diligentercontem pla-
rentur angulos contingentia,longe aliter iudicarent:
quando enim rota mobilis in lineareéa reuoluitur,
{emper fiuntanguli contingentiz , exlinea {cilicet re-
¢ta,& gibba parte circumferentize procreati:qui angu-
li licet fint omnium acutorum minimi, non tamen
flocci faciendi funt:ex eo enimipfo,quod hi anguli in-
ter fediftincifint, coftat minimam portionem recta
linex & circumferentiz f{uas proprietates naturales
{eruare.ldem manifeftiusapparet,fianguli contin gCa
tiz extracirculum fadti, conferantur cum angulis fe-
micirculi proxime adiacentibus: quantum enim {pa-
tium defideraturinangulis femicirculi,quo minus re-
ctifint,tantum eft {patium angulorum contingentie:
iftud autem fpatium tantillum eft,ve vix oculis difcer-
niqueat. Sed contra hoc axioma, quod re€tum non
poflicad curuumapplicari, adduci poteft quadratura
circuli,ve monet Simplicius:fuerunt enim olim quida
artifices , atque etiamnum nonnulli reperiuntur, qui
exiftimant circulumhacratione quadrari pofle, quod
circumferentiz detur lineareGtazqualis: id (i verti eft,
facilime defcribitur parallelogrammum altera parte
longius,quod @qualeficcirculo. Q uid ad hoc re[pon-
dendum fit,perlpicue docet Simplicius, librofepritmo
Phyﬁcorum, contextu z_l.quando (ic {cribit, Amvphoag
v 7o, Peinyuon o Gy x it maons khynovg we.oy CUUEANTH.§ 2P 621
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Errareyen hoceft. Cum de hoc dubitaflet, oftendit no
omnem motum omni motui comparabilem effe. N6
enim elt omnium communis aliqua menfura, fed qui
{unt eiufdem fpeciei, inter fe tantum comparantur. Id

autem oltendic perimpoflibile, in duabuslationibus,
primum in recta & circulari,affumensid,quodiam ab
iplo demoftratum eft,nimirum @que velocia effe, que
1n zquali cempore xqualiter moueantur: & infertim-
poflibile,ex eo,(i motusifti comparabiles fint, fore ve
Enca recta aqualis {it circulari, Si enim aliqua aque
velocia ﬁpt,quorum viaum in reGa,alterum autem in
circulari mouetur: 2que velocia autem funtilla, que
in zquali tempore,zqualiter mouentur, recta erit x-
qualis circulari. Hoc autém amplius quarebatur,an li-
-nearecta poflicequalis efle circularizfed id magisigno

ratur. Et propterea neque circuli quadratura inuenta
)
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elt adhuc: licetautem nuncinuentaeffe videatur, in-
uenta tamen eft cam quibufdam hypothefibus cotra-
dicentibus, Caufa autem,curcirculi quadratio nondua
{itinuenta,hxcelt, quod adhucquacratur, anreta fit
equaliscircumferentia? cur autem hoc qugrinon de-
bear,caufa <ft,quod hxc aliquando inueniri fitimpof-
(ibile, quertadmodum nonimusdiametrum eflein-
commenfurabil¢ lateri, ideircohoc non quaritur am-
plius. Hactenus Simplicius. Inhifce verbis fignificac
Simplicius,cos plurimum falli,qui exiltiment, lineam
retamideo pofle @quari circumferentiz,, quod qua-
draturacirculiinuenta prafupponathac hypothefin,
{cilicet circumferentiam circuli per epharmofin fieri
zqualem linex reéte. Sed falla eft hac hypothefis:(iue
enim {pectemus epharmofin Antiphonus, fiue etiam
epharmofin rotationis cofideremus , manifeftum eft,
quod per veramque tollatur fetio continuiininfini-
tum. Vultigictur Simplicius , per epharmofin mecha-
nicam poltulari, quodin geometria nullum loca ha-
beat. Quamobrem ait Simplicius, hoc certum effein
quauis quadratura circuli falfitatisindicium , quod ad
eam femper fequatur manifeltx contradictiones. Ne-

ue hic elt prastercundus locus Themiftii, quilibro
Pcptimo Phy ﬁcorum_exprcffc fatetur,lineam circulagé’

cum recta non pofle comparari, ficautem inquit, G
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autem omnis motus omnibus comparabilis. neq; elt
communis méfuraomnium. quid enim fimile habet
paflio cum latione? fed neque lationi (communis eft
menfura)cum circulari & recta.neque eniminterualla
{unt comparabilia,fcilicet circularis linea & recta.neq;
enim vna maior dicitur quam altera,neque minor.Ex
his omnibus manifefte apparet,Ariftotelem caufasiu-
tiffimas habuifle, ob quas voluerit impoflibilem efle
quadraturam circuli: nec quifquam interpretum ita
ineptus & imperitus geom etriz fuit, qui contrariam
(ententiam defendere niteretur. lam quarataliquis,
quomodo ex hisduobus pofitis fundamentis Arifto-
telis,fequaturimpoflibilem efle quadrationem circu-
li¢ refpondédum eft, vidifle Ari (totelem , circulum re-
digendum eflead figuram retilineam, (1quadraride-
beat:quemadmodum oftendicin capite 2.libri fecudi
Priorum.Negatautem Ariftoteles, circulum poflere-
digiad fignramrectilineam,ita {cilicet vt totaareacir-
cularis exaéilime (it equalis figure reGilinezx. Qua-
uis enim mulethoc (intaggre(ls, veoftenderent figura
re@ilineam, nimirum trianguiarem aut parallelogri..
mam alrera parte longiorem ; @qualemefle circulo::
tamen nunquam {ine contradictionibus manifeftis
pro policum obtinere potuerunt. Certetotus circulus

nliquam potelt redigiad figuram re@tilincam;, ex qua
i
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ad quadratum tranfear: poteft quidem circulus diuidi
in multa {patia re@ilinea, fed plurime ad circumferen-
tiam portiones relinquuﬁtur,qug non funt reilinee,
necad figuras re@ilineas reuocari poflunt. Deinde (3
maxime aliqua parscircali, veeft lunula Hippocratis,
poflicredigiad guramre@ilinea,, non tamen omnes
partes circuli tales func lunule,ve ad figuras rectilineas
reducantur. Pracerea fi concederemus, perimetrQ cir-
culicum diametro per certam menf{uram comparari
pofle:nondum tame f%querctur, quod totafuperficies
circularis poflet conformari in figuram reGilineam.
Etf1 enim mechanici putent, circumferentiam in li-
neam rectam explicatam, poffe coniungi cum diame-
tro circuliad angulos rectos, ita veinde triagulum or-
thogonium, aut parallelogrammum altera partelon-

gius,zqualecirculo conftitui videatur: nion tamen a.
nimaduertunt, circumferétiam cum diametro jn ipfo

circulo non efficere angulos rectos, ac proindeneque
extra citculum circumferentiam in re¢tum cxtengtm
cumdiametro debere efficere angulos reGtos. Quare
pl us fumunt Mechanici » quamipfis ex principiis geo-
metri@ concedipoflit: nam per propofitionem 15,8
30.libritertii elementorum Euclidis,euidenter dem.-
ftrarur,angulos femicirculi, qui fiit a diametro & cir-
cumferentia, non efle reGos, fed minores recis nam
in folo puncto contingentiz deficiunt, quo minus re-
¢ finc:hoc autem punctum certa quantitate definire

14104 |
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non poflumus, Quod (1 igitur non poflimus demon-
ftrare, qua (it menfuraangulorum femicirculi, cum
tamen ad re&tos maxime accedere videantur, multo
minus aliorum angulorumin reliquis fegmentis eiuf~
demcirculicertam menfuram comprehendere pote-
rimus,cum hi fegmérorum anguli multo magisana-
turarectorum defle€tant. Etquid fiet deangulis mi-
nimorum ad circumferentiam fegmentorum , etiam
{en{fum omnem penitus effugientium ? certe nulla in
his vel angulorum,vel fuperficiei erit menfura. Haud

igiturimmerito exclamare poflum us, Tantx molis e-
ratcircum quadrare rotundum!

Declaratur propofitio penultima libri primi
elementorum Euclidis.

CAD vor-2NAIT

JPRopofitio penultima libri primi Euclidis aurea &

nobiliflima eft, iuxtaquaomnia examinare opor-
tet, quacunquein tota Geometria demontftratur. Ea
taliseft, In reGtangulis criangulis, quadratumalatere
" reGtumangulum fubtendente defcriptum , zqualeelt
duobus quadratis yquz a lateribus reGtum angulum
“continentibusdefcribuntur. Demonftrationem huius
theorematis,cuius inuentio Pythagora tribuitur, re-
petere nolozeft enim notiflima, & a pluribus comme-
tatoribus fideliter expofita:id tantum hoclocoagam,
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vtcorollaria quadam cx hac propofitione exftruam,
gu:r: immenfum viam eius patcfaciant: & veofledam
iuolas efle rationes mechanicorum, quibus demon-
firare conantur,inter perimerrum & diametrum cit-
culiexa@tiflimam ex principiis geometrix proportio-
. nemdari. Primum corollariii eft, quod cognitis duo-
bus lateribus quibufcu ng; triangulireGtanguli , pofli-
mus peruenire in cognitionem reliqui latcris.liepcta-
mus figuram, per quam fupra capite tertio inuentum
Archimedis declarauimus. Ecce datur triangulus re-
Qagulus in {emicir-
culo , cuius latus
DF eft feptem par-
ti,latus autem F E
eft 21 partium, da-
bitur igitur reliqua
- ®/ latus , quod angu-
ANldeeid S orecto opponitur.
-/ Notandu eft,quod
G | hic dentur duo la-
teraretiangulum
TR copletentia:opor-
Bar e tecigiturhora duo-
rilaterum quadratafimul addere, & ex aggregaro ex-
trahere Radicé,hacenim Radix eric quaritas hypore-
nufa. Verbigratia, quadratii ex feptem eft 49. & qua-
dratum ex 21¢ft 441. qua fi imul addantur, efficiunt
R - quadra-




CIRCVYLI cApr. VIL 8t

quadrati lateris fubten(i, fcilicet 490, cuius Radix eft
quantitas laterisindagandi. Siauté detur hypotenufa
cu proxime adiacéte latere, oportet quadrati minoris
lateris auferre a quadrato maioris lateris, & tiic rema-
nebit quadrari tertiilateris. Verbi gratia, hypotenufa
fit partium ro. quadratumigitur erit 100. & latus pro-
ximeadiacens (it quinque partium, ergo quadratum
erit 25.{1iam minus quadratum fubtrahatur a maiore,
relinquentur 75.quod eft quadracum tertii lateris. R a-
dixigitur de quadrato 75. erit quantitas tertii lateris.
Sumamusalia exempla:in triangulo aliquo rectangu-
lodanturduolatera, qua complectiturangulum re-
¢Gum:voum lacus habet 6. partes, alterumeft 8 parti:
quadratum de 6 eft 36. ({uadratum vero de 8 eft 6 4.
quz duo quadrata fimuladdita, efficiunt 10o.fcilicet

uadratum lateris fubtenfiangulo recto. Radix igitur
gc quadrato 100. qua eft decem partium, fuppeditat
quantitatem {ubten{x. Si autemfubtenfa deturcum
latere proxime adiacente, inueftigatur tertium latus,
hocmodo:{ubtenfa it decem partium,ergo quadrati
erit100.latus alterum ficoGo partium, ergo quadra-
tum erit 6 4: {ubtra&o 1gitur quadrato minore de ma-
iore, relinquerur quadratum tertiilateris, nimird 36.
cuius Radix, que eft fex partium,fuppeditat quantia-
tem lateris tertii. Ex quocolligerelicet, in triagulo re-
&anguloficinter feomnia affeGta effelatera,ve cogni-
tisduobus lateribus rertium inueftigetur per @eseda-

1.
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o«peaw, hoc elt, vel per additionem, vel per (ubtracio-
nem:(1 enim denturduolatera reGum angulum am-
plectentia,ex additione duorum quadratorum, colli-
gitur tertiilateris quadratum: i autem detur hypote-
nufa cum proxime adiacente latere,ex fubtractione v-
- nius quadrati ab altero,inueftigatur quadratum tertii
lateris. Colligitur praterea,non omne quadratum ha-
bere Radicem rationalem:nifi enim quadrati nume-
rovere quadrato exprimatur, non poteft habere Ra-
dicem rationalem, qua certo numero definiri poflit:
huiufmodiautem Radix, qua nullo numero explicari
potelt,dicitur irrationalis,{1ue furda: talis eft Radix de
- quadrato 490.8& de quadraro 75.hi enim numeri non
{untquadrati, vtex iiscerta & rationalis Radix extra-
hi queat. Quamobrem in geometriam peccit, qui ex
numetis non quadratis extrahunt Radicem aliquam
roximam, vel integris, vel fractis numeris explicara:
E uiufmodi enim numerinon quadrati,Radiccs ratlo-
nales admittere nequeunt. E contrario {i dentur nu-
meri vere quadrati,facilime ex iis Radix rationalis, &
certo numero explicabilis, extrahi poteft : fic ex qua-
dratoroo.Radix quadrataeftdecem, & ex quadrato
6 4.Radix quadrataeft octo. Obleruadum autem eft,
quod hic perrationale & irrationale, intelligamus il-
lud,quod fecundum longitudinem tale eft. Nam Eu-
clidesinlibro decimo , gradus quofdam conftituitra-
tionalium & irrationalium:quedam enim fola poten-
Std,
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tia,quzdam longitudinc & potétiafunt rationalia &
irrationalia:nos autem de pofteriorib. hic loquimur.
Secundum corollarium eft,quod diametrus quadrati
cum latere eiufdem quadrati fit incommenfurabilis,

{icut Euclides demoftrat ad propofitionem vlrimam

libri decimi elementorum geometricorum : & Cam-
panusid oftedit per propofitionem feptimam libri1o.

quidam etia putant hoc demoftrari pofle per propof.
8.libri otaui elem. Euclidis. Ego vero exiftimo, hoc
corollarium {ine magno labore etiam probari poffe
per propofitionem penultimam libri grimi EucTidis_:
cum enim diametrus fecet totum quadratumin duos
triangulos orthogonios,& xquales, necefle eft vt dia-
metrus quadrati ponatur irrationalis, quandoduo la-
teraangulum re¢tum amplectentiafunt rationalia: fi
autem quatitas diametri rationalis {tatuatur, o portet
reliquaduolatera,efleirrationalia. Verumuis igitur ex
hypotheli ftatuatur, femper diametrus erit incommé-
furabilis cum latere quadrati:ve {1 diametrus it Radix
irrationalis, neceflle eft latus quadrati effe rationale,, fi
autem diametrus ponatur rationalis,, necefario latus
‘quadrati erit irrationale. Quod vt re@ius intelliga-
mus,{ciendum eft, quadratum diametri duplum efle
‘quadrati,quod ex latere vno defcribitur: & cotra, qua-

gratum lateris vnius, dimidium eft quadratidiametri:
{icut idem a Luca Paciolo demonitratur ad propof.
pcnultimam libri primi Euclidis. Ve {1 quadratﬁ dia-
| | e >

L.
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metri (it 200.quadratum lateris vnius erit 100: ac pro-
inde Radix quadratade 100,videlicet denarius nume-
rus,definietquantitatem lateris. Contra, (i quadratum
lateris (it xco.quadratum diametri erit 200: cum auie
ex hocnumero Radix quadrataextrahinequear, dia-
metrus non poterit certo numero definiri, ideog; dia-
metrusdicetur efle Radix {urda de 200, numero mini-
me quadrato.lam videamus, an verum fit quod dixi-
mus, diametrum quadrati efle irrationalem , {ilatera
quadratiftatuancur rationalia: aut cotra, diametrum
quadrati effe rationalem, {i latera quadrari ponantur
irrationalia. Ponamus quadratumaliquod effe cérum
- pedum,vrlatus vnum longitudinem habeat decé pe-
dum:{1thoc quadratii per diametrum fecemusinduos
triangulos orthogonios,{ibiinuicem aquales, diame-
trus erit irrationalis : cum enim latus vaum ponatur
rationale,{cilicer pedum decem, quadratum illius erit
“centum, & diametri longitudo erit Radix de ducétis:
at Radix illa {urdaeft & irrationalis. ltem {1 ftatuamus
quadratum aliquod continere pedes quinquaginta:
latus eritirrationale,{cilicet Radix furdade j0,numero
non quadrato:iam diuidamus quadratum hoc bifaria
per diametrum;& erit diametrus rationalis, conftans
decem pedibus. Diximus enim quadratum lateris effe
50.hocautem dimidium eft quadrati, quod a diame-
tro deﬁ:ribitur:ergo quadratum diametri eft 100.cuius
Radix quadrata,nimirum decem, conftituit quanti-
tatem
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‘tatem diametri rationalis. Liquet igitur, diametrum
acvupingor & incommenfurabilem efle cum latere qua-
drati: quod non incommode demonftrari potelt per
propof.penultimam libri primi Euclidis: ipfe tamen
Euclides hoc demoftrare voluit ad inem libri decimi,
quod ifta proprietas fine comparatione linearum ra-
tionalium & irrationalium,de quibus egeratlibro de-
“cimo, & quod fine tractatione numerord, de quibus
dictum fuitlibro 7.8. & 9. plene cognofci non poflet.
Hifce duobus corollariis ex propofitione penultima
libri primi Euclidis confirmatis, reftat ve oftendamus,
in linea rectarationali & irrationali non darialiquam
men(uram communem, qua vtriufque quantitatem
definire poflimus. Qu enim méfuram communem
admittunt,dicuntur commenfurabilia:talia funt,que
conftant partibus,certo numero definitis: qua igicur
non habent partes,certo numero explicabiles,incom-
méfurabilia nominatur. Verbi gratia,{iduolatera tri-
angulireGaguliexplicentur Radice quadrata dicticur
habere eande menfura jqug vnitatedefinicur: eltenim
vnitascommunis menf{ura omnium numerorum co-
municantium, ve Campanus {cribic ad definitionem
tertiam libri quinti Euclidis.Siautemin triangulo re-
G&angulo latus vinum {iccommenfurabile,quod certis
partibus & vnitatibus definiatur, alterum autem {ic
incommenfurabile,quod certis partibus & vnitatibus
definiri nequeat,hoceft, fit Radix furdade numero
L 3
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non quadrato: tunc haclaterainter (e compararine-
queunt,quia nec habent partes ealdem, nec cadem v-
nitate diuidi poffunt. Hinc eft,quod Michael Stifelius
lib. 2. Arithmetice,cap.1.Radices [urdas,{iue numeros
(urdos,dicac tota naturadifferre a numeris veris & ra-
tionalibus:veri enim numeri, {iueintegri fint fiue fra-
&i, certis conftant partibus, Radicesautem furda in
infinitum dividuntur,neque pofluntappellari nume-
riintegri aut fracti. Satis opinor intelligimus, quarein
triangulo orthogonio aliquando latus vium irratio-
nale ftatuatur, & nullis partibus comprehendi poflit:
vnde colligitur vanum efle tudium Mechanicorum,
uilineam irrationalem cum rationali comparare au-
:ilcm:.Si enim latus aliquodin triangulo rectangulo ex
" {uanatura (itincommenfurabile , Mechanici nihilo-
minusillud dicuntefe commenfurabile, quatenusid
per epharmof(in in ii{dem partibus metiuntur. Nec
difficilis eft huiufmodi mechanica applicatio linex re-
& irrationalis ad reGtam rationalem: exteditur enim
linca rationalis fecidum fuas partes in dire¢tum, quo-
ufquelibet,deindecircino excipitur internallumlineg
irrationalis, & applicatur adlineam re&am rationalé:
partes autemintercepta,{iue (intintegra, {iue fracte,
accipificur pro mefura linea irrationalis. Vefiin trian-
gulo reGtangulo hypotenufafic1o. partiil, & proxima
latus fit quing; partium , tertium latus minus erichy-
potenufa: {iigicur circino comprehendatur interualla
| tertil
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tertii lateris, & ad hypotenufam diligentiffime appli-
cetur, apparebit interuallum illud intercipere partes
integras ofto cum {emifle vnius partis & paulo am-
plius.Sed hec applicatio,etiamfidiligentiflima & exa-
&iffima habeatur, nuquam {atisfacit fubuilitati geo-
metrica : qUX percerram demonftrationem euincit,
certium latusefle Radicem furdam de 75,numero non.
quadrato,ac proinde Radicemillam furda nullis par-
tibus explicari pofle. Eodem modo abfurdum erit, (1
quis diametrum juadrati cum latere per eandem meé-
{uram comprehédereconetur:quinimmo (1quadrata
aliquod proxime ad numerum quadratum accedere
videatur,non tamé Radixillius quadrati numero de-
finiri potelt. Sit enim triangulus orthogonius, cuius
maius latus ad angulum re¢tum fico&to partit,minus
autem (it quatuor:eritigicur quadratum hypotenufe
80.quod [ola vnitate differt anumero quadrato:(1 au-
tem quadratum hy potenuf effet 8r.tunc vtig; Radix
illius quadrata effet nouem, atq; {ichypotenufa con-
{taret nouem partibus. Siquis igicur per epharmofin
predictz hypotenule, cuius quadratuclt 8o. afligna-
ret partes nou¢,que aflignandz erant Radici de qua-
drato 8:.in geometria grauiflime peccaret.Quacung
igicur menfura latus irrationale definiant Mechanici,
necelle eft cos in infinitas contradi¢tiones incidere:
T errium corollarium eft,{i riangulum orthogonium 3.

proponatur, cuius duo latzra reétum angulum am-
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pleGtentia,babeat proportionem triplam, quadratum
{ubtenfe decuplum eft quadrati,quod a minore latere
circaangulum reGtum defcribicur: & quadratum ma-
ioris lateris circa angulum retum,nonuplum et qua-
drati,aminore latere circa angulum reGtum defcripti.
Infpiciamus figuram {uperiorem : dacur duolatera re-
Gumangulumampleétentia,D F.& F E. minus latus
ter cotinetur in maiore: nam D Feit {feptem partium,
cuius quadratum eft 49.fed F E habet partes 21, cuius
quadratum elt 441.eft ergo inter hac laterareétiian-
gulum ambientia tripla proportio. Quadratum f{ub-
tenfilaceris,{cilicet D E,eft 490.dico,quod huius{ub-
tenfa quadratum,(icdecuplumillius quadrati,quod a
latere D F defcribicur.id quod ex dinifioneliquet: {i e-
nim quadratum 49.dividatur per quadratum 490.re-
periemus decemin quotiente. Sic ertam conftat, qua-
dratiilateris F E, eflenonuplum quadrati lateris D F:
illius enim quadratum eft 4 41.huius vero 49.minus i-
gitur quadratum , in maiore nouies conunetur. Hoc
corollarium male detorfic Scaliger ad perimetrum &
diametrum circuli: nam contédit per girationé quan-
dam & reuolutionem orbis mobilis,hypotenufe pofie
dari zqualenm circumferctiam: ac proinde quadratum
perimetri circularisin retam lincam extenfe, decies
contineri in quadrato lateris minoris circaangulum
rectum,hocelt, in quadrato diametri. Id fignificanic
verbisiftis,ad paginam 31.Qzadratum ab ambitu circuls

decn-
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decuplum e5t guadrati a diametro.hoc eft, (i ambitus cir-
culi fiat zqualis fubtenfe, & diametrus ciufdem circuli
fiatlatus minus circa angulumreétum, ita vt tertium
latuscotineat triplum diametri, tunc quadratum f{ub-
tenfz,{iue perimetri, fore decuplum quadrati diame-
tri, fiue lateris minoris circa angulum reGtum.Vetus
hzceft & admirabilis phantalia,geometrica cum me-
chanicisin vnum chaos permilcens. Quid enim aliud
olim fibi voluerunt Indi, quidixerie , {1 diameter fue-
ricvnitas,circumferentiam foreradicem de quadrato
decem? Sed de hac Indorum opinione plura dicemus
fub finem capitis. Vt nihil difimulem, apparet Scali-
gerum praceptionum apodicticarum parum memo-
rem efle:demontftratio enim conftat ex s, qua eiufde
{funtgeneris & natura,neq; licet demoftratori ab vno
generein alind tran(ire,(icut prolixe docet Ariftoteles
in polfterioribus Analyticis. Quid commercii habet
perimetrus circuli cum hypotenufa tria nguli ortho-
gonii? no equidem video, quomodo per epharmofin
‘rotationis fieri poflint equalia,qua ex{ua natura nul-
lam obtinent @zqualitatis méfuram. Notum enim eft,
lineam orbicularem cum re@a non pofle comparari:
quia halinez non continentur fub vna aliqua [pecie
indiuidua,feu non admittunt propoitionem, qua in
vnafpecieindiuidua confiftic; vt piifer ex definirione
proportionis, quam Euclides aHErt' libro quinto cle-

~ mentorum:quemadmodum neque motus circulatis,
M
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pery motis reltus comprehenditur fub aliqua fpe.cie
inditndua,ve enidécer declarat Ariftoteleslib. feptimo
Phyficx aufcultationis.Quaredicino potelt, circum-
ferentiam effe vqualem re¢te linex, aut eaminorem,
aut maiorem:neg; etiam dici poteft; motum circulare
efle xqualem motui reto,aut eo minorem,aut maio-
rem.Q uod (i auté nobis {ic placeret loqui, nemo pro-
feGto eflet,quinonintelligerer, hancimpropriam efle
Jocutionem: & linea de circumferentia & recta aqui-
uoce pradicarizitem motd decirculari & recta latione
nonnifi zquiuoce enuntiari: qug aute {untzquiuoca,
illainter fe comparari nequeunt,tefte Ariftotele,libro
<. Phyficorum,contextu 2 4.vbi (icinquit, gw’ doe penc-
oo, &7 o7 RGN Tl :quee S1m p’licius In commenta-
rio periphrafi quadam explanat, dicens, g apamor Aéye,
G710 k) 0 LVU LS €0V TRL TD QU TO OVOHEL 5 TO mxzz:‘, Gegdv, ama
MiAoréT oo s, T G oupEANTel 631,70 & o peewvipecas Aenorduct,
¢ quubrnma. Mechanici igitur animaduerteredebebant,
perimetrum cum hypotenufa trianguli orchogonii
non {impliciter,fed cxiypothcﬁ conferri: {1 enim fta-
tuatur,perimetrum in re¢tum extendi pofle, vt zque-
tur fubtenfz triaguli orthogonii, cuius duo lateraan-
gulum reftum amplectentia habent proportionem
triplam, tiic quadratum perimetri decuplum eft qua-
drati diametri,qua minorilateri circa angulum recta
confiftenti, equalis eft. Sed hanchypothefin nos ne-
gamus,que dicic,perimetrum pofle fieri gqualem (ub-
" | tenfg
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tenfz: etl1 enim epharmofis rotationis teftctur de .-
quaiitatc aliqua, Ea:c tamen cpharmoﬁs Geometris
non fatisfacit. Etlicetipfequoque Archimedestalem
epharmofin comprobafle videatur: eam tamen pro
principio geometrico nunquam habuit.In eodem co-
textu 2 4.lib.7.Phyficorum argumentatur Ariftoteles
a maiore ad minus: {ilinearecta & circumferétia, que
maiorem habentaffinitatem,non tamé pofluntcom-
‘parari, multo minus comparabitur targum & velox
cum alteratione & latione:namre&alinea & circum-
ferentia funtin eodem predicamentoquantitatis, &
{funtambo quanta continua,& funtambo linex, alte-
ratioautem & latio etiam pradicamentis differunt:
nam alteratio pertinetad Q ualitatem , latio auté re-
fertur ad Vbi.Simili comparatione nos poflumus vti,
filinea recta rationalis, & linea reGta irrationalis , que
maiorem habent cognationem, non tamen poffunt
inter {e comparari,multo minuslinea curua circumfe-
rentig,poteft comparari cumlinea recta,cum he inter
{e minus{int cognata: nam rationalis & irrationalis
contineturfub genere proximo, {cilicet fubrecta,fed
curuum {eu orbiculare, & re¢tum, continerur{ub ge-
nereremotiore,fcilicec{fublinea. Quod aute delinea
dictumeft,hocetiam de fuperficie intelligendum eft:
vtenimnonomnes linex inter fe funt comparabiles,
ita neq;omnes {uperficies: nam retilinea fuperficies
cum rectilinea {uperficie, & circularis {uperficies cum
(915 T
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circulari{uperficic conferenda eft: nifi fortaflis pars a-
liquafup erhcicicirculinez , poflitcomparari cum fi-
gura rectilinea,licut oftendi poteft per menifci Hip-
pocratis,qui parseftcirculi, & talis menifcus necefla-
rio @qualis habetur triangulo cuida orthogonio: tota
autem fuperficies circuli non poteft comparari cum
totafuperficierectilinea. Preterea notadum eft, quod
coparatioiftaa majoread minus, valde efficax fitad-
uerfus epharmofin mechanicam, qua nonnulli peri-
metrum cumdiametro eiufdem circuli comparadam
efle exiftimane: frenim epharmofis n6 poteft definire
uantitatem omnium linearum reGtarum, quainter
{(Ile magis videtur comparabiles, multo minusdefiniet
quantitatem linez circularis & retx , qua minus vi-
dentur comparabiles. Quod autem nulla epharmofis
poflit exprimere quantitatem linez reGtz irrationalis,
id ex proprietate trianguli orthogonii fatis conftat:
caulain eo cofiftic,quod venumerinon quadrati Ra-
dix certis partibus definita aflignari nequeat,ita etiam
inlineairrationali non poflint vltima partesinuefti-
gari:namdiuifio linex itrationalis, perinde & diuifio
Radicisnon cjuadratx,in infinitum procedit:quodilli
probe nouerit,qui tractationc numerorum Algebra
didicerunt. Huic corollario {imileeftillud, fi triagulus
reCtangulus conftituatur | cuius latera reGbum angula
amplectentia habeant proportioné duplam:tunc{ub-
tenfz quadratum erit quintuplum quadrati,a minore
| latere
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latere delcripti: & quadratum maioris lateris eric qua-
dru Plii qudcrrati,a minore latere deﬁrip ti. Verbi gra-
tia,maius latus circa angulum re¢tum fico&to partit,
& minus {1t quatuor partium:{ubten(z igitur quadra-
tieric 8o.quod quintuplum eft quadratizé.a minore
latere defcripti: & quadratum maioris lateris erit qua-
drupla quadrati 16. quod a minore latere defcribicur.
Quartum corollarium eft , in triangulo retangulo 4.
ifofcele,quacung; figuraad hypotenufam defcribicur,
dupla eft figura{imulis, 8 {imiliter delcriptae, ad latus
alterutrumcircaangulum reGtum confiftés: Hoc co-
rollarium hicinferimus,vt oftendamus,quomodo lu-
nula Hippocratis ; @qualis fit triangulo re¢tangulo
ifofceli,cuius hypotenufa eftlatus quadraticirculoma
loriinfcripta: etfi enim Simplicius & Philoponus exi-
ftiment,Hippocrate Chium ex propofitione fecunda
libri duodecimi elementorum Euclidisinuenifle, lu-
nulam aliqua 2quari pofle triagulo alicui reGtangulo,
ego tamen cenfeo occafioné huius inuentidimanafle
ex propofitione penultimalibri primi, & ex propofi-
tione31.librifexti elemerorum Euclidis. Nam propo-
{itio penultima libri primi explicat, in omni triangulo
rectangulo figuram quadratam ad latus fubtenfz de-
{criptam, zqualem efle duabus figuris quadratis , qua
ad reliqua duo latera defcribuntur : vade etiam fequi-
-tur,figuram (}uadmtam {ubtenf trianguli reGtanguli

tfofcelis, duplam efle figura quadratz , quz ad alteru-
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erum latusdefcribitur. Propofitio auté trigelima pri-
ma libri fextidicit, hoc in genere verum effe de qua-
cunquefpecie figurarum , & rectilinearum & curuili-
nearum, {imodo fimiles (inc 8 {imiliter defcribantur,
quemad modum bene obferuauit Campanus: vulte-
nim propoﬁtio ifta,in triangulis omnibus re¢tangulis
figuram quamcung; ad latus fubtenfum anguloreéto
defcriptam,zqualem efle duabus reliquis figuris {imi-
libus, & {imilicer defcriptis ad reliqualatera. Vndeetia
fequitur,figuram ?u amcungs {uper hypotenufa trian-
gulireGtanguliifofcelis defcripram,duplam efle igurg
{imilis,&fimiliter defcripte fuperlacere aleerutro. Ver-
ba Eropoﬁtionishc;c funt, “Ev mis spbaganfons Teandivois , 3
o s T opbiiv vl an "o let ams AReuegs €l dvs,iaoy 531 Tois pY:
Ty Ty opny Y ics TWEAEN YTy TENEUpAly 4 %0, 701 0 pholo 15, % OpL01teS
aayespordioie. Q uz autem figura rectilinez int (imi-
les,& qua (imiliter defcribantur, oftendit Euclides in
1. definitionelibri fexti elementorum:quando inquit,
3,&40!::._ ocnualae soBlyeaund 6oy, e veug Teywrias (oage e XT e,
§ T WEd s lows ywrlag IAeweds,araroprhocelt, (imiles fi-
gure retilinez funt,qua & angulos fingulos fingulis
aqualeshabent, atque etiam latera circa zqualesan-
gulos,proportionalia. Idem etia dici potelt de figuris
curuilineis:nam harum quog; alique & angulos fimi-
les, & latera habentfimilicer atg; pro portionaliter de-
fcriptaxquemadmodum cernere licetin pardbus duo-
rum circulorum , duplam proportionem habentibus.
| A g - Venia-
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Veniamus igitur ad propﬂﬁ cun:fic t‘rifigulus re¢tans
gulus & ifofceles A B C cuiusfubtenfa fic decem par-’
tium. & defcribacur circulus ex centro C,ve circumfe-
retia eius attingatpunctum A & B. Deindedinidatur
| latus fubtenfum’A B
£ bifaria in puncto D,

& ex D centro circu-
lusdelcribatur, cuius

circumferéria ‘accin-

I/ A gatextremitates tri-
anguliifofcelisABC.
coniungatur etiam
ppn&um A& Hin
vham reGtam. & la:
| - tera trianguli Hofce
lis extendantur ad citcumferétiam circuli, vt dua dia-
metri confpiciantur,que¢ dividunt totum circulum in
quatuor xquales quadrantes. Tam dico, maiorem cir-
culum duplum e[?lle minoris, & {emicirculum maioré
duplum effe femicirculi minoris : quod fic oftenditur:
figura A EB ad hypotenufam defcripta, duplaeft fi-
gura B1C.(imilis & (imiliter defcripte,ad latus alcerd,
per fropoﬁtionem trigefimam primam lib. 6. elem.
Euclidis. Atqui figura AEB. eft fegmentum circuli
maioris,& figura BI C. eft fegmentum circuli mino-
ris : quare fegmentum maius duplum eft minoris: pa-
tetetiam, (1ambo fegmenta minora, videlicet BIC.




96 DE QVADRATVRA

& A K C.coniungatur,ea fore 2qualia maioti [egme-
to A E B.Vtautem {c habent quadrata diametrorum,
italehabentip(icirculi, per propofitionem fecundam
libri duodecimi Euclidis: atqui quadratum diametri
circuli maioris duplum eft quadrati diametri circuli
minoris, & contra, quadrata diametricirculi minoris
dimidit eft quadrati diametri circuli maioris, per pro-
ol penale.libri1. Euclidis. Pofuimus enim hypotenu-
Fam trianguli reGtanguli & ifolcelis cotinere partes1o:
hac atic hypotenufa facta eft diametrus circuli mino-
ris:quare quadrati huius fubtéfg, (iue diametri A B.eft
100: & eodé modo quadratilinexz A Heft100:{1ia hee
duo quadrata coniungatur,producitur quadratii fub-
tel¢ B H, (iue diametri maioris circuli, atq; hoc cotinet
200.Cum igityr manifeftum {ir, quadratum diame-
triin minorecirculo efle 100, & quadratum diametri
in maiore circulo efle ducenta: fequitur quod circulus
maior {1t duplus minoris: & fic quglibet alia partes bi-
fariam diuifz in maiore circulo,duple {unt partid bifa-
riam divifarum in minore circulo: quod de femicircu-
lis &quadrantib usinprimis intelligendum eft. Ex hoc
conftat,quadrantem circuli maioris duplum effe qua-
drantis{emicirculi minoris,ac proinde totum femicir-
culum minorem zqualc efle quadrati circuli maioris.
Habemusi gitur proxim{ medium,pcr quod demon-
ftrandumeric,Junulam A F B E. xqualem efle tridgu-
lo rectagulo & ifofceli ab initio propofito. Quod hac
" methodo
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methodo oftendédum eft:ambo femicitculi inmino-
recirculo{unt {ibiinuicem @quales: 1autem xxqualia
ab @qualibus vtrinque auferantur, remanentia funt
:equj.ia, per communéanimi tonceptioneni;Sc gme-
tum A E B.in{emicirculo dextro ; @quale eft duobus
fegmentisin femicirculo finiftro defcriptis, vt antea
fuit demonftrarum:auteramusigitur vering; xqualia,
nimirum afemicirculodextro demamus fegmentum
A EB. & afemicirculo {iniftro fubtrahamus duo fe-
gmentaB1C. & AK C. qua zqualia funt feomento
A E B.vtiq; figure qua relinquentur,interfe erunt z-
quales:videlicetlunula A F B E.zqualis erit triangulo
retangulo ifofceli A B C. quod ad demonftrandum
erat propofitum.Hac demonftratio a veteribus acce-
ptarefertur Hippocrati Chio, qué Ariftoteles feribit
circulum quadrare voluife per menifcos: eandem de-
monf{trationem inuenimus apud Simplicium libro 1.

Phylicorum, ad contextum 1r. & apud Philoponum
libro primo Pofteriorum,contextu 6. Etfi auté Hip-
-pocratesinuénerit artificium maximum , non tamen
perillud potuit circulum quadrare: hac enimratione
{olum quadratﬁ circulo ing:riptum, oftenditur xqua-
le effe quatuor menifcis,qui fiunt ex {emicirculisin Ja-
teribus quadrati deferiptis : reliqua autem quatuor fe-
gmentacitculiné poflunt ad huiufmodi menifcosre-
duci,qui zquales (1P nt triangulis.Immo {1 hexagonum
‘@quilaterum circulo infcribacur,oftendi quidé poteft,



98 DE QVADRATYVRA

{emicirculos defcripros ex lateribus hexagoni, dimi-
dios effe femicirculorum , qui alateribus quadratide-
{cribuntur. Cuius reiindiciu eft ex fuperiore {chemates
nalemicirculus B F A. dimidius et {femicirculiB G H.
quia ille defcribitur a latere A B trianguli re¢tanguli
ifofcelis A B H.hic vero defcribitur ab eius hypotenu-
{a B H.Sic etiam femicirculus,qui defcribi poteft a la-
tere A C.vel B C.trianguli retanguli ilofcelis AB C.
dimidius eftillius femicirculi, qui afubréfa A B. defcri-
bitur. Atquicoftat linea A C.vel B C. efle femidiame-
trd, fiuelatus hexagonicum:certi eria eft,quod {ubte-
{a A B. fit latus quadrati circuloinfcripei: vade mani-
feltum eft, femicirculaalatere hexagonico delcripty,
dimidii efle cius femicirculi, quialatere quadratide-
{cribitur.Hoc enim vniuetfaliter verum eﬁ:'quarcunci;
figurx (imiles funt & fimiliter defcribuncur ab hypo-
tenufa & ab alrerolatere in triagulo re&tangulo ifofce-
le,duplaminter fe habét proportionem. Vidimus ha-
&enus,quomodo fuperﬁl::ics curuilinea menifci ¢qua-
ri poflit triangulo rectilineo: fed id quadratoribus cir=
culinihil patrocinatur. Reuertamur igicur ad recétio-
res mechanicos,qui exiftimant,quadratum petimetri
decuplum efle quadrati a diametro defcripti: & videa-
mus: qualem proportionem inter diamerrum & cir=
cumferentiam circuliexplicent. Volunt noui mecha-
nici, accipiendam effe diametrum cuiufcung; circuli,
& cx ea quadratum defcribendi: deinde hoc quadratia

decye-
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decuplandum, eiufg; Radicem fiue latus effe xquale
erimetro eiufdem circuli. Verbi gratia,fi detur circu-
rus,habcns diametrum quatuor partium, quadratum
lius erit16.quod fidecu Flct ur,fgggcrit quadratitigo.
cuius latus putant 2quale effe perimetro. ltem i cir-
culus proponatur, qui habetdiametrum 16. partium,
quadratumillius erit 256. ficut ex tabula tetragonica
Ioanis Antonii Magini {ine vllo labore eruitur: id au-
tem quadratum {1decupletur,per Nullam, vt vocant,
in fineadiectam, exhibet cluacﬁatum 2560.cuius Ra-
dicem dicut aqualem effe perimetro. Q uia vero ope-
rofum eft, quadratum diametridecuplatum in figura
geometrica oftendere,excogitarunt Mechanici com-
pendium, quod obferuari yolunt. Dicuntautem dia-
‘metrum circuli dividendam effein partes16: xquales,
& triangulumorthogonit conftituenda; caius maius
lattis ad angulum re¢tum cotineat partesiz2.diametri,
latus autem minusad angulum re¢tum comple@atur
-partes quatuordiametri:ex his enim duobus ateribus
{ubtéfam fore Radicem de quadrato16o. atque huius
{ubrenfz longitudincm quater contineri in(]langim-
dine perimetri. Cur autem huiufmodi tridguli ortho-
-gonii{ubrenfa quadrupla accipidebeat prolongitudi-
-ne Ferimctri ;caufahzceft: quia quadratum diametri,
infedecim partes zquales diuife,eft 256.quod f1decu-
pletur,elt 2560.atin hocquadraro adiamerro produ-
&o & decuplato continetur fedecies quadratum fub-

N 2
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tenfx 160.cumigitur Radix de'16 {int quatuor, opot-
tebit (ubtenlam quadruplam accipere,pro longitudi-
neperim etri.ldem compendium in minimis terminis
fic pote(t explicari:dividatur diametrus circuliin qua-
tuorpartes 2quales, & fiac triangulum orthogonium
in circulo vel extra circulum, cuius maius latus ad an-
gulum rectumcotineat tres partes diametri, & minus
latus circa angulum reGtum coplectatur partem vna:
ex hisigicur datis duobus lateribus fubtenfa erit Radix
de quadrato re.huius autem fubtenfzlongitudo qua-
drupla ericaccipieda pro longitudine perimetri. Nam
quadratl diametri,in quatuor @quales partes diuifz,
cltr6.quod frdécupletur, fit 16o0. atquiquadrati fub-
tenifz, {ciliceto.fedecies continetur in quadrato dia-
‘metri decuplato:quare fubtenfx quantitas quadrupla
accipienda erit pro longitudine petimetri. Vide Scali-
gerum in cyclometricis,pagina 38. & 39.In hilce com-
endiis nihil aliud,quam vanum nouitatis ftuditi con-
;Fpi'cio.l-tanc do&iflimi Geometrz,delitiz humani ge-
meris,antiquitate & fplendore familiz nobilitati , fen-
tiendum efle exiftimatis? quociique vos vertitis, fem-
per aliquid nouum {cilcitis,vnde captus vefterin geo-
metricis cognofci poflit. Non eft opus vllisambagib.
{1 communem practicorum fententiam,quam Archi-
mediadfcribunt,fequi velimus: Archimedes itaq; tra-
didit nobis facilimi modum, in quo acquiefcere pof-
{fumus:{1 enim habeamus diametrumcirculi, ex ea fa-
P cimus
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cimuslatus minys circaangulum reGum;ex triplo au-
tem diametri componimus maius latuscircaangulu
reétliin tridgulo orthogonio: & qua hinc producitur
{ubtenfa,eam dicimus proxime refpondere perimetro
circulari. Et(1 autem fere omnes practiciinter Arabes,
Latinos, & Gracos,modum Archimedis ficdeclarare
voluerint,quemadmodum teftatur Georgius Purba-
chiusin principio compofitionis tabularum finuum,
& noshoc ipfum auctoritate Auerrois, Alfragani, Pro-
~cli,Philoponi, & Theonis confirmauimus: {ciendum
tamen elt,quod practicorum fententia caftigationem
aliquamadmittat.Non enim Archimedes voluir, cir-
cumferentiam in reGtum extenfamefle pracife tripla
cum vnafeptima diametri, fed dixit,veram perimetri
quantitatem efle minorem quam 3% maiorem vero
quam 32-.refpectu diametri vnius partis,idque demo-
ftrauit Archimedes per duas figuras 96. angulorum,
quarum circumicripta minoreft quam 33+ infcripta
yero maior quam 3-. {icut mihi coram expofuit Cla-
riflimus vir,D. Adrianus Romanus,quando hucfeco-
culic,ve Profeflores Academie noftre falutaret,id quod
faca eftinter fefta natalitia noui & veteris calendarii,
labente anno Dominis94.Purbachiusidem teftatur
hifce verbis , Magiftri geometrie non potuerant perfeca
rationé comprehedere,quanta effet diameter civeuli refpe-
&ufe circumferentiz,eo quodrecti ad curnum no eft pro-
portio.Practici tamen pofuerunt circumferentiam triplam

3
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féﬁ;mﬁptimdm diametro. Archimedes qutem Proédt cir-
cumferentiam continere ter diametrum , ¢ minus quam
decem [eptuagefimas, ¢o* plus quam decem [eptuagefimas
primas.Hee Archimedis demonftratio non eft tyran-
nica,necitainepta,ve a quoquaeludidebeat. Ex pree-
di¢tisigitur colligimus, hanc effe communem practi-
corirationem,vt{ubtenfa trianguli orthogonii(cuius
latus minus ad retum angulum fic diametrus, alterd
vero latus (it criplum diametri)habeatur xqualis peri-
metro:hzc enimhypothefis occafioné prabuit,veper
datam {ubtenfam , qua @qualis videretur perimetro,
& per diametrum,areacircularisind agaretur, vt patet
ex teltimoniis pre(tantiffimorum auctorum, quefu-
praattulimus. Quod ad longitudinem perimetriatti-
net, eam Indi paulo accuratius, qua practici vulgares
definire voluerunt: proindedixerunt, quadrari peri-
metridecupliefle quadratiadiametro produéti. Ci
enim triangulum orthogonium ex communi practi-
corum {ententia canﬂ'tz\t{if_fnent , cuius minus lacus ad
angulumreGum efler dizxmerrus, maius autem latus
circaangulum reGtum cGrineret triplum diametri , ex
his duobus pofitis lateribus viderunt hypotenufam
procreari, cuius quadratum decuplum eflet refpectu
quadratiadiametro producti.Q uia vero animaduet-
terunt, Radicemiftius hypotenulz furdam effe, nec
certo numero pofle explicari, idcirco putarunc Indi
confultius cffﬂ,(El {ola quatitas hy potenufz acciperetur

PI’O
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prolongitudine perimetri, quam fiex proximo qua-
drato Radix rationalis extraheretur,pront communi-
ter practicifacere folent. Hoc perlpicue colligimus ex
verbis Purbachiiin loco citato exftantibus, vbi fic{cri-
bicur: Indivero dicunt , fi quis fciret Radices numerornme
rectaradice carentiii inuenive ille faciliter innenivet, qui-
taeffet diameter ve[pectu civcumferentia. Et [eciidum eos,
Jidiameter fuerit nitas,erit circumferentia Radix de de-
cem: [iduo, erit Radix de quadraginta: fitriaserit Radix
denonaginta, ¢7 [ic dealiis. Et eSt differentia inter Indos
¢o* practicos geometrig vnum minutum,co* plus quéifepti-
ma pars Rius minuti.Vult Purbachius dicere,quod In-
di exiftiment,perimetrum circuli effe 2qualem hypo-
tenule trianguli orthogonii, cuius minus latus ad an-
gulum rectum ponacur diametcr, maius autem latus
citca eundem angulum reGtum fictriplum diametri:
quiaautem hypotenufa eft Radix numeri retaradice
carentis,hoc elt, quia hypotenufa eft Radix furdade
numero non quadrato, hac vtique certo numero de-
finiri nequit: (1 quis igitur ciret extrahere Radicem
{urdam, hic certo quantitatem perimetri exprimeret.
Sed impoflibile eft, vt Radix {urda definito numero
exprimatur:quare {1 perimetrus@qualis eft Radicifur-
dzipfiushypotenule reéteillifacere videntur,qui pro
longitudine perimetsi capiuntfolius fubtenfa quanti-
tarcm.Dcinc&e affirmat Purbachius, Indos exiftimare,
quod quadratum perimetri fit decuplum quadrai a
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diametro producti:ac proinde dicunt , {1 diametrus fit
vnitas,perimetrum fore Radicem furdam de numero
no quadraro,videlicet de denario:fiautem diametrus
cotineat duo, tunc quantitatem perimetri fore Radi-
cem {urdam de quajraginté,&c. quemadmodum ex
{ententia Archimedis & pracicorum dicimus, {1 dia-
metrus fuerit partium feptem , tunc perimetrum effe
Radicem {urdam de numero non quadrato 490.Tan-
demindicat Purbachius, Indos videri accuratius ex-
ponere perimetrum,quam valgo faciant practici geo-
metria:voluntenim Jndi perimetrum pracife xquale
eflefubtenfzx,& cum hecfubtenfa (it Radix furda,cam
non effe numero inucftigandam, fed fimpliciter qua-
ticatem {ubtenfa capicdam efle pro longitudine peri-
metri:practiciautem fatis effe exiftimant,(i Radix ex-
trahatur ex numero proxime quadrato, eaq;(Pro qua-
titate perimetri capiatur. Sic quidem olim fenferunt
Jndi, quorum opinionem nuper reuocauit Scaliger:
fed error maximus eftin hypothefi :non enim conce-
dendumeft,perrationis epharmofin perimetrii ¢qua-
lem fieri hypotenulg dati trianguli orthogonii. Nota-
dumigitur eft,demonftrationem hanc{cientifica efle,
qua dicit,quadratum {ubtenfz in triangulo orthogo-
nio(cuius latus minus circa retum angulum ficpartid
feptem,maius autem fic partium viginti & vnius) de-
cupliiefle quadrati, quod aminorelatere defcribitur:
ac proinde fidiametrus circuli qualis fit lateri minori

circa
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circaangulumre¢tum conlfiftéri, fequetur quod qua-
dratum hypotenulx etiam decupld (it quaccilrati adia-
metro defcripti. Quodauté a Mechanicis affumitur,
-pertmetrum circuli {icin re¢tum pofle extedi, vt pror-
{us equalis {1t hypotenulz,id falfum eft:licet enim per
“extenfionem mechanicam perimetrus aliquo modo
flatzqualisipfihypotenufe,non taméomnino xqua-
is fier1 poreft. A gnofcant ergo rezétiores Mechanici,
- quodin ratiocinando plurimi fallantur : fic enim col-
~ligunt,Omnishypotenufaa duobuslateribus reCtum
- angulum ampleétentibus, & triplam habentibus pro-
-portionc genita, habet quadratum decuplii, refpectu
illius quadrari, quod a minore latere circaan gulti re-
.~ &umdelcribicur: at omnis perimetrus circuli poteft
fieri talis hypotenufa,Ergo omnis perimetrus quoque
haberquadratum decuplum refpectu illius quadradi,
quod aminorelaterecirca angulum reGtum defcribi-
tur,hoc eft,refpectu quadrari,quod a diametro deferi-
-bitur,quadoquidem minuslatus circa an gulam reCta
ponitur equale diametro.Inhoc llogifmo maior eft
ccertiflima.fed minor probationeeget: confugiunt au-
tem Mechanici ad epharmofinrotationis, vt fidem a-
~liquam faciant dubiax propofitioni: at nefic quidem
ad {copum optatum perueniunt, vt nosin praceden-

tibus abunde declarauimus. ‘

Quid[enticndumfit de epharmofi geometrica, vnde
applicatio curut ad rectum fluxiffe videtur.
O
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CarvrT VIIL

Qg i circulum quadrare cupiiic, poftulatum quod-
“~dam mechanicum ftatuiit, ex quo perfuadere co-
natur,lineam curuam pofleapplicari rectz , ita vt vna
alteri zqualishabeatur. Poftulatum iftud in hanc {en-
tentiam concipiunt. Circumferentia potest aquari linee
vecla,fi praparetur rotamobilis,circulo equalis, que ab v-
no puncto circumferentia in planum iuxta lineam rectam
extédatur,donec ad idem punctumredeat: hoc enim inter-
sallum arotamobili in [uperficiem planam extéfum,aquale
eft circumferentia circuli. Vide Scal‘i-gerum in cyclome-
tricis, pagina 20, Quod epharmofisiftano abhorreat
a principiis gcomctriae,Mcchanici hinc probare vide-
tur: quia Euclidesinter principia geometriz hocre- .
fert,quod que fibi mutuo applicentur,inter fe ¢qualia
habeatur : verba eius hac funt, s epapuelormm ea’ dwn:
Aa,loo aminois 621, Verbi gmtia,ﬁ quis lineam vnamal-
teri {uperponat,ita venec exceflus necdefectusin lon«
gitudine conf'iiciatur, tunc amba linez dicuntur z-
quales,per applicationem {iug per epharmofin.Jtem {x
quis angulum angulo ﬁlperEonat , vt eadéinclinatio
appareat,tunc etiam ambo ianguli inter fe zquales
erunt, per applicationem quandam externam. Idem
dici poteft demutua ;;_Pplicationc (uperficieri:{1 enim
triangulus triangulo C:fcrponatur , veneclatera, nec
anguli[einuicem excedant,tunc triangulus triangulo
xqualis cenfetur perepharmofin. Ecficirculus circulo

o R o fupet
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fuperponatur, vt circumferentia vnius non excedat
circumferentiam alterius, tunc etiam circuli zquales
@ltimantur propter applicationé.Obferuandum auté
elt,Mechanicos putare,eadem efle rationem applica-
tionis,{1uelinex re@ta beneficio regula autcircini in-
ter feapplicentur,fiue etiam curug linez per girationé
& reuolutionem in planum extendatur: quainreeos
plurimum falli,oftendemus. Non eft dubium,quin e-
pharmofis locum habeat in praxi geometrica: plerig;
enim veterum propofitionem quartam & oftauam
libri primi elementorum Euclidis, per applicationem
mutuam lincarum,angulorum & ﬁpgurarum, robare
ftuduerunt. Hoc autemnulla cogente neccﬂﬁatc fe-
cerunt:{1enim omnem intermififfent applicationem,
nihilominus demonftrare potuiflent lincarum,angu-
lorum, & figurarum gqualitatem, vt apparetex recen-
tiorum demonftrationib.in quibus nulla epharmofis
adhibetur.In tyronum igiturrudiorum gratiam,vete-
res geometra volueruntquarcam & oGtauam propo-
fitionem libriprimi Euclidis, démonftrare per ephat-
moﬁn,ﬁucincru&ioncm quandam fenfilem : vefcirée
difcipuli quafifenfibus edo@i, duos triangulos omni-
no zquales effe,qui & latera zqualia & an gulosinui-
cem haberent ¢quales.Jdcirco Proclus lib.;.commen-
tariorum in primum Euclidis {eribit , epharmofin effe
fenfilem proﬁarioncm.Vcrba eius hec Elnt, XY YR E=
‘P“fﬁ“?;i.- 4 ﬁ Sﬂﬁ TaUTHS :'vb'm J‘mwﬁu‘, @ o 7ol o a‘l'raq IEG
O 2
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ajdT g Srepys \amainkas hoc eft,applicatio enim, &

uz per ecam oftenditur xqualitas, omnino pendet a
E:n (1i & euidente opinione. S1aitem naturademon=
(tracionis refpiciamus,cercum eft,quod debeamus ad-
hibere medium vniuerfale: {ic dicimus,lineas duasre-
&as xquales efle,quiaii{de terminis finiuntur, & duos
angulos rectilineos xquales cfle, quia eandem habent
linearum inclinationem: item dicimus duos triangu-
los @quales efle, quod habeat latera lateribus zqualia,
& angulos angulis inuicem zquales. Sed vtrecteper-
cipiamus,quatenus epharmolfis probet zqualitatem,
& quo viquefe extendat:anteomnia {ciendum elt,in
epharmofi plurimos errores contingere pofle, {iline
ad lineas, anguliad angulos, & fuperficiesad fuperfi-
cies negligenter accommodentur. Quod (1 autem di~
ligens & accurataapplicatio fiat, probabitur quidem
lineas,angulos, & fuperficies fibi inuicem {uperpofitas
aquales efle,led mensnoftranon acquiefcerinilla ex-
terna applicatione, nili caufam vniucrfalem zqualita-
tis intellexerit. Proinde dicimus, lineas 2qualesefle,
quodzqualibus terminis comprehendantur,8 angu-
los aequalcs cfle, quod fiant ab qualilinearum incli-
natione:item {uperficies ®quales effe,quod aqualibus
lineis & angulis contineantur. Linear quidem ¢qua-
litatem metimur per applicationé circini aut regulz,
fed zqualitatem angulorum xftimamus a {ubtenfis
lateribus, ficut totam fuperficiem cum tota fuperficie

P
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perapplicationem aqualium laterum & angulorum
comparamus. Q uare recte cribit Proclus libro tertio
commentarioram in primum elemenctum Euclidis,
quod omnislinearecta ad re€tam cogruat, quatenus
vriufg; extremirates communi menfura comprehédi
poflunt,quodqueangulusrectilineus cum angulo re-
Gilineo,& fuperficies reGilinea cumfu perficie rectili-
nea fitapplicada: {1 enim quantitates diverfz ad fein-
uicem applicarentur, nulla poflet inueftigari ratio -
qualitatis. Verba eiushzcfunt. Meow 92 eiféia 't ard-
on; evfeias eQetppoties s v N ifmré Y LT 7:{5;& WYVETOY 1 &=
Qe Yovia d% [amyavict AéyeToy u e e L06 THewIU)ed e w,

Y

&C. THY OO THT® Toﬂf';anafv Am]ﬁmﬂm @‘wvi@&fﬁam 1 7=
pay W eduned ‘G %S dar T s poedion, ooy TR -

yoed %y, X Fugpoesdioy, o P IR T twes duvaTty xouloas evey

Yoviag, Xy pn ipapuotley aMines Tos ANevess. ion Y 631y 1 o
mmiufef Ty YOV e 5 &..;I‘uu'mw EQapLOTY Talfs TINEUPRs Tobs TEA
pepees. hoc eft,omnis enim recta omnirectze congruit:

qu autem funt qualia, corum etiam fecundum ter-
minos fitapplicatio.Sed angulus angulo zqualis dici-
eur,fcilicer rectilineus reilineo. &c.Aqualitatem au-
tem angulorum capiemus {ecundum applicationem
laterum,in rectilineis, & in aliis eiufdé fpeciei figuris, -
vtin lunaribus, X y(tricis & vtring; gibbofis:quoniam
fieri poteft, ve zqualesfint anguli, nec tamelatera fibi
inuicem congruant:etenim rectus angulusgqualiselt
alicui lunariangulo: & fieri non poteft, vt circumferé-

tix congruant ad lineas rectas. Ex quibus verbis Procli
=
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animaduertere licet,illa tantum admitcere epharnﬁd-’
{in geometricam,qua eiufdem [int fpeciei:(iclineare-
¢tacum recta,& curua cum curua, & {uperficies reGi-
lineacum retilinea applicatur: re¢ta autem cum cut-
uacongruere nequit. Et paulo poftidem Procluslo-
quensde demoltratione per epharmofin quart pro- -
politionis libri primi Euclidis,{ic {cribit: "Ags icows ce
o woesdbary 0@ Yéione T oAns DmadeiEews wjTic crePasn.dVo Y E3tr
STl afiduaTe auweTNg s oupmdons uelods 18 g ¥

vl D
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hoc eft, £qualitas igitur,qua in quatitatibus ciufdem
{pecici cofpicitur,totius demoftrationis caufa exfiftit.
Duoenim hicfuntaxiomatacontinentia totam me-
thodii propofiti theorematis: Vnum quideeft, quod
?uw {ibiinuicem congruunt,zqualia habeantur: idg;
impliciter verumeft, neq; opus%abct vlladeclaratio-
ne,quo vtitur auctor elementorum,in baf1,& area, &
reliquis angulis:hec enim inquit,quia {1bi inuice con-
gruunt,¢qualiafunt. Hoc autem non de omnibus ve-
rumeft,fed de quantitatibus eiufdem fpeciei: eiufdem
autem fpeciei hec voco,vt eft re¢ta cum reéta,circum-
ferentiacum circumferentia eiufdem circuli,& anguli
G com-
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comprehenfialateribus fimilibus fimilicer pofitis. Al
terum eft,quoddata zqualia, fibi inuicem congruat.
Ha&enus Proclus, qui exprefle fatetur, epharmofin
Feomctricam tantum pertinere ad quantitates eiufde
peciei:fed obferuandum eft, non femperin quantita-
tibus eiufdem fpecici,per epharimiofin probari zquali-
tatem,nifs quantitatcs illzetiam contineantur {ub a-
liquafpecieindinidua, quain plures {pecies fecari ne-
queat: quemadmodum colligiturex libro 7. Phylicz
aufcultationis, 8 ex propof.penultimalibrir. elemen.
Euclidis. Q uamobrem licet diametrus quadrati & la-
tus quadrai, fint linez recte,non tameé per epharmo-
{in vllam poflunt exzquari: idem dicendum eft dere-
liquislateribus rectis, qug funt rationalia & irrationa-
liain triangulo re¢tangulo. Huc vfg; ergo feextendit
epharmofis geometricain applicandis quatitatibus e-
jufdem fpccici:[éd Mechanici plures modos applican-
di excogitarunt: quantitates enim diverfarum{pecie-
rum, & naturis inter fe maxime pugnantes, per ephar-
mofin conciliare voluertit. HincfaGtum eft, vt mino-
res portionescircumferentig pro rectis lineis putarent
accipiendas:qui moduséysausaenms eft, 8 ab omnibus
Philofophis damnatus. Propterea {cribit Simplicius,
adus aor iven,edliien s papuisoey wea pepei hoc eft,impoflibia
le effe, vt lineareta congruat ad circumferétiam. Cu-
ius rei hazceft ratio,quia quglibet portio circumferen-
tig,etiam minima,recta fieri nequit: & hacratione ve-
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ridlime dicitur,ex rotunda linea nu nquam effici reéta.
Alii epharmofin rotationis muleo ablurdiorem intro-
duxerunt, quia non tantum re&tam lineam cum cir-
cumferentia ratione longitudinis comparariit,verum
etiam lineamrectam in planoiacétem & quiefcente,
cum circumferentia in orbem volutata exaequarunt:
atqs {ic ex motu phylico quantitatem continuam me-

ticndam cfle cenfuerunt. Notadum autem eft,ephar-
mofin rotationis duobus modis fieri: vel enim linea

re¢ta ponitur,acuius medio per filumaliquod vtring;
refletitur circumferentia, donec extremitates linex
recte attingat: poteft etiam filum @neum ad circum-

ferentiam totaapplicari, ve deinde fili vna extremitas
accommodetur ad vnam extremitatem linex recte,

idemg; filum refleétatur, donec eius altera extremicas

perueniat ad alceram extremitacem linex re¢te:quod
vbifadtum fucric,putacur lincareta congruere ad cir-
cumferentia. Hic modus perinde [e habe, ac {i regula
aliqua flexibilis primo in reGum extéderetur, & dein-
dein circumferentiam curuaretur, aut contra. Alter
modus rotationis eft,quando accipitur orbis mobilis,
quiincertopunéto applicatur ad extremitatem lineze
reGte, & tam diurevoluitur, donecadidem punétum
redeat.Sane vterq; rotationis modus alienus eft a geco-
metria:cum PI‘&?EIPPODRI:, (ingula pun&acirciiferen-
tia @quari {ingulis punctis lineg rectg. Hoc auré pror-
fus fallum eft:quia minimum punétum circumferérie

in
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in oculos incurrens, fua natura curuum eft,vt ad pun-
¢tum linez rectz applicari nequeat. Ex his omnibus
apparet , Mechanicos plurimi abuti epharmofi geo-
metrica,quando lineam re€tam rationalem cumirra-
tionali per applicationem vnam & eandem com pre-
hendi pofle exiftimant. Nec minus decipiuntur me-
chanici,quandolineam retam cum curuacom parare
volunt:quocung; enim modo applicationis vtacur, in
manifeltas cotradiGiones incidunt. Similiter aberrat
mechanici,quando fuperficiem circularem cum re@i-
linea, per multiplicem fpatiorum diuifionem xquare
conantur: hi enim terminum diuvifionis (fatuuntin a-
liquo punctofenfili, quod in infinitum diuidi poteft.
Porro monedum eft, haud parti decipi curiofos quof-
dam verborum magiftros,qui exiftimatfolam ephar-
mofin Antiphoris appellandam effe muayiqutr, hoc eft,
diffeGtionem: cuin vniverfum omunis epharmofis per
diffectionem & lincarum & fuperficierum pmpog to
fuo fidem facere velic, Ex Themiftio lucidiffimo phi-
lofophodifcimus, mua ¢ &ridem efle,quod in fruftafe-
care: nalibro 1. Poft. Analyticorum cap.s ficloquitur.
¥ 120 531y Syopa vowdy , ¥ re QU s oy TR pi D 0 Yof e ye s e
'/}{éi'b’: %?’ Mg J‘ufffm.; Tg'tﬂ UBJAE "C?'ftpxy S'viuJ\g‘xﬁpﬂ, xzbo ,\EU
£80yp adnles, ean Ty, aydAono i, X9 SHaMaE ard ooy igay. C¥
E’;@yw; den zoleivay T Tva, ovo e xaidy weiouion, mﬂuﬁ@'m T
el , xey olovrey xbory deovyuley i@ txaay T 6 onuSay, &
J‘Hnmﬁﬁﬁ ﬁ’ws’.gﬁ '}»5,3 ; iuﬁluﬁ;, E?w {.Lé";«f;eng, ﬁﬁ&gﬁvus, >m-
vty ds Smdebuhoc eft , non enim eft nomen com-
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mune,neq; naturaaliqua {uperior numero & magni-
tudine &tempore,de quapoflichoc vniuerfale ex(iftes
demoftrari.Vniuerfaliter quidem verumelt, {1aliqua
Pmportionalia (int, etia permuratim proportionalia
erunt. Cum auté non habeant nomen communede-
finitd,quod voci Aliqua {ubftituant, diffecant demo-
{trationem, & exiftimant {e vniuerfaliter demonftrare
de vnoquog; pradictorum, cum fic non demonttret.
no enim qua numerus, neq; magnitudo, neq; tempus
et veunturad demonftrationem. Vult dicere Themi-
ftius,non efleintegram demonftrationem, {1 quis per
pattes dcmonﬂrcr,ciuod de toto generereciproce, vt
er caufam voiuerfalé demoftrandum erat: quiigitur
Eac ratione fe putant aliquid demonftrare, p?urim um
falluntur. Nam diffe@tionem quandam fenfilem, &
muapoudy introducunt, & peringe faciunt,ac {1 per mi-
nutiflimas dinifiones {uperfici€ circularem quadrare
velint:cum omnibus {ic notiflimum,demonftrationé
efle generis alicuius definiti & reciproci. Obferuadum
igitur eft, omnem epharmofin rectiflime a{Ppellari
muayoudvhoceft, cocifionem & in frufta divifionem:
quoticlcung; enim quantitates per epharmofin ¢qua-
re volumus,diuifione certarum partium vtimur, & o-
ftendimusideo quanticatesinter fexquales efle,quod
finguleillarum partes ad fe inuicem applicari poflint.
Sed huitfiviodi T paronos, f1ue eappoos Tepasron nihil
demonftrat:cum non fuppeditetcaufam vniuerfalem
' & pro-
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& proximam,per quam omnem demonflrationé fie-
ri necefle. Liquetigitur ex dictis, quid (1t epharmofis,
quado & vbiin geometrialocii habeat, & quomodo
ad Mechanicos fit translata.

Monftratur,quidde proportione reti ad

curunm fenticndum.

A Ppvo-LX,

- VT quzftionem hacdecidere poflimus, an curuiad

re¢tum (it aliqua proportio? primiin genere que-
dadeproportione ex lib. 5. Euclidis repetemus,deinde
oltendemus,quomodo perdiftin@ionem ad quaftio-
nem propofitam ficrefpondédum. Definitioné tertii
libri 5. Euclidis fic explicat Campanus: Proportio eft
duarum,q uantzcung; fint,eiufdem generis quantita-
tum,certaalterius ad alteram habirudo. Proportio eft
habitudo duarum rerum eiufdem generis ad inuicem,
In eo quod earumaltera maior aut minor eft reliqua,
velfibi zqualis.Non enim folum in quantitatibus re- .
peritur proportio,fed in ponderibus, potctiis & fonis.
In ponderibus quidem & potentiis vult Plato in Ti-
m:ro efle proportionem,vbi elementorum numerum
oftendit: infonis autem efle proportionem liquet ex
mufica.Nam vt vult Boetiusin quarto,f1 quilibet ner-
uus in duas in:tquales partesdiuidatur, erit ipfo‘rii par-
tium {uorumgs fonori eadem couerfo modo propor-

P 2
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portio.Sedin cluibufcunc'l; proportio reperitur,ca pas-
ticipant natura proprietatemg; quantitatis:non enim
reperiturin aliquibus rebus duabus, nifi ineo, quod
earum vna eft reliqua maior aut minor,aut {ibi zxqua-
lis. Q uantitatis autem proprium eft, fecundum ipfam
xquale velinzequaledici, vevult Ariftoteles in pradi-
camentis:vnde liquet,proportionem primoin quan-
titatereperiri, & per ipfam in omnibus aliis:neceflein
aliquibus rebus proportionem,cui (imilis non fitina-
liquibus quantitatibus: propter quod benedixit Eu-
clides, proportionem (impliciter effein quantitate,cit
eam diffiniuit per habitudinem duarum quantitatum
ciu(dem generisadinuicem.Cuius diffinitionis intel-
leGtusecft: juocl proportio eft habitudo duarum quan-
titarum ad inuicem,qua attediturin €o, quod vnaca-
rum eft maior aut minor alia,vel (ibi gqualis:per quod
patet,quod oportet €as efle eiufdem generis, vt duos
numeros,aut duas lineas,aut duas fuperficies, aurduo
corpora,aut duo loca,aut duo tempora. No enim po-
telt dici linea maior aut minor fuperficie, aut corpore,
nec tempus loco,fed linea,linea, & {uperficies,fu erfi-
cie:{ola enim vniuoca comparabilia {unt. Qq'_og aute
dicit certa habitudo, non ficintelligas,quali noca vel
fcita,fed qualideterminara, vt fit{enfus,proportioeft
determinata habitudo duarum quatitatum, ita inqua
determinata,quod hac & nonalia. Non enim elt ne-
eeflarium, vtomnis habitudo duarum quantitacu (1t

{cita
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{citaa nobis,nec etiam a natura. Nam proportio qua-
dam eftdifcretorum,ve numerorum, quazdam autem
continuorum. In numeris autem minor eft pars aut
partes maioris,vt demoftratur in feptimo: quare &in
eisomnibusefthabitudo certa & nota. Atveroin co-
tinuis eft proportio magis larga:eft eninyin eis,vbi mi-
nor quantitas elt parsaut partes maioris, & taliumo-
mnium mediantibus numeris eft proportio nota,qug
& rationalis dicicur. Dicun turg; omnes tales quanti-
tates communicantes , quia eas vna & eadem vnitas
neceflario metitur: vade & omnes numeri funt com-
municantes,omnes enim ipfos metitur vniras. Eft etia
vbiminornoneft parsaut partes maioris, & intalibus
no eft nota proportio,nec nobis, nec natura. Dicitut-
que hac proportio irrationalis, & ha quantitates funt
incommunicantes:vnde fit, vt quacunque proportio
Ieperitur innumeris,reperiatur in omni genere conti-
nuorum,vtinlineis,{uperficiebus, corporib. & tem-
poribus:ndoautem econ ulerf'o, infinitze enim {unt pro-
poruonesin continuis reperta, quas numerorum na-
tura nonfuftinet.Sed quacu nque proportio reperitur
10 yno genere cotinuorum, eadem reperiturin omni-
busaliis. Nam qualitercunq; {e habet aliqua-linea ad
quamliberaliam,ficfe haberqualibet fuperficics ad a-
liquamaliam , & quodlibet corpusad aliquodaliud,
{imiliter & tem pus:fed non (ic quiliber numcrus ad a-
liqucm alium; vide m agis cftlarga proportio 1 con-
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tinuis,quamin difcretis. Ex quo manifeltumeeft, pro-
portionem geometricam efle maioris abftractionis,
quam proportionem arithmeticam:omnis enim pro-
pottio,circaquam arichmetica verfatur, rationalis eft,

geometria vero rationales & irrationales aqualiter

confiderat. Hactenus Campanus : nunc etiam placet

adiicere,qua Lucas Paciolus annotat ad quintam de-

finitionem quintl elementi Euclidis,iuxta Campana.
Sic enimvait : Maxime geometra intereft, de propot-

tionibus , & natura ipfarum totaliter diflerere: nam
arithmeticus no inuenitin omnibus numetis propor -

tionismodos , quoniam infinite {unt proportiones,
quas natura numerorino patitur,vtiniftoper Cam-

panumdicitur. Quoniam autéipfa proportionis con-

fideratioexcéfa eft & lata, & applicatur fereomnibus
adinuicem comparabilibus,fecidum magis & minus,
ideo fecundum huncconceptum ecommunem poteft

fic diffiniri. Proportio eftaliquori ad inuicem com-

parabilium vnius ad alterit certa habitudo. verbi gra-

tia, vt numeri ad numerum, magnitudinis ad magni-

cudinem,foni ad fonum, temporis ad tempus , motus

ad motum,humorisad humorem,faporis ad (aporem,

coloris ad colorem, &c. Geometer autem trahitinte-
tionem proportionis ad magnitudinem, & habeteam

fic diffinire:proportio eft duarum quantitatum einfde

generis ynius ad alteram certa habitudo. Dico autem

ciufdem generis,quia fola talia comparabilia funt. Di-

o : uiditur
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uiditur autem proportioin duas {pecies, qua accipia-
tur1n comparatione ad quantitates. Nam quantitat
quadamfunt communicares {iue commenfurabiles:
quadam dicunturincommunicantes {iue incommeé-
{urabiles. Communicantes dicunturille,quibuseft v-
naquantitas communis eas numerans. Dicitur autem
vnaquantitas numerare aliam; qua fecundum aliqué
numerum accepta,producit ipfam, vt linea pedalis bi-
pedalem vel tripedalem lineam.Sunt igitur quantita-
tescommunicantes,ficut linea bipedalis & tripedalis,
quas pedalis linea fecundum binarium & ternarium
numerat. Quantitates vero, quibus non eft vnacom-
munis quanritas,eas numerans,dicuntur incommen-
{urabiles,cuiufmodifunt diameter quadrati, & eius la-
tus. Sunt igitur fecundum hocdua proportioni {pe-
cies,{cilicet rationalis & irrationalis: proportio ratio-
nalis debetur quatitatibus comunicantibus,ipfa quo-
que eft, qua numeris foladebetur. Irrationalis autem
proportio quatitatibusincommeé(urabilibus debetur,
numeris vero nequaquam competit. Vnde manifefti
elt,quod ad geo metram pertinet proportionis conli-
deratio : quiaomnis proportio eft magnicudinis, fed
nonomnis proportio eft numeralis. Proportio igitur
rationalisdenominaturimmediate ab aliquo nume-
ro:omniumenim quantitatum communicantium o-
portet quod fecundum aliquem numerum minor vel
aliqua pars minoris maiorem numeret: propterquod

]
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dixit Euclidesinfrain quinta decimi , omnium duart
quantitatum communicatium eft proportio alterius
ad alteram,tanquam proportio numeri ad numerum.
Et paulo [PD& , Proportio autem irrationalis non no-
minatur ficimmediate ab aliquo numero,ab alia pro--
portione numerali, quoniam non eft poflibile, vefe-
cundum aliquem numerum pars aliqua minoris ma-
iorem numeret. Contingit tamen mediate denomi-
nariirrational¢ a numero,vc quod proportio diamerri
ad cofta elt medietas proportionis dupla: & itacapiut
ali [pecies proportionis huius denomination¢a nu-
mero.Hactenus Paciolus. Ex quibus omnibus perfpi-
cuum cft, proportion¢ efle muctuum refpectum duara
quantitatum giufdem generis,propter quem refpectu
vel amba quantitates funt aquales,vel via earum mi-
nor eftaut maior altera. Comparatur atcilla proprie,
que ciufdem funt genetis & natura [pecifice:ve linea
reGarationalisconfertur cum linea reéarationali:fed
attendédum eft,(1 linea recta rationalis conferaturca
linea re¢tairrationali,hanc comparationem ¢quinoca
efle, & dici proportion¢ irrationalem. exempli graria,
inter diametra & latusquadrati, elt determinara pro-
portio,qua explicari potelt per linea medioloco pro-
portionalé,vtdocet propofitio nonalibri 6. Euclidis.
Siigiturlatius viurpemusvocabulum proportionis,ve
vult Campanus,& Paciolus,etia linea recta rationalis
poterit comparari cli linearectairrationali, non tame

immediate
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immediate per certum numerum , fed per quaticatem
medio loco proportionalé, aut per quadrata lineari,
qua certaminter{ehabent proportionem:f{ic dicimus
quadratumdiametri in figura quadrata duplum efle
relpectu quadrati,quod alatere vno defcribitur. Quo-
modocung; autemconfideretur proportio tam ratio-
nalis quamirrationalis, primolocti habetin lineis re-
ctis & figurisretilineis:deinde propter comparationé
linearti reGtarum accommodari poteltad figuras cur-
uilineas:{ic dicimus duos circulos habere duplam pro-
portionem,quia quadrata diametrorum in his circulis
delcripta,interfedu #am habét proportionem,vtdo-
cet propofitio fecundalibrirz. Euclidis. Praeterealoci
habet proportio xqualitatisinter figuras diffimiles re-
ctilineas & curuilineas:nam triangulum poteft ¢quari
parallelogrammo altera parte 16giori, & lunula Hip-
pocratis aqualis eft alicui triangulo retangulo:huiufs
modi autem proportio xqualicatis per certam dem6-
ftrationé colligitur. Quadoigitur queritur, an curui
ad re&ta ficaliqua proportio 2 refpondendi eft, lineam
curua cirecta nullahabere proportioné,necrationalé
nec irrationalem: namlineare@a eft breuiflima exté-
fiointer duo punéta extrema,ita veminima portio li-
nex rectae natura habeat totius, & nonimmerito por-
tio reta appellari poffit: curua autem linea, & poriffi-
mu circularis,non extenditur breuniflime & @qualiter

inter duo puncta extrema, ac proinde etiam minima
k)
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punétum arefitudinedeclinans,curuum cenfendum

elt. Quod autc ad fuperficies curuilineas & reilineas
attinet,non eft dubium,quin fzpenumeroinillis pof-
(it certa proportio declarari: {ic menifcus Hippocratis
proportionem habet zqualitatis cum triagulo ortho-
gonio ifofcele,cuius hypotenufa eft latus quadrati cir-
culoinfcripti.

Epilogus traitationis de quady aturacirculs,

CAPNT X

HA&cnus in genere omnia expofuimus, ex quibus
Quadraturam circuli zftimarte licet: non enim fieri
potelt, ve{patium circulare exa&iﬁlé zquetur figurzre-
&ilinea, fed nihilimpedir,quo minus proxima zquatioin-
ueniatur. Quam fententia confirmatloannes Regiomon-
tanus,de quadratura circuli aduerfus Nicolaum Cufanum
dilputans,vbi pagina s3 fic{cribit: Propeigitur ad metaac-
ceflivvirille, quamuis medio frueretur facilimo.né ramen
idcirco fatisfecitintelleftui, veritatem magis qua propin-
quitateminueftiganti, Nam fiad metaipfam propinquius
ctiam quam Archimedesveniendi fuerit libido, viam in
promtuhabemus,ab Archimede fumram, qui quéadmo-
dum proporrionem circumferentizad diametri conclu-
ficinter duas, {cilicecrriplam fefquifeptima, & triplam f{u-
perpartictem decem {epruagefimas primas: ita inter duas
proportiones multointer {e vicinioreseandem conftitue-
re poterimus circumferentizad diametrii proportionem.
. Sedinhocné quiefcit animus, cumreéta zqualis circum-
ferentie circulinon fitdata:atqueidcirco {pes omnis cir-
culum quadrandiademta.Siquiergo fine modernori fiue
pofterorihuiusreigloriam venari velintg, curuz lincz re-

ctifi-
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&ificanda vel circuliquadrandi problema fibi nouiter ob-
iectum habent, quamuiﬁﬁ%rimi quidemveruftifsimi Phi-
lofophiid aggrefsifint,neMoautem Archimedem in hoc
philofophandi genere vique ad hodierni diem fuperaue-
rit. admirddus profeto effet, quitantum tamque inexpli-
cabile curui & rectidifcrimé rumperet: alterumqueinal-
terum commutandifacultatemtraderet: is enim maiores
noftros vniuerfosingeniofuo, prafertim in Geometricis
¢xercitiis,longeanteuenire credererur. Ha&cnusRegio
montanus. Addahicreftimonid Clarifsimiviri,D Adria-
niRomani,in Academia Wurtzeburgenfi Profefloris me.
dicinz primarij: quiin Methodo polygonoriuafe editafa-
teeur,fe di]igc:ﬁcromnium,qui de quadratura circulifcri-
plerunt, do&rini examinaﬂ‘c,ermrefquc deprehenfosan-
notafle,ac tandem nd nifi proximam perimetri ad diame-
trld proportioné inuenifle, ex caque aream circuli, figurz
rectilinez proxime congruentem,explicaffe. Quinimmo
nobis affirmauit,fe hanc fentétiam concepifle,quodane-
mine mortalii exactifsima quadratura inueftigari pofsit,
& proptereanugas & impoituras fophitticas efle, quibus
nonullirudioribus perfuadere conétur, inter perimetrum
& diametrum circulidari perfe@ifsimai & ablglutifsimam
proportiong, ex quacirculus omnino fcientifice quadrari
pofsit. Hzcideo commemoro,vtintelligamus,non deefle
etiam hoc tempore viros cordatos & prudentes, quiteme-
rariam audaciam{ciolori retundere , & veritacé ab omni-
businiuriis vindicare queant. Nonita pridem abamicoli-
terasaccepi,vbiinteraliahzcfcribflitur: Scaliger tuns dequa-
drapuraedidit Liorum fuem. de quomenm exfpectesindicium,nolo : fed
Geometriatyroncs: 0nfule, Siiw Chromagraphiaitafégefit, non miror
Juiffesquiens oppugnare fint anfi. Quis nefcit palmam inmedio
pofitamefle fi 2quum efle céfemus, vt illa publici iuris fa-
ciamus, quxanobisintra priuatos parictes funt exarata,
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haud profetoiniquum erit, vt vigisim aliorumiudicid de
{criptisnoftrisaudiamus. Sed goRqueruntur auétoritatis
& honoris amantes,fe nimisacerbe ab aliis traari,in {fen-
tentiadicendadererum ab&r“’arfi & {ubtilifsimarum in-
uentione: opinor equidem,acerbitatem ab ipfis vocari,fi
quislibere & candide diflentiat, & errorum caufas fine vl-
lo perfonarum refpeétu manifeftet: eo enim quadrac vul-
garediti,OBSEQVIVM AMICOS,VERITAS
ODIVM PARIT.Sinveroexiftiment,{e verbis durio-
ribus,quam par erat,compellari:agnofcar & alios effe,qui-
busdifpliceantmordacesfermonis aculei, Quare fi alios
modefte denobis{entire volumus, necefleeft, venos quo-
quedeipfismodefteloquamur:nam visivirepellerelicet.
Ad me quodattiner,maluiflem hifce laboribusfuperfede-
re, nifi faftu quodam intolerabili Archimedem ab aliis re-
prehédianimaduertiflem:nec erid decuitme filere,quan-
do Ariftoteli ciufqueinterpretibusfalfasfententiasab ho-
minibusimperitisaffingi & principiademonftrationis te-
merelabefaétari;necnongeometrica ciimechanicis con-
fundi,fatis enidenter probare pollem.Speroautem plures
deincepsfore, quimaioreingenij felicitate, & reri fubli-
miorucopia inftructi,de quadratura circuli fint difputa-
turi:quibus omnibusmegratiasimmortalesa@&urum pro-
fitcor,quod preclaris fuislaboribus R empub.iuuare,8 ve-
ritatem ab infidiis maleuolorum calumniatorum fortiter
tueri haud fintdedignati. Ego interea, Deo dante,fecun- -
dascurasde emendatione temporum abaliisdiu promif-
{asexipe&tabo, &fiquidiniis caftigatione digni reperia-
tur,omnibusimpertiar. Faxit Deus Optimus Maximus, vt
otio tranquillo fruamur, & faluti tam privatz quam pu-
blice optime confulamus,

FINIS.




- f; '!_.-r:l.ll'.i e : . h :
AR AR o 30 = Pl
LF m . - - . -! : ‘.‘. . :.|;
Sl

S#chsische Landesbibliothek — http://digital.s|ub-dre sden.de/ppn268558426/129 gefordert von der DFG
Staats- und Universitidtsbibliothek Dresden Deutschen Forschungsgemeinschaft :




Sichsische Landesbibliothek - http:/digital. slub-dre sden.de/ppn2 6B558426/1 30 gefdrdert von der DFG
Staats- und Universitdtsbibliothek Dresden Deutschen Forschungsgemeinschaft




¥ 'q-‘.' q_l.#'.' l'l- Ir. ";H .!EI{ .?.‘_
- - O e :
e

Wl e o

Fere r._—__.- < s En
I L MR "-.ge:'
AR T Iﬁ

gl

LS - _‘- ]
- ﬂf’; '!.E'."“w
-

‘El_,l'..i-.
. Wi

.

Sichsische Landesbibliothek - hitpeidigital.slub-dre sden.de/ppn26BE58426/1 31 geftrdert von der
Staats- und Universititsbibliothek Dresden Deutschen Forschungsgemeinschaft




i _‘ -l... i. = —— " - = A = - - u L] -

L
5,
L
vles
L
»
&
",
-
wd

—N
' ol
L
1
1
S &
-
L [N
s
oy |
L ]
-
" L
I
X
S
LR, .
W
==

f I d .:I"-;t
ay ¥
2 =1 5
1 i -.H - -
; o v
L . L 1
; i ;
B - SRR o, L !
VA .l \ ) .
A . yot

' | , . }- {

- J ; A b "

% r ] [ ]
[} b @ f e 4 o '
; by F
1l|||- l.ll‘ y _-_ 'y
i
L] - ol
-’ F \ # i
. i 5 i .J.*I




